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ΘΕΜΑ 1 

Α. Αν ,α β  θετικοί πραγµατικοί αριθµοί και ν  φυσικός, 0ν ≠ , να αποδείξετε  

    ότι: ν να β α β> ⇔ >  

Μονάδες 10 

Β. Να γράψετε πως συµβολίζεται µε µορφή διαστήµατος, το σύνολο των  
     αριθµών x  µε xα ≤ . 
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Γ. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως σωστές ή λανθασµένες. 

     1. Για κάθε ∈x R  ισχύει: x x x x− = − . 

     2. Αν 2 0α β+ ≤  τότε 0α =  και 0β = . 

     3. Αν 
33

10010α −>  τότε 
1

2α
α

+ ≥ . 

     4. Ο αριθµός 2009 200926 20−  είναι πολλαπλάσιο του 3. 
     5. Για κάθε ∈, , Rα β γ  µε αγ βγ=  ισχύει α β= . 

     6. Για κάθε ∈, Rα β  ισχύει ότι: α β β α− = − . 

     7. Για κάθε  ∈, Rα β  µε α β<  ισχύει 
1 1

α β
> . 

     8. Αν ( )x ,θ θ∈ − τότε x θ< . 

     9. Για κάθε ζεύγος ,α β  αρρήτων ο αριθµός α β+  είναι άρρητος. 

   10. Για κάθε ∈, Rα β  ισχύει ότι: 2 2 0α αβ β+ + ≥ . 
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ΘΕΜΑ 2 

Α. Να λύσετε την εξίσωση: 
2

1 1 2x
1

x 2 2 x x 4
− − =

+ − −
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Β. Να λύσετε την εξίσωση: ( ) ( ) ( )( )
2 2

x 3 x 6 x 36 x 3+ − = − +  
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Γ. Να βρεθούν οι κοινές λύσεις των ανισώσεων: 

x 3 x 2x 3

4 6 3

− −
+ <   και  

2x 1 1 x
x

3 2

− −
< −  
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►►► 

ΘΕΜΑ 3 

Α. Αν 1 x 3< <  και 3 y 4< <  να βρεθεί µεταξύ ποιών αριθµών περιέχεται η  



    παράσταση: 
2y 2x

4 x

−

−
. 
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Β. Αν 2α <  να αποδείξετε ότι: 3 22 3 6 0α α α− + − < . 
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Γ. Να αποδείξετε ότι: 2 2x 4xy 21y 0+ + ≥ . 
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∆. Να βρείτε την ελάχιστη τιµή της παράστασης: 2x 4x 8− + . 
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Ε. Αν ,α β  αρνητικοί µε 1αβ = , να αποδείξετε ότι: ( )( )1 1 4α β+ + ≤ .  
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ΘΕΜΑ 4  

Α. Να λύσετε την ανίσωση: ( )x 3 1 2xλ − ≥ +  όπου λ πραγµατική παράµετρος. 
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Β. Να βρεθούν οι πραγµατικές τιµές των παραµέτρων λ και µ ώστε η ισότητα: 

( ) ( )2011 2010 2 22 x 2 2λ μ λ μ λ μ− + = − − + +  

    να ισχύει για κάθε πραγµατικό αριθµό x. 
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Γ. Να λύσετε την ανίσωση 

 
2007 2006 2005 2004 3 4 5 6

3 4 5 6 2007 2006 2005 2004

x x x x x x x x− − − − − − − −
+ + + < + + +  
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