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	ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΤΕΤΡΑΜΗΝΟΥ   ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ (1.4 Συντεταγμένες διανύσματος – 1.5 Εσωτερικό γινόμενο)


	ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ____________________________________________________________


	ΘΕΜΑ ΠΡΩΤΟ



	Α. Να γράψετε στην κόλλα σας τα γράμματα α, β, και γ των παρακάτω 

προτάσεων και δίπλα από το καθένα να χαρακτηρίσετε με  το γράμμα Σ  αν η αντίστοιχη πρόταση είναι σωστή  και με το γράμμα Λ αν  είναι λάθος, δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας.
α.  Υπάρχει θ ( R με ημθ(συνθ ≠ 0, τέτοιο ώστε τα διανύσματα                                           

      

 = (

,

) και 

 = (ημθ, συνθ) να είναι κάθετα.
β.  Αν 

(

 = 0 τότε η γωνία των διανυσμάτων  
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 είναι ορθή.                                       

    ( τα διανύσματα 
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  και  

 είναι μη μηδενικά)
γ.  Το (

(

)(

 είναι  διάνυσμα.
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	Β. (Θεωρία) Για κάθε 

 μη μηδενικό διάνυσμα, να αποδείξετε ότι: 

2 = 
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	ΘΕΜΑ ΔΕΥΤΕΡΟ

	Για τα διανύσματα 
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 δίνεται ότι: 
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 = 2 και 
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.                    Θεωρούμε και τα διανύσματα 
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Να υπολογίσετε:
	

	α.  Το εσωτερικό γινόμενο 
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	β.  Τα μέτρα 
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 των διανυσμάτων 
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 και 
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	γ.  Το εσωτερικό γινόμενο 
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	ΘΕΜΑ ΤΡΙΤΟ



	    Σε ορθοκανονικό σύστημα συντεταγμένων xOy θεωρούμε τα σημεία  Β(2, 0) και Γ(0, 4). Εξωτερικά του τριγώνου ΟΒΓ κατασκευάζουμε τα τετράγωνα ΟΒΔΕ και ΟΓΚΛ. Να δείξετε ότι:
 α. Να βρείτε τις συντεταγμένες των κορυφών Δ, Ε, Κ, Λ των τετραγώνων.
 β.  Να δείξετε ότι τα σημεία Κ, Ο και Δ είναι συνευθειακά.
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	 γ. Αν Μ είναι το μέσο της ΚΔ, να δείξετε ότι το τρίγωνο ΜΒΓ είναι ορθογώνιο και 

     ισοσκελές.
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	Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ

	ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ
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	   ΠΑΡΑΛΛΑΓΗ ΤΟΥ ΤΡΙΤΟΥ ΘΕΜΑΤΟΣ 
Σε ορθοκανονικό σύστημα συντεταγμένων xOy θεωρούμε τα σημεία  Β(β, 0) και Γ(0, γ) όπου β, γ δοσμένοι θετικοί αριθμοί διαφορετικοί μεταξύ τους. Εξωτερικά του τριγώνου ΟΒΓ κατασκευάζουμε τα τετράγωνα ΟΒΔΕ και ΟΓΚΛ. Να δείξετε ότι:
 α. Να βρείτε τις συντεταγμένες των κορυφών Δ, Ε, Κ, Λ των τετραγώνων.
 β.  Να δείξετε ότι τα σημεία Κ, Ο και Δ είναι συνευθειακά.

	 γ. Αν Μ είναι το μέσο της ΚΔ, να δείξετε ότι το τρίγωνο ΜΒΓ είναι ορθογώνιο και 

     ισοσκελές.
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