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ΜΙΓΑΔΙΚΟΙ
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Θέμα Α
Α1
Πώς εκφράζεται η απόσταση των εικόνων δύο μιγαδικών στο μιγαδικό επίπεδο;
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Α2
Τι ονομάζεται μέτρο ενός μιγαδικού και με τι ισούται;



Μον_4
Α3
Έστω 
[image: image1.wmf]12
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 δύο μιγαδικοί αριθμοί. Να αποδειχθεί ότι

[image: image2.wmf]1212
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Α4
 Ποιές από τις παρακάτω προτάσεις είναι σωστές και ποιες λάθος;
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α)
Ισχύει 
[image: image3.wmf]4
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για κάθε 
[image: image4.wmf]νN
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β)
Για οποιουσδήποτε μη μηδενικούς μιγαδικούς 
[image: image5.wmf]z,w

 ισχύει  
[image: image6.wmf]zwzw

-£+

.
γ)
Για οποιοδήποτε μιγαδικό 
[image: image7.wmf]z

 ισχύει ότι  
[image: image8.wmf]2
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δ)
Για οποιοδήποτε μιγαδικό z με 
[image: image9.wmf]μ
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 όπου ν, μ θετικοί ακέραιοι ισχύει ν=μ.
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Δίνεται η εξίσωση 
[image: image10.wmf]2
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 με 
[image: image11.wmf]α,β,γR
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[image: image12.wmf]α0.
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 Αν η εξίσωση έχει δύο ρίζες τότε αυτές είναι –πάντοτε- συζυγείς μεταξύ τους.
Θέμα Β

Δίνεται η εξίσωση 
[image: image13.wmf]2
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 όπου  
[image: image14.wmf]zC
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 με 
[image: image15.wmf]z0
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B1. 
Να βρείτε τις ρίζες 
[image: image16.wmf]1
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 και 
[image: image17.wmf]2
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 της εξίσωσης. 
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B2. 
Να αποδείξετε ότι    
[image: image18.wmf]20102010
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B3. 
Αν για τους μιγαδικούς αριθμούς w ισχύει 
[image: image19.wmf]12

w43izz

-+=-

 τότε να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των w στο μιγαδικό επίπεδο.
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B4. 
Για τους μιγαδικούς αριθμούς w του ερωτήματος Β3, να αποδείξετε ότι 
[image: image20.wmf]3w7
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ΘΕΜΑ Γ 
Δίνονται οι μιγαδικοί 
[image: image21.wmf]z,w

 με 
[image: image22.wmf]w2
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 και 
[image: image23.wmf]4w
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Γ1. 
Να βρείτε την αριθμητική τιμή του 
[image: image24.wmf]z
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Γ2.
Να δείξετε ότι:  
[image: image25.wmf]zw4
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Γ3
Να δείξετε ότι:  
[image: image26.wmf]2

w44w1

-£-

 






Μον_5 

Γ4.
Να βρείτε τους μιγαδικούς 
[image: image27.wmf]w

 και 
[image: image28.wmf]z

 ώστε η απόσταση των εικόνων τους να είναι μέγιστη. 
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Θέμα Δ

Δίνονται οι μιγαδικοί 
[image: image29.wmf]z

 και 
[image: image30.wmf]wxyi,x,yR
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 για τους οποίους ισχύουν ότι 
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[image: image33.wmf]22
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Α) 
Να δείξετε ότι ο γεωμετρικός τόπος των εικόνων του 
[image: image34.wmf]z

 είναι τμήμα της υπερβολής  
[image: image35.wmf]22
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 τον οποίο να προσδιορίσετε
Β) 
Να προσδιορίσετε τον γεωμετρικό των εικόνων του 
[image: image36.wmf]w


Γ) 
 Να βρεθεί η ελάχιστη τιμή του 
[image: image37.wmf]zw
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Δ)
Αν 
[image: image38.wmf]1
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 και 
[image: image39.wmf]2
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 στοιχεία του παραπάνω γεωμετρικού τόπου των 
[image: image40.wmf]w

 που βρήκατε στο  ερώτημα (Β) να βρεθεί η μέγιστη τιμή του 
[image: image41.wmf]12
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�Λύνω ως προς w βάζω μέτρο-τετράγωνο κλπ


�� EMBED Equation.DSMT4  ���τριγωνική κλπ


�w=-z αντικατάσταση και επίλυση της αρχικής
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