1η Εργασία:   Παράδοση  
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ΘΕΜΑ Α       

A1.  α) Με τι ισούται η δύναμη 
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, όπου 
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β) Να γράψετε το τύπο που δίνει τις λύσεις της εξίσωσης: 
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γ) Τι λέμε μέτρο του μιγαδικού αριθμού 
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 και με τι ισούται;
Α2. α) Τι εκφράζει γεωμετρικά ο αριθμός 
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 όπου 
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β) Να γράψετε τις ιδιότητες του μέτρου μιγαδικών αριθμών.

γ) Τι παριστάνουν οι εξισώσεις 
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 όπου 
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Α3. Να αποδείξετε ότι 
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Α4.  Έστω 
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 με 
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,  να αποδείξετε ότι 
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ΘΕΜΑ Β.
Έστω ο μιγαδικός αριθμός 
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 και η εξίσωση 
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Β1. Να γράψετε τον 
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 στη μορφή 
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Β2. Να βρείτε τα 
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 ώστε ο 
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 να είναι ρίζα της 
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Β3. Να δείξετε ότι 
[image: image27.wmf]3
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Β4. Αν Α, Β οι εικόνες των 
[image: image28.wmf]11

z,z

στο μιγαδικό επίπεδο και 
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, να δείξετε ότι το τρίγωνο 
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 είναι ισόπλευρο. 

ΘΕΜΑ Γ.
Γ1. Δίνεται  η συνάρτηση 
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. Έστω επίσης 
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 και 
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α) Να δείξετε ότι 
[image: image34.wmf]uw34i
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β) Να βρείτε τον 
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 έτσι ώστε  
[image: image36.wmf]2

zuw

=


γ) Να βρείτε τη καμπύλη στην οποία ανήκουν τα σημεία 
[image: image37.wmf]M(z)

, όταν 
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Γ2. Δίνεται  η συνάρτηση 
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. Αν 
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α) να δείξετε ότι 
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β) Να υπολογίσετε τον αριθμό 
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ΘΕΜΑ Δ       

Έστω 
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 οι ρίζες της εξίσωσης 
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Δ1. Να αποδείξετε ότι 
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 και 
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Δ2. Αν 
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 και ισχύει: 
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 τότε να αποδείξετε ότι:

α) Τα σημεία 
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 βρίσκονται στην ευθεία: 
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β) Ο μιγαδικός 
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 έχει το ελάχιστο μέτρο.

γ) Ο αριθμός 
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 είναι φανταστικός.
ΘΕΜΑ Ε

Έστω οι μιγαδικοί αριθμοί  
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 για τους οποίους ισχύει η σχέση
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Να αποδείξετε ότι:

Ε1.  
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Ε3.  
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Ε4.  Αν Α, Β, Γ είναι οι εικόνες των 
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 στο μιγαδικό επίπεδο και Ο η αρχή των αξόνων, το τετράπλευρο  ΟΑΓΒ  είναι τετράγωνο.
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