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ΖΗΤΗΜΑ1st Α. Δίνονται ο 2x1 πίνακας 
[image: image1.wmf]x0
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 και ο 2x2 πίνακας 
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 με 
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. Να δειχθεί ότι οι πίνακες u και Au είναι γραμμικώς ανεξάρτητα στοιχεία του διανυσματικού χώρου 
[image: image4.wmf]2x1
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 των πινάκων 2x1.
Β. α) Να βρεθούν οι ρίζες της εξίσωσης 
[image: image5.wmf]2
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β) Να δειχθεί ότι η ευθεία που ορίζουν οι εικόνες των ριζών της παραπάνω εξίσωσης στο μιγαδικό επίπεδο διέρχεται από την εικόνα μιάς ρίζας της εξίσωσης 
[image: image6.wmf]4
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ΖΗΤΗΜΑ2nd Α. Να δειχθεί ότι το εμβαδόν του τριγώνου με κορυφές τα σημεία 
[image: image7.wmf]112233
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 δίνεται από τον τύπο:
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Β.α) Δίνονται οι ευθείες y=λx και y=-λx με λ>0 και x>0 και ευθεία (ε) η οποία τις τέμνει στα σημεία Α και Β . Να βρεθούν οι συντεταγμένες των σημείων Α και Β συναρτήσει των συντεταγμένων του μέσου Μ του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ.
β) Να δειχθεί ότι το σημείο Μ γράφει τον ένα κλάδο υπερβολής όταν η ευθεία (ε) κινείται έτσι ώστε τα τρίγωνο ΟΑΒ να έχει σταθερό εμβαδόν 
[image: image9.wmf]2
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ΖΗΤΗΜΑ3rd Α. α) Δίνεται η συνάρτηση f ορισμένη και δυο φορές παραγωγίσιμη στο διάστημα Δ με τιμές στο 
[image: image10.wmf](
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. Να δειχθεί ότι η συνάρτηση g με 
[image: image11.wmf]g(x)lnf(x),x
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 στρέφει τα κοίλα άνω αν και μόνο αν ισχύει η σχέση 
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β) Να βρεθεί το μέγιστο διάστημα στο οποίο η συνάρτηση g με 
[image: image13.wmf](

)

2

g(x)lnx2

=+

 στρέφει τα κοίλα άνω.
Β. α) Να μελετηθεί ως  προς την μονοτονία και τα κοίλα η συνάρτηση f με 
[image: image14.wmf]x
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 και 0<α<1.
β) Να βρεθούν οι πραγματικές τιμές του λ για τις οποίες ισχύει η ισότητα
[image: image15.wmf](
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 όπου 0<α<1.

ΖΗΤΗΜΑ4th Α. Δίνεται η συνάρτηση f με 
[image: image16.wmf](
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 . Να υπολογιστεί το εμβαδόν του χωρίου που ορίζεται από τα σημεία (x,y) με 
[image: image17.wmf]1x1,0yf(x)

-££££

.
Β. α) Να αποδειχθεί ότι μια συνάρτηση f ορισμένη στο 
[image: image18.wmf]¡

 έχει την ιδιότητα 
[image: image19.wmf]ff
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 αν και μόνο αν 
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 όπου c πραγματική σταθερά.
β) Να βρεθεί η συνάρτηση g ορισμένη στο διάστημα 
[image: image21.wmf],
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 η οποία ικανοποιεί τις σχέσεις 
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