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επιμζλεια : Χρονόπουλοσ Τάκθσ (5θ ζκδοςθ) 

ΘΕΜΑ 1ο
  

Γ. Σ-Λ-Σ-Σ 

ΘΕΜΑ 2ο 

Α. Η ευκεία 9 10y x   είναι εφαπτομζνθ ςτο 
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B. i) Για 1x  ,  θ f  είναι ςυνεχισ ωσ πράξεισ ςυνεχών. 
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B. ii) Για 1x  ,  θ f  είναι ςυνεχισ ωσ πράξεισ παραγωγίςιμων με παράγωγο: 
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iii)  α’ τρόποσ (προφανι ρίηα και 1-1) 
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Άρα ζχει κατακόρυφθ αςφμπτωτθ τθν ευκεία 1x  .  
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οριηόντια αςφμπτωτθ τον άξονα  ' 0 0x x y x  ςτο 
 

  23 33

( ) 1 1
lim lim lim lim 0

3 24 3 6x x x x

h x x

x x x xx x x


   
    

       

 
2 0

2 23 3 2

1
lim ( ) lim lim lim 0

3 2x x x x

x x
h x x

x x x x



 


   
      

      

οριηόντια αςφμπτωτθ τον άξονα
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ΘΕΜΑ 3Ο  
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αλλιώσ για το παραπάνω όριο 
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Β . i)  3( ) ( ) ( ) 3 1g x g x f x    

α’ τρόποσ (άτοπο από γνθςίωσ φκίνουςα) 
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αλλιώσ για τθν ανιςότθτα (3) 

 
1 ln ln

ln ln 1 4
   

   
 

  
    

  

ΘΜΤ για τθν M(x) ln x ςτο  ,   με 1   

   ' ln ln 1
, : f

 
   

  


   


 

       
 

1
4 1 1, 1ύ ό       


        

Γ. i)  [1, ) 1 1[1, ) [1, )g g g έ       .         

Γ. ii) 
1

3 3 1( ) ( ) ln 3 (1) (1) 2 (1) 1 (1) 1
x Horner

g x g x x x g g g g


            

     
 

 

   

11 1 1

1 1 1

1 1 1
lim lim lim

1 1 1

g x y

x x x g y y

g x g g x y

x x g y g

   

   

  
 

  

   3 3( ) ( ) ln 3 ( ) ( ) ' ln 3 'g x g x x x g x g x x x        
 

 
 2

2

1 1
'( ) 3 ( ) '( ) 1 '( ) 5

1 3 ( )

x
g x g x g x g x

x x g x


     

  

   
1

1
lim '(1) 0

1y

g x g
g

x


  


    

   
   [1, ) 1

1 1 0
1

g g x g
x g x g

x


 
    

  

Άρα 
   

       

1 1

1 1 1

1 1 1
lim lim lim

11 1

1

x y y

g x g y

g y gx g y g

y



 

  

 
   

 



 

 



ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ Γ΄ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΙΜΟΤ 

ΠΡΟΟΜΟΙΩΗ  9/5/2016 ΤΠΟΔΕΙΞΕΙ 

 

parmenides51.blogspot.gr 
   7 

 

αλλιώσ για το όριο (μετά τθν αλλαγι μεταβλθτισ) 
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ΘΕΜΑ 4ο 

Α. ( ) (1), .Fermat '(1) 0f x f f   
 

α’ τρόποσ (εφαρμογι ςτισ ςυνζπειεσ ΘΜΤ + τζχναςμα με τα εκκετικά)  
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β’ τρόποσ (τζχναςμα με τα εκκετικά)  
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αλλιώσ για το παραπάνω όριο 
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Γ. α΄ τρόποσ για το (i) 

     1 2 1 2
2,3 : 2 3f x x f x f x     

 
Οπότε εφόςον μειώνεται θ τετμθμζνθ του, κα μειώνεται και θ τεταγμζνθ του. 
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Δ. 
2 3 2 3

( ) ( ) ( ) 2 ( ) ( ) 1 ( ) ( ) 0f t dt f t dt f ΄΄ x f ΄ x f x f t dt f t dt
   

          
 

διότι ( ) 2 ( ) ( ) 1f ΄΄ x f ΄ x f x   
 

x 2        ρ        3 

 

f (x)  
                     + 
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f (x)
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2

2

2, : 2 0 0 0
r

f x f x f f t dt f t dt


            

 
       

3

,3 : 3 0 0f x f f x f t dt


         
 

Πολλαπλαςιάηοντασ τα παραπάνω, προκφπτει το ηθτοφμενο. 

 

 

Υ.Γ. Το παρόν αρχείο ονομάηεται υποδείξεισ γιατί δεν είναι πλιρεισ όλεσ οι 

αιτιολογιςεισ.   

 


