
 

  
 

 

 
   
 

ΓΙΑΓΩΝΙ΢ΜΑ ΠΡΟ΢ΟΜΟΙΩ΢Η΢ 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ   Γ΄ ΛΤΚΔΙΟΤ  

22/10/2022 

ΘΔΜΑ Α 

     Α1. Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην Α παξνπζηάδεη ζην 0x A   νιηθό ειάρηζην;                               

                            Μονάδες 3                                                                                                                 

Α2. Αλ κηα ζπλάξηεζε  f  έρεη πεδίν νξηζκνύ ην Α, ηόηε λα νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε fof. 

Μονάδες 3 

Α3. Αλ   3 2P x x x 1, 0, x    α β α , ηόηε λα απνδείμεηε όηη είλαη  
x
lim P x


    

Μονάδες 4 

Α4. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: 

<< Αλ δύν ζπλαξηήζεηο f, g νξίδνληαη θνληά ζην 0x   θαη ηζρύνπλ: 

 
0

x x
lim f x


  θαη  
0

x x
lim g x 0


  

ηόηε ζε θάζε πεξίπησζε είλαη     
0

x x
lim f x g x 0


   >> 

α. Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλσ ηζρπξηζκό γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ην γξάκκα Α αλ είλαη 

αιεζήο ή ην γξάκκα Ψ αλ είλαη ςεπδήο.  

                                     Μονάδες 5 

β. Να δώζεηε παξάδεηγκα ζε 0x   ηεο επηινγήο ζαο,  πνπ λα ηεθκεξηώλεη ηελ απάληεζή ζαο. 

                                                    

Μονάδες 2 

Α5. Να ραξαθηεξίζεηε κε ηελ έλδεημε Σσζηό (Σ) ή Λάζνο (Λ) θαζεκία από ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο:  

     α) Η γξαθηθή παξάζηαζε κηαο άξηηαο ζπλάξηεζεο έρεη θέληξν  ζπκκεηξίαο  ηελ  αξρή ησλ αμόλσλ Ο.  

     β) Η γξαθηθή παξάζηαζε κηαο πεξηηηήο ζπλάξηεζεο έρεη άμνλα ζπκκεηξίαο ηνλ άμνλα x x   

     γ) Γηα ηε ζπλάξηεζε f :   ηζρύεη      1 1f f x f f x  , γηα θάζε  x f A    

δ) Ιζρύεη 
x

1
x

 
ημ

 , γηα θάζε *x   

    Μονάδες 8 

ΘΔΜΑ Β 

Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f,g :  κε ηύπνπο   21
f x x 1

4
   ,   2g x x 4    θαη ε ζπλάξηεζε h κε ηύπν 

 h x lnx, x 0    

 



 

      Β1. Να νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε hoπ όπνπ    π x g x 5                                                                                 

Μονάδες 6 

 

      Β2. Να βξείηε ηηο  θνηλέο  εθαπηόκελεο  ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ f gC ,C  ησλ f, g 

Μονάδες 6 

      Β3. Αλ     x ln 4f x 3 x , x      , ηόηε από ηελ παξαθάησ ηζόηεηα λα βξείηε ηνλ πξαγκαηηθό  αξηζκό 

α: 

    222 1 16 3 3 9 0   α φ  α φ  

Μονάδες 6 

      Β4.  Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε θ κε ηύπν      θ x h x 2 h x , x 0    σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη θαηόπηλ 

λα ιύζεηε ζην  0,  ηελ αλίζσζε: 

       4 2 4 2h 6x 2 h 2x 2 h 6x h 2x      

Μονάδες 7  

ΘΔΜΑ Γ 

Έζησ ε ζπλάξηεζε  f : 2.  γηα ηελ νπνία ηζρύεη: 

x 2 x 2 2
f ln 1, x > 2 

2 2 x 2

  
   

   

Γ1. Να απνδείμεηε όηη: 

   
1

f x ln x 2 1, x > 2
x 2

   


 

Μονάδες 5 

Γ2. Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη θαηόπηλ λα βξείηε ηε ζρεηηθή ζέζε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο f κε ηνλ άμνλα x x  

Μονάδες 5 

Γ3. Αλ  
   3ιf 5 x f 5 x

g x , x 1
x 1


 


, ηόηε γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ ι λα βξείηε, αλ ππάξρεη ην όξην: 

 
x 1
lim g x


 

Μονάδες 5 

Γ4. Να ιύζεηε ζην δηάζηεκα  2, ηελ εμίζσζε: 

2

2

x 1 1 1
ln

x 7 x 7x 1


 

 
 

Μονάδες 5 

Γ5. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε: 

   5 3x f 7 x f 10 x 1    



 

έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα  0,1  

Μονάδες 5 

ΘΔΜΑ Γ 

  Έζησ ε ζπλάξηεζε f :   γηα ηελ νπνία  ηζρύνπλ: 

     ●    f(x) 0, γηα θάζε x         

     

     ●         2 x 2x 2f x 2e 1 e 1 f x , γηα θάζε x             

 Γ1.  Να απνδείμεηε όηη  
x

x

e
f x , x

e 1
 


 

                                                                                                                  Μονάδες 6 

 

 Γ2.  Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα νξίζεηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε.  

 

                                                                                                                                      Μονάδες 6 

 Γ3. Αλ      *1
g x xf x , x

x
 ημ  , ηόηε λα ππνινγίζεηε ηα όξηα: 

   α)  
x
lim g x


                     β)  
x
lim g x
    

     Μονάδες 6 

 Γ4. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε 

 xln e 1 x ln , 1   α α   

  έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα. 

                               

      Μονάδες 7 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

                                                    

 
 

 
 


