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Τάξη Β΄ 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

ΣΤΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

ΘΕΜΑ 1
Ο

  

Α. Να αποδείξετε ότι σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο, το τετράγωνο του ύψους του που    

     αντιστοιχεί στην υποτείνουσα είναι ίσο µε το γινόµενο των προβολών των    

     κάθετων πλευρών στην υποτείνουσα. .     Μον. 10 

Β. Να γράψετε τρεις τύπους για το εµβαδόν τριγώνου και να εξηγήσετε τα σύµβολα  

    που περιέχουν αυτοί ή να κάνετε σχήµα.     Μον. 9 

Γ. Να χαρακτηρίσετε, στο γραπτό σας, τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές ή  

    Λάθος. 

a. α. Η πλευρά ισοπλεύρου τριγώνου εγγεγραµµένου σε κύκλο ακτίνας R είναι 

ίση µε R 2  

b. β. Αν β η µεγαλύτερη πλευρά ενός τριγώνου ΑΒΓ και ισχύει β
2
 < α

2
 + γ

2
, 

τότε    τρίγωνο είναι οξυγώνιο.  

c. γ. Αν οι χορδές ΑΒ, Γ∆ ενός κύκλου τέµνονται σε σηµείο Ρ, τότε ισχύει     

ΡΑ⋅ΡΒ = ΡΓ ⋅Ρ∆  
          Μον. 6 

ΘΕΜΑ 2
Ο

  

∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε πλευρές β = 5, γ = 3 και διάµεσο µα = 
19

2
 

a. Να υπολογίσετε την πλευρά α     Μον. 10 

b. Να υπολογίσετε τη γωνία Α      Μον. 10 

c. Να υπολογίσετε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ.   Μον. 5 

 

ΘΕΜΑ 3
Ο

  

Σε ένα ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓ∆ (ΑΒ//Γ∆) µε εµβαδόν 36τ.µ. ισχύει ότι 

Γ∆ = 2ΑΒ = 3ΑΕ ,όπου ΑΕ κάθετη στην Γ∆. 

a. Να υπολογίσετε τις βάσεις του τραπεζίου.    Μον. 9 

b. Να αποδείξετε ότι Α∆ = 5      Μον. 8 

c. Αν ΑΒ = 6, να αποδείξετε ότι ο ρόµβος που έχει διαγώνιους ίσες                   

µε ΑΒ και Γ∆ αντίστοιχα, είναι ισοδύναµος µε το τραπέζιο.  Μον. 8  

 

ΘΕΜΑ 4
Ο

  

∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε Α = 90
0
,  Γ = 30

0
, ΒΓ = 10.                                   

Με κέντρο Α και ακτίνα ΑΒ γράφουµε κύκλο που τέµνει την ΒΓ                                         

στο ∆ και την ΑΓ στο Ε.  

a. Να αποδείξετε ότι το ∆ είναι µέσο της ΒΓ.   Μον. 5   

b. Να υπολογίσετε το εµβαδόν του κυκλικού τοµέα  κέντρου Α                          

τόξου �∆Ε        Μον. 5 

c. Να υπολογίσετε την περίµετρο του µικτόγραµµου                         

γραµµοσκιασµένου τριγώνου Γ∆Ε.    Μον. 8 

d. Να υπολογίσετε το εµβαδόν του παραπάνω                                                             

µικτόγραµµου τριγώνου      Μον. 7 

 

Να απαντήσετε όλα τα θέµατα στο γραπτό σας. Τα σχήµατα µπορούν να γίνουν και 

µε µολύβι 
Καλή Επιτυχία! 

Ο ∆ιευθυντής        Οι καθηγητές 

         Γνεσούλης Αθ. 

         Καζάκου Αρ. 

Μπεµπλιδάκης Μάρκος      Τερεζάκης Ι. 
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Θέµα 1
ο
 

Α. Θεώρηµα IV σελ 184 

Β. Ε = 
1

2
ά ύβ ση ψος× ,  

    Ε = τρ όπου τ η ηµιπερίµετρος του τριγώνου και ρ η ακτίνα   του εγγεγραµµένου    

    του κύκλου,  

    Ε = 
4R

αβγ
, όπου R  η ακτίνα του περιγεγραµµένου  του κύκλου 

Γ.  Λ – Σ – Σ  

Θέµα 2
ο
  

Α. Από την σχέση 
2

2 2 22
2

α

α
β γ µ+ = +  αντικαθιστώντας τις τιµές προκύπτει 

    
2

219
34 2 68 19 49 7

4 2

α
α α= + ⇔ = + ⇔ = =  

Β. Από τον νόµο των συνηµιτόνων για την πλευρά α έχουµε    

    
2 2 2 34 49 1ˆ ˆ

2 30 2

β γ α
συν συν

βγ

+ − −
Α = ⇔ Α = = −  άρα ˆ 120οΑ =  

Γ. Για το εµβαδόν του τριγώνου ισχύει 
1 1 3 15 3ˆ( ) 15
2 2 2 4
βγ ηµΑΒΓ = ⋅ Α = ⋅ =  γιατί 

   ηµ120
ο
=ηµ60

ο
 = 

3

2
 

Θέµα 3
ο
  

Α. Από την σχέση Γ∆ = 2ΑΒ = 3ΑΕ προκύπτουν Γ∆ = 2ΑΒ και ΑΕ = 
2

3
ΑΒ  επίσης  

    για το εµβαδόν τραπεζίου ισχύει  

    (ΑΒΓ∆) = 22 2 3 2

2 2 3 2 3

ΑΒ+Γ∆ ΑΒ+ ΑΒ ΑΒ
⋅ΑΕ = ⋅ ΑΒ = ⋅ ΑΒ = ΑΒ  άρα ΑΒ

2
 = 36   

    εποµένως ΑΒ = 6 και τότε Γ∆ = 12 και ΑΕ = 4 

Β. Φέρνουµε το κάθετο τµήµα ΒΖ τότε ΑΒ = ΕΖ  = 6 γιατί το ΑΒΖΕ είναι ορθογώνιο  

    Επίσης τα ορθογώνια τρίγωνα ΑΕ∆ και ΒΖΓ είναι ίσα   

    (γιατί ΑΕ = ΒΖ και Α∆ = ΒΓ ) άρα ∆Ε = ΖΓ = 3
2

Γ∆ −ΕΖ
=  

    Από Πυθαγόρειο θεώρηµα στο ορθογώνιο τρίγωνο  

    Α∆Ε ισχύει Α∆
2
 = ΑΕ

2
 + ∆Ε

2
 = 16 + 9 = 25 άρα Α∆ = 5 

 

Γ. Το εµβαδόν τετραπλεύρου µε κάθετες διαγώνιους  

    ∆ίνεται από τον τύπο Ε = 1 2

2

δ δ⋅
, όπου δ1, δ2 τα µήκη των διαγωνίων 

    Επειδή ο ρόµβος έχει διαγώνιους κάθετες µε µήκη ΑΒ = 6 και Γ∆ = 12 τότε το  

    εµβαδόν του θα είναι 
6 12

36
2

⋅
Ε = =  τ.µ. Εποµένως ο ρόµβος είναι ισοδύναµος µε  

    το τραπέζιο. 

Θέµα 4
ο 

 

Α. Αφού το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ έχει Γ = 30
0
 τότε ΑΒ = 5

2

ΒΓ
=  άρα  

     Α∆ = ΑΕ = ΑΒ = 5 ως ακτίνες του κύκλου. 

    Το τρίγωνο Α∆Β είναι ισοσκελές µε Β = 60
0
 άρα είναι ισόπλευρο εποµένως  

     ∆Β = 5, άρα  το ∆ είναι µέσο της ΒΓ  

Β. Ο κυκλικός τοµέας κέντρου Α, και τόξου �∆Ε  έχει επίκεντρη γωνία ˆ ˆ 30οΕΑ∆ = Γ =  
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∆
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     και ακτίνα 5 εποµένως το εµβαδόν του είναι 
2 0 0

1 0 0

25 30 25

360 360 12

πρ µ π π⋅ ⋅
Ε = = = τ.µ. 

Γ. Η πλευρά ΑΓ του ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ βρίσκεται από ΑΓ
2
 = ΒΓ

2
 – ΑΒ

2
 

    ΑΓ
2
 = 75 άρα ΑΓ = 5 3  εποµένως ΓΕ =  5 3 - 5 

    Το µήκος του τόξου �∆Ε  είναι 
�

0 0

0 0

5 30 5

180 180 6
l

πρµ π π
∆Ε

⋅ ⋅
= = =  άρα η περίµετρος του    

    µικτόγραµµου τριγώνου  

    Γ∆Ε είναι ΓΕ + 
�
l
∆Ε

 + ∆Γ = 5 3  - 5 +
5

6

π
 + 5 = 

5

6

π
+ 5 3  

 

∆. Το εµβαδόν του µικτόγραµµου τριγώνου Γ∆Ε προκύπτει αν από το   

    εµβαδόν του   τριγώνου Γ∆Ε αφαιρέσουµε το εµβαδόν του  

    κυκλικού τοµέα του Β ερωτήµατος. 

     Επειδή Α∆ διάµεσος στο τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει    

    ( ) ( )
1 1 5 5 3 25 3

2 2 2 4

⋅
Γ∆Ε = ΑΒΓ = ⋅ =  

 

   Άρα το εµβαδόν του µικτόγραµµου τριγώνου είναι  

    Ε = ( )Γ∆Ε - Ε1 = 
25 3

4
- 

25

12

π
 

  


