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Θέµα 1ο
                                                                                                 (Μονάδες 10+8+7) 

Α.  ∆ίνεται τετράγωνο εγγεγραµµένο σε κύκλο (O, R). Να αποδείξετε ότι η πλευρά του  

      τετραγώνου είναι 4λ R 2=  και το απόστηµα του είναι 4

R 2
α

2
= . 

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα  

      στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.  

(α) Η δύναµη του σηµείου Ρ ως προς τον κύκλο (O, R) είναι 2 2

(O,R ) RΡ
∆ = −ΟΡ .   

(β) Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε oˆ 90Α =  και ύψος Α∆ ισχύει 2
ΑΒ = Β∆ ⋅Γ∆ . 

(γ) Αν ΑΜ είναι η διάµεσος ενός τριγώνου ΑΒΓ τότε ( ) ( )ΑΒΜ = ΑΓΜ .  

(δ) Το µήκος ενός τόξου οµ  ενός κύκλου (O, R) είναι 
πRµ

180
=ℓ .  

Γ.  Να συµπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις: 

(α) Σε τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ < ΑΓ  είναι ΑΜ η διάµεσος και Α∆ το ύψος. Σύµφωνα µε  

το 2
ο
 θεώρηµα διαµέσων ισχύει 2 2

ΑΓ −ΑΒ =…………  

(β) Το εµβαδόν ενός κυκλικού τοµέα οµ  ενός κύκλου (O, R) δίνεται από τον τύπο   

…………………… 

 

 

Θέµα 2ο
                                                                                                 (Μονάδες 9+5+6+5) 

∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε πλευρές α 6= , β 2 7=  και γ 4= .  

(α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι οξυγώνιο. 

(β) Να υπολογίσετε την προβολή Β∆ της πλευράς ΑΒ πάνω στην ΒΓ. 

(γ) Να υπολογίσετε τη γωνία Β̂ . 

(δ) Να υπολογίσετε το µήκος της διαµέσου ΑΜ.  

 

 

 

 

 



 

Θέµα 3ο
                                                                                                 (Μονάδες 7+5+8+5) 

∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε πλευρές 9ΑΒ = , 10ΑΓ =  και 17ΒΓ = . Στην προέκταση της ΑΒ 

προς το Β παίρνουµε τµήµα Β∆ = ΑΒ  και στην προέκταση της ΑΓ προς το Γ παίρνουµε 

τµήµα 
1

2
ΓΕ = ΑΓ .  

(α) Να αποδείξετε ότι ( ) 36ΑΒΓ = .  

(β) Να υπολογίσετε την ακτίνα του εγγεγραµµένου κύκλου του τριγώνου ΑΒΓ; 

(γ) Να βρείτε το εµβαδόν του τριγώνου Α∆Ε.  

(γ) Να βρείτε το εµβαδόν του τριγώνου Β∆Ε.  

 

 

Θέµα 4ο
                                                                                                 (Μονάδες 6+7+5+7) 

∆ίνεται κύκλος ( ,R)Ο  και οι χορδές RΑΒ =  και R 3ΒΓ = . Στο σηµείο Α φέρουµε την 

εφαπτοµένη του κύκλου η οποία τέµνει την προέκταση της ΓΒ στο σηµείο ∆. Να 

υπολογίσετε συναρτήσει του R : 

(α) τη χορδή ΑΓ.  

(β) το τµήµα Β∆.  

(γ) το εµβαδόν του τρίγωνου ΑΓ∆.  

(δ) το εµβαδόν του κυκλικού τµήµατος µεταξύ της  

      χορδής ΑΒ και του κυρτού τόξου �ΑΒ .  
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