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ΘΕΜΑ Α                                                                                               (Μονάδες 8 + 7 + 10 = 25) 

Α1.  Αν τα διανύσµατα 1 1( , )x yα =
�

 και 2 2( , )x yβ =
�

 δεν είναι παράλληλα στον άξονα y y′  και 

1λ , 2λ  είναι οι συντελεστές διεύθυνσης των ,α β
��

 αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

1 2λ λ 1α β⊥ ⇔ ⋅ = −
��

 

Α2.  Έστω Ε΄ και Ε δύο σηµεία του επιπέδου. Τι ονοµάζεται έλλειψη µε εστίες τα σηµεία Ε΄, Ε; 

Α3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν µε τη λέξη Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ)  

       α) Η ευθεία 0x yΑ +Β +Γ =  είναι παράλληλη στο διάνυσµα ( , )η = −Α Β
�

.  

       β) Οι συντεταγµένες του µέσου Μ του ευθύγραµµου τµήµατος ΑΒ, όπου 1 1( , )x yΑ  και  

2 2( , )x yΒ  είναι 1 2

2

x x
xΜ

−
=  και 1 2

2

y y
yΜ

−
= .                     

       γ) Για κάθε διάνυσµα α
�

 ισχύει 
22α α=

� �
.                                                                                                                

       δ) Η ισοσκελής υπερβολή έχει εκκεντρότητα ε 3= .   

       ε) Η παραβολή 2 2x py=  έχει εστία (0, )pΕ .  

 

ΘΕΜΑ Β                                                                                                (Μονάδες 7 + 10 + 8 = 25)   

∆ίνεται το σηµείο (2, 2)Α −  και οι ευθείες 1ε : 3 2 0x y− + =  και 2ε : 2 0x y+ + = .  

Β1. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 3ε  που διέρχεται από το σηµείο Α και είναι κάθετη στην 

ευθεία 2ε .  

Β2. Να αποδείξετε ότι το συµµετρικό του σηµείου Α ως προς την ευθεία 1ε  είναι το σηµείο 

(0,4)′Α . 

Β3. Έστω Β το σηµείο τοµής των ευθειών 1ε  και 3ε . Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ′Α Β .  

  

 

 

ΘΕΜΑ Γ                                                                                                  (Μονάδες 9 + 9 + 7 = 25) 

∆ίνονται τα διανύσµατα (2, 4)α = −
�

 και β
�

 µε 4β =
�

 και 6α β− =
��

.  

Γ1. Να αποδείξετε ότι τα διανύσµατα ,α β
��

 είναι κάθετα.  

Γ2. Να βρείτε το µέτρο του διανύσµατος 2α β+
��

.  

Γ3. ∆ίνεται το διάνυσµα 2 3γ α β= −
�� �

. Να βρείτε την προβολή του γ
�

 πάνω στο α
�

.  

 

 



ΘΕΜΑ ∆                                                                                                (Μονάδες 7 + 12 + 6 = 25) 

∆ίνεται η εξίσωση 2 2 2( ) ( 2 1) 1x yα β µ+ + − + = −   (1)  όπου , ,α β µ∈ℝ  και η ευθεία 

ε : 2 7 0x y+ + = . 

∆1. Να βρείτε τις τιµές του µ∈ℝ  για τις οποίες η (1) παριστάνει κύκλο και να γράψετε το 

κέντρο Κ και την ακτίνα του ρ .  

∆2. Για 4µ =  να βρείτε την εξίσωση της έλλειψης 
2 2

2 2
1

x y

α β
+ =  αν είναι γνωστό ότι το κέντρο 

Κ του κύκλου κινείται στην ευθεία ε  και ότι οι εστίες της έλλειψης είναι ( ρ,0)′Ε −  και 

(ρ,0)Ε , όπου ρ  η ακτίνα του κύκλου.  

∆3. Αν 4α =  και 1β =  να βρείτε το εµβαδόν του τριγώνου ′Ε ΚΕ .  
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