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ΘΕΜΑ 1
ο
 

 

A. Έστω δυο διανύσματα    και   με συντελεστές διεύθυνσης λ1 και λ2 αντίστοιχα.  Να 

αποδείξετε ότι   1 2//       .                                                                         (Μονάδες 13) 

 

B. Να συμπληρώσετε σωστά τις παρακάτω προτάσεις:                                             (Μονάδες12) 

 

1. Ονομάζουμε εσωτερικό γινόμενο δύο μη μηδενικών διανυσμάτων   και   τον 

πραγματικό αριθμό ............................    

2. Έλλειψη με εστίες τα σημεία Ε και Ε’ ονομάζεται ο γεωμετρικός τόπος των σημείων 

του επιπέδου, των οποίων ……………………………………είναι σταθερό και 

………………. 

3. Όταν δύο ευθείες έχουν τον ίδιο συντελεστή διεύθυνσης, τότε είναι ……………….. 

4. Η εφαπτομένη του κύκλου x
2
+y

2 
= ρ

2
 στο σημείο του Α(x1,y1) έχει εξίσωση …….... 

5. Όταν δυο διανύσματα είναι κάθετα μεταξύ τους, το εσωτερικό τους γινόμενο είναι …. 

 

 (Να μεταφέρετε στην κόλλα σας μόνο τις συμπληρώσεις, όχι ολόκληρες τις προτάσεις.) 

    
 

ΘΕΜΑ 2
ο
 

 

Δίνονται τα διανύσματα (2,1) και (1, 3)  .  

 

1. Να βρείτε το εσωτερικό γινόμενο     .                                                         (Μονάδες 5) 

 

2. Να υπολογίσετε το συνημίτονο της γωνίας που σχηματίζουν τα  και  .                  

Τι είδους γωνία είναι αυτή;                                                                              (Μονάδες 10) 

 

 

3. Να βρείτε τις συντεταγμένες και το μέτρο του διανύσματος 2           (Μονάδες 10) 



 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
 

 

Δίνονται τα σημεία Α(8,0) και Β(0,4) του καρτεσιανού επιπέδου Oxy. 

 

1. Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ του τμήματος ΑΒ καθώς και την εξίσωση 

της μεσοκαθέτου ε του ΑΒ.                                                                             (Μονάδες 10) 

 

2. Να βρείτε την εξίσωση του κύκλου που έχει διάμετρο το ΑΒ, και να υπολογίσετε τις 

συντεταγμένες των σημείων τομής του με την ε.                                                                    (Μονάδες 10) 

 

3. Να κάνετε σχήμα όπου να φαίνονται όλα τα παραπάνω.                                  (Μονάδες 5) 

 

 

ΘΕΜΑ 4
ο
 

 

Δίνεται η έλλειψη x
2
 + 4y

2
 = 4 και η εξίσωση (1):  (λ – 1)x – λ y + 2 = 0. 

 

1. Να βρείτε τις συντεταγμένες των εστιών και των κορυφών της έλλειψης.     (Μονάδες 8) 

 

2. Να αποδείξετε ότι η  εξίσωση (1) παριστάνει ευθεία για κάθε τιμή του πραγματικού 

αριθμού λ, και ότι όλες οι ευθείες αυτές διέρχονται από το σημείο Μ(2,2).     (Μονάδες 8) 

 

3. Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτομένων στην έλλειψη που διέρχονται από το 

σημείο Μ.                                                                                                           (Μονάδες 9) 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!! 
 

 

Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                                        Η ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΑ 

 

 
                                                                                                    Παπαδογιαννάκη Λητώ 


