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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Β ΛΥΚΕΙΟΥ 

(Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα) 

Θέμα Α   

Α1. Αν 
1 2 21 ), B(x )x , y , y(  δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου να δείξετε ότι οι συντεταγμένες του μέσου Μ 

του ΑΒ είναι 1 2 1 2x
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                   (Μονάδες 7) 

Α2. Τι ονομάζουμε γινόμενο ενός πραγματικού αριθμού λ με το διάνυσμα  ;             (Μονάδες 4) 

Α3. Τι ονομάζουμε έλλειψη με εστίες τα σημεία Ε και Ε΄ ;      (Μονάδες 4) 

Α4. Να χαρακτηρίσετε κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις ως σωστή ( Σ) ή λανθασμένη (Λ) (Μονάδες 2x5) 

i)  Το εσωτερικό γινόμενο δύο οποιονδήποτε διανυσμάτων είναι ίσο με το άθροισμα των γινομένων των 

ομώνυμων συντεταγμένων τους. 

ii) Για οποιοδήποτε μη μηδενικό διάνυσμα   ισχύει v v


   . 

iii)  Εάν A 0  τότε η εξίσωση 0Ax By   παριστάνει ευθεία γραμμή.  

 iv)  Η έλλειψη  
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   με 0    έχει εστίες    2 2 2 2E β ,0 ,E ' β ,0    

v)  Η ευθεία που περνά από το σημείο ( , )A    και είναι παράλληλη με τον x΄x έχει   

 εξίσωση x=α. 

 

Θέμα B  

Δίνονται τα σημεία Α(2,-1), Β(5,3) και το διάνυσμα   τέτοιο ώστε 2   και  
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
  . Να βρείτε: 

Β1. τις συντεταγμένες του διανύσματος  .         (Μονάδες 5) 

Β2. το εσωτερικό γινόμενο                   (Μονάδες 5) 

Β3. το μέτρο του διανύσματος 
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  .         (Μονάδες 8) 

Β4. τον πραγματικό αριθμό λ για τον οποίο τα διανύσματα   και w (3 , 2)   είναι συγγραμμικά.  

(Μονάδες 7) 

Θέμα Γ 

Δίνεται το σημείο Μ(5,0) και ο κύκλος C με εξίσωση 
2 2: 6 7 0C x y x    . 

Γ1. Να βρείτε το κέντρο Κ και την ακτίνα ρ του κύκλου C.              (Μονάδες 9) 

Γ2. Να αποδείξετε ότι το σημείο Μ είναι εξωτερικό σημείο του κύκλου C.    (Μονάδες 6)  

Γ3. Από το σημείο Μ φέρνουμε τις δύο εφαπτόμενες στον κύκλο C και έστω Α, Β τα σημεία επαφής. Να 

βρείτε τα μήκη των ευθυγράμμων τμημάτων ΜΑ και ΜΒ.              (Μονάδες 10) 

 

Θέμα Δ 

 

Δίνεται η παραβολή C με εξίσωση 
2: 4C x y και το σημείο της Α(2,1). 

Δ1. Να βρείτε την εστία Ε της παραβολής καθώς και την εξίσωση εφαπτομένης της στο Α.  (Μονάδες 9) 

Δ2. Έστω Β τυχαίο σημείο της παραβολής με τετμημένη Bx 2 . Από το Β φέρνουμε κάθετη προς την 

ευθεία ε: y= - 1 που την την τέμνει στο σημείο Γ. Αν η ΕΑ τέμνει την ΒΓ στο σημείο Δ  

(i) να δείξετε ότι ΒΔ=ΕΒ-ΕΑ.         (Μονάδες 7) 

(ii) να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Β ώστε το εμβαδό του τριγώνου ΑΒΕ να γίνει ίσο με 3 τ.μ. 

(Μονάδες 9) 

 

Ο Διευθυντής       Ο εισηγητής 
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