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(Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα) 
Όνομα:…..………………………………………………………… 
 

ΘΕΜΑ Α  

Α1) Αν ,a v  είναι δύο διανύσματα του επιπέδου με 0a   και η προβολή του v  πάνω στο a  

συμβολίζεται με v


 , τότε να δείξετε ότι a v a v


   .         (Μονάδες 9) 

Α2) Έστω δύο διαφορετικά σημεία Ε και Ε΄ ενός επιπέδου. Τι ονομάζουμε έλλειψη με εστίες τα 
σημεία Ε και Ε΄ ;                (Μονάδες 6)  
Α3) Να συμπληρώσετε της παρακάτω προτάσεις        (5 x 2 Μονάδες) 

i.  Η εξίσωση της εφαπτομένης του κύκλου 2 2 2: , 0C x y     στο σημείο του 1 1( , )A x y  είναι 

……… 
ii.  Ένα διάνυσμα παράλληλο στην ευθεία με εξίσωση 0, 0 0Ax By ή BA    είναι το   

………… 

iii. Η έλλειψη  
2 2

2 2
: 1,

x y
C  

 
 με 0    έχει εστίες τα σημεία με συντεταγμένες  

Ε(…. , …..) και Ε΄(...... , ……). 

iv. Εάν τα διανύσματα ,a   είναι ομόρροπα τότε .........a    ενώ αν είναι κάθετα τότε 

.........a    

v.  Η ευθεία που περνά από το σημείο ( , )A    και είναι παράλληλη με τον 'y y  έχει εξίσωση  

……… 
 
Θέμα Β 

Για δύο διανύσματα    και   δίνεται ότι 1  και 2  και  ,a
3


  . 

Β1) Να υπολογίσετε το εσωτερικό γινόμενο   .          (Μονάδες 8) 

Β2) Να υπολογίσετε τον πραγματικό αριθμό λ έτσι ώστε τα διανύσματα a   και 

      5a    να είναι κάθετα μεταξύ τους.            (Μονάδες 8) 

Β3) Να υπολογίσετε το μέτρο του διανύσματος a  .          (Μονάδες 9) 

 
 
Θέμα Γ 

Έστω 1  η ευθεία που διέρχεται από το σημείο Ρ(-1,3) και τέμνει τους άξονες x΄x και y΄y στα 

σημεία Α, Β αντίστοιχα, ώστε το Ρ να είναι μέσο του ΑΒ. 

Γ1) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της ευθείας 1  είναι y 3x 6  .         (Μονάδες 6) 

Γ2) Θεωρούμε τα σημεία ( , )5 1   και ( , )2 7 5 4     και το σημείο Δ ανήκει στην ευθεία 1 . 

i. Να αποδείξετε ότι 2   και να βρείτε το εμβαδό του τριγώνου ΡΓΔ.     (Μονάδες 3 + 4) 

ii. Για 2   να βρείτε τη μεσοκάθετο 2  του ευθυγράμμου τμήματος ΓΔ.       (Μονάδες 6) 

iii. Για 2   να βρείτε την οξεία γωνία που σχηματίζουν οι ευθείες 1  και 2 .    (Μονάδες 6) 
 



 

 

Θέμα Δ 

Δίνεται η εξίσωση 2 2 22 2 2 25 0, (1)x y x y           

Δ1) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο για κάθε   του οποίου να βρείτε το 
κέντρο και την ακτίνα.              (Μονάδες 10) 

Δ2) Δίνεται επιπλέον η παραβολή με εξίσωση 2 4y x με εστία το σημείο Ε. 

i. Να βρείτε ποιος από τους παραπάνω κύκλους που περιγράφονται από την εξίσωση (1) έχει 
το κέντρο του στην εφαπτομένη της παραβολής στο σημείο της Α(1,2).      (Μονάδες 10) 

ii. Η παράλληλη από τυχαίο σημείο Μ (διαφορετικό του Ο(0,0)) της παραβολής προς τον 
άξονα x΄x, τέμνει τη διευθετούσα στο σημείο Β. Να δείξετε ότι η εφαπτομένη (ε) της 
παραβολής στο σημείο Μ είναι μεσοκάθετος του ευθυγράμμου τμήματος ΒΕ. (Μονάδες 5) 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 
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