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ΘΕΜΑ Α 
 

Α1. Να αποδείξετε ότι για κάθε γωνία ω ισχύει 2 2 1    .       

                                                                                                                                     (μονάδες 15) 
 

Α2. Να χαρακτηρίσετε ως «ΣΩΣΤΕΣ» ή «ΛΑΘΟΣ» τις παρακάτω προτάσεις: 
 

     α. Υπάρχει γωνία ω με 
5

ημω
2

 . 

 

     β. Αν  
3π

x 2π
2
  , τότε  ημx συνx εφx 0   . 

 

     γ. Οι συναρτήσεις  f x 2ημ3x , x R  και  g x 2συν4x , x  R  έχουν την ίδια  

         μέγιστη τιμή. 
 

     δ. Η εξίσωση ημx συνx 0   είναι αδύνατη. 
 

     ε. Αν  
π

0 x
2

  , τότε    
π π

συν π x ημ x εφ x εφ x 1
2 2

   
           

   
.  

                                                                                                                                     (μονάδες 10) 
 

 

ΘΕΜΑ Β  
 

Δίνεται το σύστημα 

 
3k x y k 5

, k
x ky 17 3k

   
 

   
R  

 

Β1. Να αποδείξετε ότι το σύστημα (Σ) έχει μία ακριβώς λύση, για κάθε τιμή του k. 

                                                                                                                                       (μονάδες 8) 

B2. Nα βρεθεί η λύση του συστήματος για k 2 . 

                                                                                                                                       (μονάδες 9) 

Β3. Να βρεθούν, αν υπάρχουν, οι τιμές του k για τις οποίες το σύστημα (Σ) έχει λύση  

       την    x,y 3,7 .                 

                                                                                                                                       (μονάδες 8) 
 

 

 

 
 



ΘΕΜΑ Γ 
 

Δίνονται οι συναρτήσεις      xf x ln e 1    ,     2g x 2lnx ln12     και η παράσταση 

   M f ln3 g 6  .    

 

Γ1. Να βρεθούν τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων f  και  g.                                   (μονάδες 6) 
 

Γ2. Να δείξετε ότι 
2

M ln 0
3

  .                                                                                   (μονάδες 6) 

 

Γ3. Να λύσετε την ανίσωση    f x ln e 1  .                                                              (μονάδες 6) 
 

Γ4. Να λύσετε την εξίσωση    xf 2x ln e 1  .                                                          (μονάδες 7) 

 

 

ΘΕΜΑ Δ  
 

Δίνονται τα πολυώνυμα  

  3 2P x 12x 20x x 9         και       3 2Q x 11x 17x x 5     
 

Δ1. Να λυθεί η ανίσωση    P x Q x                                                                          (μονάδες 8) 
 

Δ2. Να γίνει η διαίρεση του  P x  με το 3x 2  και να γραφεί η αντίστοιχη ταυτότητα  

       της διαίρεσης αυτής.                                                                                              (μονάδες 9) 
 

Δ3. Να λυθεί η εξίσωση  P x 3 .                                                                               (μονάδες 8)   

 

 

 


