2                                                                                                                    Η Μαθηματική Επαγωγή

Η Μαθηματική Επαγωγή
1 Δείξτε ότι:
α) 13+23+33+...+ν3 = (1+2+3+...+ν)2  για κάθε ακέραιο ν ( 1

β) 
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= 2ν για κάθε ακέραιο ν ( 1

γ) Αν α1,α2,...,αν αριθμοί θετικοί διάφοροι του 1, τότε για κάθε ακέραιο ν ( 1: 
   (1+ α1)(1+α2)...(1+αν) ( 2ν
[image: image2.wmf]ν

2

1

α

...

α

α


δ) 12+32+52+...+(2ν-1)2 =
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ε) 13+33+53+...+(2ν-1)3 = ν2(2ν2-1) για κάθε ακέραιο ν ( 1
2 Δείξτε ότι:
α) 
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( ν+1 για κάθε ακέραιο ν(4           β) 210ν(103ν για κάθε ακέραιο ν ( 1
γ) 2ν(ν3 για κάθε ακέραιο ν(10                 δ)
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3 Για κάθε ακέραιο ν ( 1, να δειχθεί με την βοήθεια της μαθηματικής επαγωγής ότι:
α) (1-α)ν (1-να όπου 1 ( α ( 0                            β) (1-α)ν ( 
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4 Να δειχθεί ότι: 
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5 α) Για κάθε ακέραιο ν(1, να δειχθεί ότι: 1(2+2(3+…+(ν-1)ν=
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    β) Να λυθεί η εξίσωση: x(x+1)+(x+1)(x+2)+…+(x+ν-1)(x+ν)=ν, ν(Ν.
6 Να δειχθεί ότι για κάθε ακέραιο ν(0 ισχύει (ημ(νx)((ν(ημx(. Διατυπώστε μια αντίστοιχη πρόταση για τους αρνητικούς ακεραίους.
7 Να δειχθεί ότι το πολυώνυμο f(x)=
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, όπου οι α1, α2,...,αν είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου, διαιρείται με το x-1. Στην συνέχεια να βρεθεί το πηλίκο της διαιρέσεως του f(x) με το x-1.
Μιχαήλ Μανωλόπουλος  

Σχ. Σύμβουλος ΠΕ3

_1076703379.unknown

_1108289368.unknown

_1109001391.unknown

_1300383559.unknown

_1108289495.unknown

_1076703544.unknown

_1108289318.unknown

_1076703501.unknown

_1076703021.unknown

_1076703034.unknown

_1076702756.unknown

