
Άσκηση 2:  Αν                 να αποδειχθεί ότι     
 

 
   

                    Πότε ισχύει η ισότητα;  

Λύση 

 

1ος  τρόπος:   

  
 

 
     επειδή α    ) 

            

          που ισχύει ως τέλειο 

τετράγωνο 

Για την ισότητα: 

  
 

 
     

           

α – 1 = 0      α   

 

2ος τρόπος:   

Έχουμε αποδείξει ότι:  Α2   Β2    ΑΒ  

Θέτουμε   Α =     και Β = 
 

  
 

Α2   Β2    ΑΒ     
 
 

 

  
     

 

  
   

 

 
   

 

Άσκηση 3:    Αν                      να αποδειχθεί ότι     
 

 
    

                    Πότε ισχύει η ισότητα;  

Λύση 

 

1ος τρόπος: 

  
 

 
         ή      

 

          

           

 α   2    που ισχύει ως τέλειο 

τετράγωνο 

Για την ισότητα: 

  
 

 
      

           

α            α -1 

 

2ος τρόπος:  

           

Από την άσκηση   έχουμε 

   
 

 
     

 

 
     



Άσκηση 8: Έστω α, β  ΙR  τέτοια  ώστε       . Να αποδειχθεί ότι: 

                    α              

                    β  Αν                 να δείξετε ότι  α   

 

Λύση 

α                  

                        

                          

                      ισχύει γιατι:    
         

         
                   

β    α2   β   αβ   α   

      α2 - α   β –αβ      

      α α-2)-β α-2)=0   

      α-   α-β =0     

     α   (1) ή  α β  (2) 

     Αν α β τότε, επειδή  α   β , έχουμε    α   α.   Άρα    . 

      Επομένως οι     και     οδηγούν στο συμπέρασμα α  . 

                                                        Καλύβα Στέλλα  

Α΄ Λυκείου, Π.Π.Λ.Π.Π. 


