
Σχολείο: 1
ο
 ΓΕΛ Κοµοτηνής                                                   

Καθηγητής: Νίκος Φωτιάδης                                                                                              Άλγεβρα Α΄ Λυκείου 

 

Ασκήσεις επανάληψης 

1. Θεωρούµε δύο ενδεχόµενα Α και Β ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ( ) 0,4Ρ Α = , 

( ) 0,7′Ρ Β =  και ( ) 0,2Ρ Α∩Β = . 

α) Να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Β . 

β) Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί το Α ή το Β.  

γ) Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί µόνο ένα από τα Α, Β.  

 

2. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύουν 

Β⊆ Α , 
2

( )
3

Ρ Α =  και 
1

( )
3

Ρ Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α∪Β , Α∩Β , Α−Β , Β−Α .  

 

3. Σε ένα τµήµα του σχολείου υπάρχουν 8 αγόρια και 12 κορίτσια. Το 
1

4
 των αγοριών και το 

1

3
 

των κοριτσιών έχουν µαύρα µάτια. Αν επιλέξουµε τυχαία ένα µαθητή του τµήµατος να βρείτε 

την πιθανότητα 

α) να είναι κορίτσι. 

β) να έχει µαύρα µάτια. 

γ) να είναι αγόρι και να µην έχει µαύρα µάτια. 

 

4. Σε ένα σχολείο τα ποσοστά των µαθητών της Α΄ Λυκείου που αρίστευσαν στην Άλγεβρα είναι 

15%, στη Γεωµετρία 7% ενώ το 5% αρίστευσε και στα δύο αυτά µαθήµατα. Επιλέγουµε τυχαία 

έναν µαθητή της Α΄ Λυκείου από το παραπάνω σχολείο. Να βρείτε την πιθανότητα: 

α) ο µαθητής να αρίστευσε σε ένα τουλάχιστον από τα δύο µαθήµατα. 

β) ο µαθητής να αρίστευσε στην Άλγεβρα αλλά όχι στη Γεωµετρία. 

γ) ο µαθητής να αρίστευσε σε ένα µόνο από τα δύο µαθήµατα.  

 

5. Έστω Ω ένας δειγµατικός χώρος και Α ένα ενδεχόµενο του Ω. Να υπολογίσετε την τιµή της 

παράστασης ( ) 2 ( ) 1 ( )Ρ Α − + Ρ Α + +Ρ Ω .  

 

6. Αν η εξίσωση 
2

( 4) 3 6xλ λ− = −  είναι αόριστη να βρείτε την τιµή του λ∈ℝ  και στη συνέχεια 

για αυτή την τιµή του λ  να βρείτε το πλήθος των λύσεων της εξίσωσης 2
( 3 2) 7xλ λ λ− + = + . 

 

7. Αν η εξίσωση ( 7) 5xα α− = +  είναι αδύνατη να βρείτε την τιµή του α ∈ℝ  και στη συνέχεια 

για αυτή την τιµή του α  να βρείτε το πλήθος των λύσεων της εξίσωσης 
2

(3 ) 2 1x xα α− − − + = . 

 

8. Αν η εξίσωση 
2

2 1 0x xλ − + =  έχει µια διπλή ρίζα να βρείτε την τιµή του λ∈ℝ  και στη 

συνέχεια για αυτή την τιµή του λ  να βρείτε το πλήθος των λύσεων της εξίσωσης 

( 3) 3 3xλ λ+ = − . 

 

9. Να λύσετε τις ανισώσεις: 

α) 7 1x − <      β) 4 2x− > . 
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10. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

α) 
2

3 4 0x x− − =     β) 2 3 7x − =  

γ) 2 9x x− = +      δ) 4 5 3x − = −  

 

11. Αν 1 3x< <  να αποδείξετε ότι 2 2
( 1) 6 9 2x x x− + − + = . 

 

12. Να παραγοντοποιήσετε τα τριώνυµα 
2

2 10x x+ −  και 2
3 4 7x x− − + . 

 

13. Να λύσετε τις ανισώσεις 2
2 6 0x x− − <  και 2

3 2 8 0x x− − + < . 

 

14. ∆ίνεται η εξίσωση 
2

( 1) 1 0x xκ κ+ − − + = . 

α) Για ποιες τιµές του κ ∈ℝ  η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγµατικές και άνισες.  

β) Αν 
1 2
,x x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης να βρείτε τις τιµές του κ ∈ℝ  ώστε να ισχύει 

1 2 1 2
2 3x x x x+ < + . 

 

15. ∆ίνεται η παράσταση 

2

2

4

3 4

x x

x x

−
Α =

− −
.  

α) Να απλοποιήσετε την παράσταση Α .  

β) Να λύσετε την ανίσωση 1Α ≤ .  

 

16. ∆ίνεται η εξίσωση 
2

( 1) 4 2 0x xλ λ− − + + =  µε 1λ ≠ . 

α) Για ποιες τιµές του λ∈ℝ  η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγµατικές και άνισες.  

β) Για ποιες τιµές του λ∈ℝ  η ανίσωση 
2

( 1) 4 2 0x xλ λ− − + + <  αληθεύει για κάθε τιµή του 

x . 

 

17. ∆ίνεται η παράσταση 3 4xΑ = − − . 

α) Να λύσετε την εξίσωση 0Α = . 

β) Να λύσετε την ανίσωση 6Α ≤ .  

 

18. Να λύσετε την ανίσωση 
2

4
0

4 3

x

x x

−
≤

− +
. 

 

19. ∆ίνεται η εξίσωση 
2 2

(2 2) 5 0x xλ λ− − + − = . 

α) Να βρείτε για ποιες τιµές του λ∈ℝ  η εξίσωση έχει µια διπλή ρίζα.  

β) Να βρείτε για ποιες τιµές του λ∈ℝ  η εξίσωση έχει δύο ρίζες άνισες. 

γ) Έστω 
1 2
,x x  δύο άνισες ρίζες της εξίσωσης. Να βρείτε για ποιες τιµές του λ∈ℝ  ισχύει 

1 2 1 2
17 ( )x x x x= − + . 

 

20. Να λύσετε την εξίσωση 
2 3 2 51

2 3 6

x x− − − +
+ = . 

 

21. Να λύσετε την ανίσωση 
2

( 2)( 2 5 3) 0x x x− − + − < . 
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22. α) Να αποδείξετε ότι 2
4 0x x− + − <  για κάθε x∈ℝ . 

β) Να λύσετε την ανίσωση 
2

4 2 2x x x− + − > + . 

 

23. ∆ίνεται η εξίσωση 
2 2

0x x κ+ − =  µε κ ∈ℝ . 

α) Να αποδείξετε ότι για κάθε τιµή του κ ∈ℝ  η εξίσωση έχει δύο άνισες ρίζες.   

β) Αν 
1 2
,x x  είναι δύο ρίζες της εξίσωσης να βρείτε για ποιες τιµές του κ ∈ℝ  ισχύει 

1 2 2
( ) 6x x xκ κ+ + > − . 

 

24. ∆ίνεται η παράσταση 
2

2x xΑ = − + + . 

α) Να βρείτε για ποιες τιµές του x∈ℝ  ορίζεται η παράσταση Α.  

β) Αν 1x <  να απλοποιήσετε την παράσταση 
2

3 2x xΒ = Α + − + +  και στη συνέχεια να 

λύσετε την εξίσωση 7 4xΒ = − .  

 

25. Αν α  είναι η µεγαλύτερη ρίζα της εξίσωσης 5
81 0x x− =  να αποδείξετε ότι 

1 1

1 1
α

α α
+ =

+ −
. 

 

26. Αν 1 3x− < <  να απλοποιήσετε την παράσταση 
2

2

12
2 2 1 3

2 8 16
x x x

x x x

+ + − − +
+ + − +

. 

 

27. ∆ίνονται οι παραστάσεις 2
4 4 4x xΑ = − + −  και 

1
2 2

2 1
xΒ = + −

+
. 

α) Να αποδείξετε ότι 2 4xΑ = − −  και 2 1xΒ = − . 

β) Να λύσετε την εξίσωση 3Α = Β− . 

γ) Να λύσετε την ανίσωση 1 0Α+ < . 

 

28. ∆ίνεται η εξίσωση 
2

( 2) 2 1 0x xλ λ+ − + =  µε 2λ ≠ − . 

α) Να βρείτε για ποιες τιµές του λ∈ℝ  η εξίσωση έχει δύο ρίζες άνισες.  

β) Αν 
1 2
,x x  είναι οι δύο άνισες ρίζες της εξίσωσης να βρείτε για ποιες τιµές του λ∈ℝ  ισχύει 

1 2
x x λ+ > . 

 

29. ∆ίνονται οι αριθµοί 5 3α = −  και 5 3β = + . 

α) Να υπολογίσετε τις δυνάµεις 2α  και 2β . 

β) Να απλοποιήσετε την παράσταση 14 6 5 14 6 5− + + . 

γ) Να γράψετε το κλάσµα 
α

β
 σε ισοδύναµο µε ρητό παρονοµαστή.  

 

30. α) Να παραγοντοποιήσετε το τριώνυµο 
2

3 4x x+ − . 

β) Να βρείτε για ποιες τιµές του x∈ℝ  ορίζετε το κλάσµα 

2

3

3 4x x

x x

+ −
Α =

−
 και στη συνέχεια να 

το απλοποιήσετε. 

γ) Να βρείτε για ποιες τιµές του x∈ℝ  ισχύει 0Α ≤ .  
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31. Να λύσετε την εξίσωση 
3 2 5 2 1 3 6 2

2 3 4

x x x− − − − − −
− = . 

 

32. ∆ίνονται οι παραστάσεις 4xΑ = −  και 1xΒ = + . 

α) Να λύσετε την εξίσωση 9Α = . 

β) Να λύσετε την ανίσωση 5Β ≤ . 

γ) Αν 1 4x− ≤ ≤  να αποδείξετε ότι 5Α+Β = . 

 

33. ∆ίνεται η εξίσωση 
2

6 1 0x x− − =  µε ρίζες 
1 2
,ρ ρ  όπου 

1 2
ρ ρ< . 

α) Να βρείτε τα 
1
ρ  και 

2
ρ .  

β) Να λύσετε την εξίσωση 
1 2

5 2 2 8x xρ ρ− − = − . 

γ) Να βρείτε τις τιµές του x  για τις οποίες ισχύει 2

1

1
1 2 1x x

ρ
≤ − + < − . 

 

34. ∆ίνονται οι παραστάσεις 3 2xΑ = −  και 1 4 xΒ = + − . 

α) Να λύσετε την εξίσωση 1Α = . 

β) Να λύσετε την ανίσωση 4Β ≤ . 

γ) Να βρείτε τα x∈ℝ  για τα οποία ισχύει ( 1)( 3) 0Α+ Β− = . 

 

35. ∆ίνεται η εξίσωση 
2

2 4 0x x µ− + =  η οποία έχει δύο πραγµατικές και άνισες ρίζες 
1 2
,x x .  

α) Να αποδείξετε ότι 2µ < . 

β) Αν 
1 2

3x x⋅ = −  να βρείτε την τιµή του µ .  

γ) Να λύσετε την εξίσωση για 6µ = −  και να βρείτε µια εξίσωση δευτέρου βαθµού µε ρίζες 
1 2

2 ,2x x . 

 

36. ∆ίνεται η εξίσωση 
2

2 1 0x x− − = . 

α) Χωρίς να λύσετε την εξίσωση να αποδείξετε ότι έχει δύο ρίζες ετερόσηµες. 

Έστω 
1 2
,x x  οι ρίζες της εξίσωσης µε 

1
0x >  και 

2
0x < . 

β) Να βρείτε τα 
1 2
,x x .  

γ) Να βρείτε µια εξίσωση 2
ου

 βαθµού µε ρίζες 
1 2

x x+  και 
1 2

x x . 

δ) Να αποδείξετε ότι οι αριθµοί 
1

x  και 
1

2x −  είναι αντίστροφοι.  


