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Ανισοτικές σχέσεις 
 

1. ∆ίνεται γωνία �Ox y  και η διχοτόµος της Οδ. Από ένα σηµείο Β της yΟ  φέρνουµε 

την ΒΑ κάθετη στην xΟ . Αν η ΑΒ τέµνει την Οδ στο Μ να αποδείξετε ότι 

ΜΑ <ΜΒ .  

 

2. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και ένα σηµείο ∆ στη βάση ΒΓ. Να αποδείξετε 

ότι Α∆ < ΑΒ .  

 

3. Οι διχοτόµοι Β∆ και ΓΕ ενός τριγώνου ΑΒΓ µε ΑΒ < ΑΓ  τέµνονται στο Ι. Να 

αποδείξετε ότι ΙΒ < ΙΓ .  

 

4. Σε τρίγωνο ΑΒΓ η πλευρά ΒΓ είναι η µικρότερη. Αν ∆ είναι σηµείο της ΒΓ να 

αποδείξετε ότι α β γ+ Α∆ < + . 

 

5. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ < ΑΓ  και η διχοτόµος Α∆. Στην πλευρά ΑΓ 

παίρνουµε σηµείο Ε, ώστε ΑΕ = ΑΒ .  

(α) Να αποδείξετε ότι Β∆ = ∆Ε .  

(β) Να αποδείξετε ότι Β∆ < ∆Γ .  (Υπόδειξη: � � �
εξΓΕ∆ = Β > Γ ) 

 

6. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και ένα σηµείο ∆ στην πλευρά ΑΓ. 

Να αποδείξετε ότι ∆Β > ∆Γ .  

 

7. Σε κυρτό τετράπλευρο ΑΒΓ∆ είναι ΑΒ > ΒΓ > Α∆ > ∆Γ . Να αποδείξετε ότι 
� �Α < Γ  και � �Β < ∆ .  

 

8. Στις κάθετες πλευρές ΑΒ και ΑΓ ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ παίρνουµε σηµεία ∆ 

και Ε αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι ∆Ε < ΒΓ .  

 

9. Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι ΑΒ < ΑΓ  και ∆ εσωτερικό σηµείο της ΒΓ. Να αποδείξετε 

ότι Α∆ < ΑΓ .  

 

10. Σε κυρτό τετράπλευρο ΑΒΓ∆ είναι ΑΒ = Γ∆  και � �Β > Γ . Να αποδείξετε ότι 

ΑΓ > Β∆  και � �Α < ∆ .  

 

11. Στις πλευρές ΑΒ, ΒΓ και ΓΑ ενός τριγώνου ΑΒΓ παίρνουµε σηµεία ∆, Ε και Ζ 

αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι τ 3τ< ΑΕ+ΒΖ+Γ∆ < .  

 

12. Έστω Μ σηµείο της πλευράς ΒΓ τριγώνου ΑΒΓ και έστω ∆, Ε οι προβολές του Μ 

στις πλευρές ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι ∆Ε < ΒΓ .  

 

13. ∆ίνεται ευθύγραµµο τµήµα ΑΒ και η µεσοκάθετός του ε. Στο ηµιεπίπεδο (ε, )Β   

παίρνουµε σηµείο Ρ. Να αποδείξετε ότι ΡΑ > ΡΒ .  

 

14. Στην προέκταση της πλευράς ΓΑ (προς το Α) ενός τριγώνου ΑΒΓ παίρνουµε ένα 

σηµείο ∆, ώστε Α∆ = ΑΒ . Έστω Μ τυχαίο σηµείο της διχοτόµου της γωνίας  
�ΒΑ∆ . Να αποδείξετε ότι: 
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(α) ΜΒ =Μ∆ .  

(β) ΜΒ+ΜΓ > ΑΒ+ ΑΓ . 

 

15. (α) ∆ίνονται τα ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ και ∆ΕΖ µε ίσες υποτείνουσες ΒΓ και 

ΕΖ. Αν � �Γ < Ζ  να αποδείξετε ότι ΑΒ < ∆Ε . 

(Υπόδειξη: Προεκτείνουµε την ΑΒ προς το Α κατά τµήµα ΑΗ = ΑΒ  και την ∆Ε 

προς το ∆ κατά τµήµα ∆Θ = ∆Ε  και συγκρίνουµε τα ισοσκελή τρίγωνα ΒΓΗ και 

ΕΖΘ.  

(β) Σε τρίγωνο ΑΒΓ µε β γ>  να αποδείξετε ότι β γυ υ< .  

(Υπόδειξη: Έστω Β∆ και ΓΕ τα ύψη. Τα ορθογώνια τρίγωνα ΒΓ∆ και ΒΓΕ έχουν 

κοινή υποτείνουσα την ΒΓ).  

 

16. ∆ίνεται κύκλος ( ,ρ)Ο  και ένα σηµείο Μ στο εξωτερικό του. Αν Α και Β είναι δύο 

σηµεία του κύκλου τέτοια, ώστε � �ΑΟΜ > ΒΟΜ  να αποδείξετε ότι ΜΑ >ΜΒ .  

 

17. Έστω ∆, Ε, Ζ σηµεία των πλευρών ΒΓ, ΓΑ, ΑΒ αντίστοιχα ενός τριγώνου ΑΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι η περίµετρος του ∆ΕΖ είναι µικρότερη από την περίµετρο του 

ΑΒΓ.  

 

18. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και στην προέκταση της ΒΓ προς το Β σηµείο ∆, ώστε 
� �Α∆Β = ∆ΑΒ . Στην προέκταση της ΒΓ προς το Γ παίρνουµε σηµείο Ε, ώστε 
� �ΓΑΕ = ΓΕΑ . Να αποδείξετε ότι η περίµετρος του τριγώνου ΑΒΓ είναι µικρότερη 

από Α∆ + ΑΕ .  


