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Ασκήσεις επανάληψης 

1. ∆ίνεται ηµικύκλιο ( ,R)Ο  διαµέτρου ΑΒ και 

εφαπτόµενο τµήµα ΡΑ. Αν το ηµικύκλιο τέµνει το ΡΟ 

στο µέσο του Μ, να αποδείξετε ότι: 

     (α) το τρίγωνο ΟΑΡ είναι ορθογώνιο. 

     (β) το τρίγωνο ΑΜΟ είναι ισόπλευρο. 

     (γ) � ο
30ΑΒΜ = . 

(δ) το τρίγωνο ΑΒΜ είναι ορθογώνιο. 

 

2. Στο διπλανό σχήµα το τµήµα ∆Ε είναι ίσο 

και παράλληλο µε το ΑΒ.  

(α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΕ∆ 

είναι παραλληλόγραµµο. 

(β) Έστω Κ το κέντρο του 

παραλληλογράµµου ΑΒΕ∆ και Λ το µέσο της 

ΑΓ. Να αποδείξετε ότι το ΕΓ είναι 

παράλληλο προς το ΚΛ και διπλάσιο από 

αυτό.  

(γ) Να βρείτε ένα σηµείο Σ τέτοιο, ώστε τα 

τρίγωνα ΣΕΒ και ΣΕΓ να είναι ισοσκελή µε 

βάσεις ΕΒ και ΕΓ αντίστοιχα. (Να 

περιγράψετε τον τρόπο που βρήκατε το 

σηµείο Σ). 

 

 

3. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε �
ο

120Α =  και η διχοτόµος του Α∆. Φέρουµε τις ∆Ε, ∆Ζ κάθετες στις 

ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. ∆ίνεται ότι ∆Ζ = ΒΕ .  

(α) Να αποδείξετε ότι ∆Ε = ∆Ζ .  

(β) Να υπολογίσετε τη γωνία �Ε∆Ζ .  

(γ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ∆ΕΖ είναι ισόπλευρο.  

(δ) Να υπολογίσετε τη γωνία �Β  του τριγώνου ΑΒΓ.  

(ε) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΕΖ είναι ισοσκελές και να υπολογίσετε τη γωνία �∆ΒΖ .  

 

4. ∆ίνονται τα τρίγωνα ΑΒΓ και ∆ΕΖ. Έστω ΑΜ, ΑΗ η διάµεσος και το ύψος του ΑΒΓ και ∆Κ, 

∆Θ η διάµεσος και το ύψος του ∆ΕΖ. Αν ΑΜ = ∆Κ, ΑΗ = ∆Θ και ΒΓ = ΕΖ να αποδείξετε ότι: 

(α) ˆ ˆAMB= ∆ΚΕ . 

(β) ΑΒ = ∆Ε .  

(γ) ΑΓ = ∆Ζ .  
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5. Προεκτείνουµε την πλευρά ∆Γ τετραγώνου 

ΑΒΓ∆ προς το µέρος του Γ κατά τµήµα 

ΓΕ = ∆Γ . Αν Ν και Μ τα σηµεία τοµής των 

ΑΓ, ∆Β και ΑΕ, ΒΓ αντίστοιχα, να 

αποδείξετε ότι: 

(α) το ΑΒΕΓ είναι παραλληλόγραµµο.  

(β) το τρίγωνο Β∆Ε είναι ορθογώνιο. 

     (γ) 
1

4
ΜΝ = ∆Ε . 

 

6. ∆ίνεται τραπέζιο ΑΒΓ∆ (ΑΒ//Γ∆) µε ΑΒ = Α∆ = x, ∆Γ = 4x και 
οˆ 120ΒΑ∆ = . Έστω Κ και Λ τα 

µέσα των διαγωνίων Β∆ και ΑΓ αντίστοιχα.  
α) Να αποδείξετε ότι το ΑΚ είναι ύψος και διχοτόµος του τριγώνου ΑΒ∆. 
β) Να αποδείξετε ότι 2ΚΛ = 3x. 

γ) Να υπολογίσετε το µήκος του ευθυγράµµου τµήµατος ΑΚ ως συνάρτηση του x.  

δ) Να υπολογίσετε το µέτρο της γωνίας ˆΑΚΛ .  

 
 

7. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και σηµείο Κ 

της διαµέσου ΑΜ. Στις ΑΒ, ΑΓ παίρνουµε σηµεία ∆, Ε 

αντίστοιχα τέτοια ώστε Α∆ = ΑΕ . Η ∆Κ τέµνει τη ΒΓ στο 

σηµείο Ζ και η ΕΚ τέµνει τη ΒΓ στο σηµείο Η.                         

(α) Να αποδείξετε ότι ∆Κ = ΕΚ . 

     (β) Να αποδείξετε ότι ΒΗ = ΖΓ . 
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8. Θεωρούµε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε �
ο

90Α = . Προεκτείνουµε την πλευρά ΒΓ προς το σηµείο 

Β κατά τµήµα Β∆ ίσο µε την πλευρά ΑΒ και προς το σηµείο Γ κατά τµήµα ΓΕ ίσο µε την 

πλευρά ΑΓ . 

(α) Να υπολογίσετε το µέτρο της γωνίας �∆ΑΕ .  

(β) Να υπολογίσετε το άθροισµα των εξωτερικών γωνιών �Β  και �Γ  του τριγώνου ΑΒΓ . 

(γ) Αν �
ο

30Γ =  να αποδείξετε ότι ∆Γ = 3ΑΒ . 

 

 

9. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε 

� ο
120Α = , Μ µέσο του ΑΒ και Ν µέσο του 

Γ∆. Αν ∆Μ είναι η διχοτόµος της γωνίας �∆  

να αποδείξετε ότι :  

(α) Το τρίγωνο Α∆Μ είναι ισοσκελές . 

(β) Το τετράπλευρο ΑΜΝ∆ είναι ρόµβος . 

(γ) Το τρίγωνο Α∆Ν είναι ισόπλευρο.  

(δ) Το τρίγωνο Α∆Γ είναι ορθογώνιο . 

(ε) Το τετράπλευρο ΑΒΓΝ είναι ισοσκελές 

τραπέζιο. 

 

 

10. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  

φέρουµε Β∆ ⊥ ΒΑ  και ΓΕ ⊥ ΓΑ  µε Β∆ = ΓΕ 

(όπως φαίνεται στο διπλανό σχήµα). Η ∆Ε τέµνει 

την ΑΒ στο Κ και την ΑΓ στο Λ. Να αποδείξετε 

ότι: 

(α) Α∆ = ΑΕ. 

(β) Τα τρίγωνα Α∆Κ και ΑΕΛ είναι ίσα. 

(γ) //ΚΛ ΒΓ . 

 

 
 

11. ∆ίνεται τραπέζιο ΑΒΓ∆ ( //ΑΒ Γ∆ ) µε 

2ΑΒ = ∆Γ . Αν Κ, Μ, Ν είναι τα µέσα των Α∆, 

ΑΒ, ΒΓ αντίστοιχα και Ρ το σηµείο τοµής των 

ΑΝ και ∆Μ, να αποδείξετε ότι: 

(α) 
3

2

∆Γ
ΚΝ = .  

(β) το ∆ΓΒΜ είναι παραλληλόγραµµο.                                                    

(γ) ΑΡ = ΡΝ . 

(δ) 3∆Ρ = ΡΜ .  
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12. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και σηµείο Ε στην προέκταση της πλευράς Γ∆ προς το ∆. Από το Ε 

φέρουµε ευθεία κάθετη στην ΑΓ, που τέµνει την ΑΓ στο Ζ και την προέκταση της ΓΒ στο Κ. Αν 

Μ, Ν µέσα των ΑΕ, ΑΚ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

(α) Το τρίγωνο Μ∆Ζ είναι ισοσκελές. 

(β) Η ΓΖ είναι διάµεσος στο τρίγωνο ΕΓΚ . 

(γ) Το τετράπλευρο ΑΝΖΜ είναι ρόµβος.  

(δ) Αν επιπλέον ισχύει Ε∆ = ΖΝ να υπολογίσετε το  µέτρο της γωνίας �ΕΑ∆ . 

 
 

13. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε 2ΑΒ = ΒΓ . Από 

την κορυφή Α φέρουµε την ΑΕ κάθετη στην ΒΓ. Έστω Η, 

Ζ τα µέσα των ΑΒ, Γ∆ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

(α) το τετράπλευρο ΗΒΓΖ είναι ρόµβος.  

(β) τα τρίγωνα ΗΕΒ, ΗΕΖ είναι ισοσκελή.  

(γ) το τετράπλευρο ΕΗΖΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο.  

(δ) � �3∆ΖΕ = ΖΕΓ . 

 
14. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ < ΑΓ . Φέρουµε τη 

διχοτόµο ΑΖ και τη Β∆ κάθετη στην ΑΖ, η οποία 

τέµνει την ΑΓ στο Ε. Αν Μ είναι το µέσο της ΒΓ, 

να αποδείξετε ότι:   

(α) 
2

ΑΓ −ΑΒ
∆Μ = .          

(β) �
� �

2

Β−Γ
∆ΒΓ = .        

(γ) �
�

ο
90

2

Α
Β∆Μ = + .  

 

15. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και 

� �4ΒΑΓ = ΑΒΓ . Στην προέκταση του ύψους Α∆ προς το 

Α παίρνουµε τµήµα ΑΕ = ΑΒ . Να αποδείξετε ότι: 

(α) �
o

120Α = . 

(β) τα τρίγωνα ΑΒΕ, ΑΒΓ είναι ίσα. 

(γ) ΓΑ ⊥ΒΕ . 
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16. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ > ΒΓ . 

Φέρουµε την ∆Κ ⊥ ΑΓ  και στην προέκταση της ∆Κ 

παίρνουµε σηµείο Ε τέτοιο, ώστε ΚΕ = ∆Κ . Να 

αποδείξετε ότι: 

(α) το τρίγωνο Α∆Ε είναι ισοσκελές.  

(β) ΕΓ = Γ∆ . 

(γ) το τετράπλευρο ΑΕΒΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 

 
 

17. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε �
o

90Α =  και 

ΑΒ < ΑΓ  φέρουµε το ύψος Α∆ και τις ∆Ε ⊥ ΑΒ  

και ∆Ζ ⊥ ΑΓ . Αν η διάµεσος ΑΜ τέµνει τη ∆Ζ στο 

Η να αποδείξετε ότι:  

(α) τα τρίγωνα ΑΗΖ, Β∆Ε είναι ίσα.  

(β) το τετράπλευρο ΒΕΖΗ είναι παραλληλόγραµµο.  

(γ) Α∆ = ΒΗ . 

 

 
 

18. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ = ΑΓ και Μ το µέσο της πλευράς ΒΓ. Αν η ΑΜ 

τέµνει την προέκταση της ∆Γ στο Ε, να αποδείξετε ότι:  

(α) ΑΜ =ΜΕ .  

(β) το τρίγωνο Α∆Ε είναι ορθογώνιο.  

(γ) το τετράπλευρο ΑΒΕΓ είναι ρόµβος.  

(δ) το Γ είναι το µέσο του ∆Ε.  

 
 

19. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και στην προέκταση 

της Β∆ τµήµα ∆Ε = Β∆ . Αν Η είναι το σηµείο 

τοµής των ΑΕ και Γ∆, Ζ είναι το µέσο της Α∆ 

και η ΓΖ τέµνει τις Β∆ και ΑΕ στα σηµεία Ι και 

Κ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

(α) 
1

2
∆Η = ΑΒ .  

(β) τα τρίγωνα Α∆Η και ΖΓ∆  είναι ίσα.  

(γ) η ΓΖ είναι κάθετη στην ΑΕ.  

(δ) το Γ είναι το ορθόκεντρο του τριγώνου ΑΙΕ.  
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20. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και τα σηµεία Κ, Λ στις 

πλευρές Α∆, ∆Γ αντίστοιχα τέτοια, ώστε ΑΚ = ∆Λ . 

Έστω Μ, Ν τα µέσα των ΚΛ, ΒΛ αντίστοιχα. Να 

αποδείξετε ότι: 

(α) ΑΛ = ΒΚ . 

(β) ΜΝ ⊥ ΑΛ . 

 

 
 

21. Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι �
o

εξ 140Α = , �
o

60Β =  και 

Ι το έγκεντρο του τριγώνου. Να υπολογίσετε: 

(α) τις γωνίες �Α  και �Γ  του τριγώνου.  

(β) τη γωνία ΑΙΒ� .  

 

 
 

22. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε �
o

60Α =  και 
2

3
ΑΒ = ΑΓ . 

Έστω Μ το µέσο του ύψους Β∆. Προεκτείνουµε το ΑΜ 

κατά τµήµα ΑΜ =ΜΕ . Να αποδείξετε ότι:  

(α) το τετράπλευρο ΑΒΕ∆ είναι παραλληλόγραµµο. 

(β) ΒΕ ⊥ Β∆ . 

(γ) ΑΒ = Γ∆ . 

(δ) το τρίγωνο Γ∆Ε είναι ισόπλευρο. 

(ε) ΑΕ = ΒΓ . 

 

 
 

23. ∆ίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ < ΑΓ . Στην 

προέκταση του ύψους Α∆ παίρνουµε τµήµα ∆Η = Α∆  και 

στην προέκταση της διαµέσου ΑΜ παίρνουµε τµήµα 

ΜΕ = ΑΜ . Να αποδείξετε ότι: 

(α) το τετράπλευρο ΑΒΕΓ είναι παραλληλόγραµµο.  

(β) ΑΒ = ΒΗ . 

(γ) το τετράπλευρο ΒΓΕΗ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 
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24. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε 2ΑΒ = Α∆  και 

� o
120Α = . Έστω Μ το µέσο της ΑΒ και ΑΗ ⊥ Γ∆ . 

Να αποδείξετε ότι: 

(α) η ∆Μ είναι διχοτόµος της γωνίας �∆ .  

(β) το τετράπλευρο ΑΜΓ∆ είναι ισοσκελές τραπέζιο.  

(γ) το τρίγωνο ΜΓ∆ είναι ορθογώνιο.  

(δ) ΑΓ ⊥ Α∆ .  

 
 

 

25. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε 2ΒΓ = ΑΓ . Έστω ΑΜ η 

διάµεσος και Κ, Λ τα µέσα των ΜΓ και ΑΓ 

αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

(α) ΑΚ =ΜΛ .  

(β) 
1

2
ΑΚ = ΑΒ .  

(γ) η ΑΜ είναι διχοτόµος της γωνίας �ΒΑΚ .  

 
 

 

26. ∆ίνεται ορθογώνιο ΑΒΓ∆ µε κέντρο Ο, ΑΒ > ΒΓ  και 

2ΑΓ = ΒΓ . Αν η κάθετος στη Β∆ στο σηµείο Ο τέµνει 

την προέκταση της ∆Α στο Ε και την ΑΒ στο Ζ να 

αποδείξετε ότι  

(α) � o
60Β∆Α = . 

(β) το τρίγωνο Β∆Ε είναι ισόπλευρο.  

(γ) το τετράπλευρο ΑΕΒΓ είναι      παραλληλόγραµµο. 

(δ) ∆Ζ ⊥ ΒΕ . 

 
 

27. ∆ίνεται τραπέζιο ΑΒΓ∆ µε � � o
90Α = ∆ =  και 

2∆Γ = ΑΒ . Φέρνουµε την ΒΕ κάθετη στην ∆Γ η 

οποία τέµνει την διαγώνιο ΑΓ στο Λ. Έστω Κ το 

σηµείο τοµής της ΑΕ µε την διαγώνιο Β∆. 

(α) ΑΕ = Β∆ . 

(β) τα τµήµατα ΑΓ και ΒΕ διχοτοµούνται. 

(γ) το τρίγωνο Β∆Γ είναι ισοσκελές. 

(δ) το τετράπλευρο ΚΛΓ∆ είναι τραπέζιο. 

(ε) 
1

4
ΚΛ = ∆Γ .  
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28. ∆ίνεται γωνία ˆxOy  και η διχοτόµος της Oz . 

Θεωρούµε σηµείο Μ της Oz  και φέρουµε τις 

OxΜΑ ⊥ , OyΜΒ⊥  και OyΑΓ ⊥ . Αν Κ είναι 

το σηµείο τοµής των ΑΓ και Oz , να αποδείξετε 

ότι: 

(α) ΟΑ =ΟΒ . 

(β) ΑΜ = ΑΚ .  

(γ) Το τετράπλευρο ΑΜΒΚ είναι ρόµβος. 
 

 
 

29. Σε παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ φέρουµε ΓΚ ⊥ Β∆ . 

Έστω Μ, Λ και Ε τα µέσα των ΑΒ, ∆Κ και ΓΚ 

αντίστοιχα. Αν η κάθετη στην ΑΒ στο Β τέµνει τη 

ΓΚ στο Σ, να αποδείξετε ότι: 

(α) ΛΕ ⊥ ΒΣ . 

(β) Το τετράπλευρο ΒΕΛΜ είναι 

παραλληλόγραµµο. 

(γ) ΒΕ ⊥ ΛΣ . 

(δ) � �
ΜΛΕ = ΒΣΛ . 

  
 

30. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆. 

Εξωτερικά αυτού κατασκευάζουµε τα 

ορθογώνια και ισοσκελή τρίγωνα ∆ΑΕ και 

∆ΓΖ µε � � ο
90Α∆Ε = Γ∆Ζ = . Να αποδείξετε 

ότι: 

(α) � �
Ε∆Ζ = ∆ΑΒ . 

(β) Β∆ = ΕΖ . 

(γ) Β∆ ⊥ ΕΖ . 

 
 

31. ∆ίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓ∆ µε 

//ΑΒ Γ∆  και � � ο
45Γ = ∆ = . Έστω ΕΖ η 

διάµεσος του τραπεζίου και ΑΗ το ύψος 

του. Η παράλληλη από το Ζ προς την Α∆ 

τέµνει την Γ∆ στο Θ. Να αποδείξετε ότι: 

(α) Το τετράπλευρο ΕΖΘ∆ είναι 

παραλληλόγραµµο. 

(β) Το τετράπλευρο ΗΘΖΕ είναι ισοσκελές 

τραπέζιο.   

(γ) � ο
90ΘΖΓ = . 

(δ) ∆Η = ΘΓ .  

(ε) ΕΖ+ΑΗ = Γ∆ .  
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