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Άθροισµα γωνιών τριγώνου 
 

1. Σε τετράπλευρο ΑΒΓ∆ είναι � �Β = ∆  και ΑΒ < Α∆ . Η διχοτόµος της γωνίας �Α  

τέµνει την προέκταση της ∆Γ στο Ε και την ΒΓ στο Ζ. Να αποδείξετε ότι το 

τρίγωνο ΕΓΖ είναι ισοσκελές.  
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2. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, το ύψος Β∆ και η κάθετη της ΑΒ στο Β, η οποία τέµνει τη 

διχοτόµο της γωνίας �Α  στο Ε. Αν Ζ είναι το σηµείο τοµής των Β∆, ΑΕ, να 

αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΕΖ είναι ισοσκελές. 

 

3. Στο παρακάτω σχήµα είναι ΑΒ = ΑΓ = Γ∆  και Β∆ = Α∆ . Να υπολογίσετε τις 

γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 
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4. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και το ύψος του Β∆. Η κάθετη από 

το ∆ προς την ΑΒ τέµνει την προέκταση της ΒΓ στο Ζ. Να αποδείξετε ότι το 

τρίγωνο Β∆Ζ είναι ισοσκελές.  

 

5. Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι � � ο
60Β−Γ = . Αν Α∆ είναι η διχοτόµος της γωνίας �Α , 

να αποδείξετε ότι � o
60Α∆Β = . 

 

6. Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι � ο
60Β =  και 2ΒΓ = ΑΒ . Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 

ΑΒΓ είναι ορθογώνιο.  

 

7. Έστω ΑΒΓ οξυγώνιο τρίγωνο και Ο το περίκεντρο του τριγώνου. Να αποδείξετε 

ότι � �2ΒΟΓ = Α . 

 

8. ∆ίνεται κύκλος µε κέντρο Ο, µια διάµετρος ΑΒ και η µεσοκάθετος του ΟΒ που 

τέµνει τον κύκλο στα σηµεία Γ και ∆. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΟΒΓ και 

ΑΓ∆ είναι ισόπλευρα.  
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9. ∆ίνεται κύκλος ( ,R)Ο , σηµείο Γ στο εξωτερικού αυτού, η τέµνουσα ΓΒΑ τέτοια, 

ώστε RΓΒ =  και η διακεντρική ευθεία ΓΟ που τέµνει τον κύκλο στο σηµείο Ε 

(το Ο βρίσκεται µεταξύ των Γ, Ε). Να αποδείξετε ότι � �3ΕΟΑ = ΒΟΓ . 

 

10. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε � ο
90Α = . Στο ηµιεπίπεδο της ΒΓ που δεν 

περιέχει το σηµείο Α φέρουµε κάθετη ηµιευθεία προς τη ΒΓ στο σηµείο Β και σ’ 

αυτήν παίρνουµε τµήµα Β∆ = ΒΑ . Να αποδείξετε ότι η διχοτόµος ΓΕ της γωνίας 
�Γ  είναι κάθετη στην Α∆.  

 

11. Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε � ο
90Α =  φέρουµε τη διχοτόµο Β∆. Αν 

Β∆ = Γ∆ , να υπολογίσετε τις γωνίες � �,Β Γ  του τριγώνου ΑΒΓ.  

 

12. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ . Η κάθετη της ΑΒ στο Α και η 

κάθετη της ΑΓ στο Γ τέµνονται στο ∆. Αν η ∆Ε είναι διχοτόµος του τριγώνου 

ΑΓ∆, να αποδείξετε ότι ∆Ε ΒΓ� .  

 

13. ∆ίνεται τετράπλευρο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ = Γ∆  και � � ο
120Β+Γ = . Εξωτερικά του 

τετραπλεύρου κατασκευάζουµε ισόπλευρο τρίγωνο ΕΑ∆. Να αποδείξετε ότι το 

τρίγωνο ΕΒΓ είναι ισόπλευρο. 
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14. ∆ίνεται κύκλος (O, R), ένα σηµείο Α στο εξωτερικό του κύκλου και η 

εφαπτοµένη ΑΒ. Έστω Γ σηµείο της ΟΑ τέτοιο, ώστε ΑΒ = ΑΓ . Αν η ΒΓ τέµνει 

ξανά τον κύκλο στο σηµείο ∆, να αποδείξετε ότι Ο∆ ⊥ ΟΑ .  

 

15. Σε τρίγωνο ΑΒΓ µε � � ο
90Β−Γ =  να αποδείξετε ότι η διχοτόµος της �Α  σχηµατίζει 

µε τη ΒΓ γωνία 
ο

45 . 

 

16. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διχοτόµος του Β∆. Φέρουµε τις ΑΕ, ΑΖ κάθετες στις 

ΒΓ, Β∆ αντίστοιχα. Αν � �ΒΑΕ = ∆ΑΖ , να αποδείξετε ότι:  

(α) Το τρίγωνο ΒΓ∆ είναι ισοσκελές. 

(β) � �ΖΑΕ = Γ . 
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17. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε oˆ 100Α = . Εξωτερικά του τριγώνου 

κατασκευάζουµε ισοσκελές τρίγωνο ΒΓ∆ µε � ο
20∆ΒΓ =  και ΒΓ = Β∆ .  Να 

αποδείξετε ότι ΓΑ+Γ∆ = ΓΒ . 

 

18. Θεωρούµε ευθύγραµµο τµήµα ΑΓ  και σηµείο Β στο εσωτερικό του. 

Κατασκευάζουµε ισόπλευρα τρίγωνα ΑΒ∆ και ΒΓΕ  προς το ίδιο µέρος του 

ευθυγράµµου τµήµατος ΑΓ. Αν οι ΑΕ και Γ∆ τέµνονται στο Ζ, να βρείτε τη 

γωνία ˆΑΖ∆ . 

 

19. Να βρεθούν οι γωνίες των ισοσκελών τριγώνων τα οποία έχουν τη παρακάτω 

ιδιότητα: ‘’υπάρχει ευθύγραµµο τµήµα που συνδέει µια κορυφή µε την απέναντι 

πλευρά ώστε να δηµιουργούνται µέσα στο ισοσκελές τρίγωνο, δύο ισοσκελή 

τρίγωνα’’. (Να εξετάσετε όλες τις δυνατές περιπτώσεις). 

 

20. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του Β∆ και ΓΕ. Πάνω στις Β∆ και ΓΕ 

παίρνουµε σηµεία Ζ, Η αντίστοιχα ώστε ΒΖ = ΑΓ  και ΓΗ = ΑΒ . Να αποδείξετε 

ότι το τρίγωνο ΑΖΗ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές.  

 

21. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε � � ο
40Β = Γ =  και η διχοτόµος Β∆. Πάνω στη 

ΒΓ παίρνουµε σηµεία Ε, Ζ τέτοια ώστε ΒΕ = Β∆  και ΒΖ = ΑΒ .  

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες των τριγώνων Β∆Ε, Γ∆Ε και ∆ΕΖ.  

β) Να αποδείξετε ότι Α∆ + ∆Β = ΒΓ .  

 

22. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε � ο
60Α =  και 

3

2
ΑΓ = ΑΒ . Παίρνουµε σηµείο Ε πάνω 

στην πλευρά ΑΓ τέτοιο ώστε ΑΕ = ΑΒ . Η διχοτόµος της γωνίας �Α  τέµνει το 

ευθύγραµµο τµήµα ΒΕ στο σηµείο ∆.  

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισόπλευρο. 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ∆ΕΓ είναι ισοσκελές. 

γ) Να βρείτε τις γωνίες του τριγώνου ∆ΕΓ. 

 

23. ∆ίνεται ισοσκελές και οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ . Εξωτερικά του 

τριγώνου ΑΒΓ κατασκευάζουµε το ισόπλευρο τρίγωνο ΑΓ∆. Να αποδείξετε ότι 

� ο
30∆ΒΓ = . 
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24. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και � ο
36Α = . Από την κορυφή Α 

φέρουµε ευθεία ε παράλληλη προς την πλευρά ΒΓ. Η διχοτόµος της γωνίας �Β  

τέµνει την πλευρά ΑΓ στο σηµείο ∆ και την ευθεία ε στο σηµείο Ε. Να 

αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒ∆, ΒΓ∆, Α∆Ε και ΑΒΕ είναι ισοσκελή. 

 

25. Στις πλευρές ΑΒ και Α∆ ενός ρόµβου ΑΒΓ∆ παίρνουµε τα σηµεία Ε και Ζ 

αντίστοιχα ώστε το ΓΕΖ να είναι ισόπλευρο. Να υπολογίσετε τις γωνίες του 

ρόµβου.  

 


