Nikog PmTidong [Ipotdoelg kot mpotaciakol THmoL

IIpotaceig kKo TPOTAGLEKOL TOTTOL

Ep®tnon rolraniig emroyic. AwoAéETe T 606TI 0tdvTnon:
H mym ¢ mapdotaong A=1+1 eivarion pe: (o) 5 () 7.

A6 to 0épata TOV TavEALOOIKOV eEgTdoswy 2013.

Na. yopaxtypicete tig mpotdoels(;) mov axolovfodv, ypapovias oto TeTPaold cog dimlo.
0TO YPaUUO. TOL aVvTIoToLYEL o€ Kobe mpotoaon(;) t Aéén Zweto, ov n mpotaoy(;) eival
owoth, § Aabog, av n wpotaon(;) eivar LovBaouévy.

e H &ficwon |z— z0| =p, p>0 mopotdvel Tov kKOKAO pe kévipo to onpeio K(z,)

Kot aktiva p*, 6mov 7,7, pryadikol aptdpoi.

H epotmon molhamAng emiloyng mov mponynbnke oeaivetar moapdroyn. Ilog va
SAéEovpe P amdvinon 6tav Kopd omd tig 600 dev eivar cmwati; To 1610 mapdroyo
Nrav Kot 10 0épa tov maveAladikov eEetdoewv. o va yapaxtnpicovpe kATl mG
20016 | AdBog mpémet va givar TpodTaoT Kot avTd ToL 660NKE dev NTOV TPOTAOT).

H dwo@opd avapesa oty Tp6T0.01] KO TOV TPOTUGLOKO TVTTO.

Noa yapaktnpicete kdbe po amd T TAPUKAT® «TPOTAGES» () MG Lot 1 AdBoc.
() 2>1
B) x>1
(y) x> >0

H oyéon (o) eivon mpoTaon ko eivan Zoot).

H oyéon (B) powdlel o mpog ™ popen g pe v (o) OUmg meptéyet po LETaPAnT
omoTE dgv gival TPéTacn 0ALA TPOTAGLOKOS TOTTOG oG petafintic. H petafinm
moipvel THEG amd kAmolo cvvolo Q 10 omoio ovopdaletol medio opiouod M odvoio
OVaPOPAS TOL TPOTAGLOKOD TVTTOL Kot TPEmer va. divetar. Opwmg kot n oyéon (y) dev
elval TpoTOoN AAAG TPOTUGLOKOG TOTTOG LIOG LETAPANTNC.

YvpuPorilovope pe P(x) tov mpotaciokd tomo x>1. T ™ petofAnm x og
vroBéoovpe OtL givor mpoyuatikdg apBpog, dnAadn To mEdl0 OPIGHOL TOV
TPOTACIOKOV TOTTOV elvarto Q=R

Mo x =3 o mpotaciakdg Tomog yiveror 3 >1 mov givar aAndng npotaon. I'a x=-1 o
TPOTOCIOKOG TOTOG Yivetanr —1 > 1 mov givar yevong TpoTaoT).

Mo k60 x € A =(1,40) o mpotaciakdg TOmog P(x): x>1 yiveron aAndng npodToon
eV Y10, kGOBe x € A’ = (—o0,1] yivetan yevdng Tpdtaom.

‘Eotw P(x) évag mpotactokdg tOmog pog petaPAntig pe medio opiopod Q. To
oovoro A ={xeQ/P(x) aknbic} ovopdletam obvolo akijbeias Tov TPOTAGLAKOD

tomov. loyver G A Q.
o Av A=Q t6te P(x) 0AnONg yo kGO x € Q.
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o Av A= t6te P(x) yevdng yio kdbe x € Q.
o Av Uc AcQ tote P(x) adnbng v koo x € Q kot P(x) yevudng yo ta
voroma x € Q).

IMocoociktes: Ilog pmopovpe vo peratpéyovpe évav TPOTOCWOKO TOTO OF
npotao).

‘Eotw P(x) évag mpotoactokdg TOmMog piag HETaPANTC X pe medio opiopod kot
ovvoAo aAndelog A. XpNOUYOTOUOVTIOG TOVS TOGOOEIKTES «ylol KAOE» KOl «VOTAPYEL»
oynuatiCovpe dVO TPOTACELS:

P, (VxeQ) P(x)

D, (Ax e Q) P(x)
H npotaon p, etvar aAnOng 6tav A =€ kot yevong otav A = Q.
H npdtaon p, eivor oAndng 6tav A # < kar yeodng otav A=

H onpoocio Tov tediov opiopod.

‘Ectow P(x) o mpotaciakog tomog x >1 kar p nwpdtaon (Vx e Q) P(x).

Av Q=R to6te 1 p sivar yeudng. Opwg av Q eivar to ochvoro TV Symelov
QLGIKOV apOUOY TO0TEM p €lvarl aAnOng.

‘Eoto P(x) o mpotactakds tomog x° >0 kou p 1 mpdtacn (Vxe Q) P(x).
Av Q=R t6ten p elvar alnbfg. Opwg av Q=C 16t M p dev €Yel vonua yoti
OTO GUVOAO TOV [YOITKOV oplBumv oev opiletal n o1dTasn.

IIpotaociakoi TOToL V0 peTafAnta@V

Bewpovpe TOV TPOTACLOKO TUTO 0V0 petafintdv P(x,y): x>y pe x,yeR.
XPNOIUOTOUDVTOG TOVG TOCOOEIKTEG «ylol KAOE» KOl «LOTAPYEL o€ KABe petafAnt)
VTN TN QOPA LTOPOVLE VO GYNUATIGOVE TEGGEPLS TPOTAGELS:

p,:(VxeR)(VyeR) P(x,y)

p, :(FxeQ)(VyeR) P(x,y)

p;,:(VxeR)FyeR) P(x,y)

p,:(AxeQ)(Fy eR) P(x,y)
O mpotdoels p,, p, etvar yevdeic evd oL TPOTACELS p;,, p, elvor aknOeic.

Ol mooodeikteg elvan TeAelg omapaitnTol Yo Vo amodm®cove 6moTtd 10 vonuo. H
TOPOVGio TOVG 6Ta GYOAKE PiAia givarl epeavig TG0 GTOVE OPIGHOVG OGO Kol GTA
Bewpnuata. [o wapdderypa n cuvdpmmon f etvar yvnoing avéovoa ce £va Sdotnua

A v kon povo av (Vx, e A)(Vx, e A)[x, <x, = f(x) < f(x,)]. Av évag pabntig dev
YPAYEL TOV GVIKOLV TO X, X, T OEV OVOPEPEL TO «ylo. OTOLNONTOTE» TO Bewpovue
AdBoc.



Nikog PmTidong [Ipotdoelg kot mpotaciakol THmoL

Oupwmg dev ypnowonoteitar povo o KaBoAKOG mOc0dEIKTNG OAAG KOl O VTTOPEIOKOG.
IMa mapddetypo otov 0plopd Tov TomKoD HeYioToV AEpEe OTL M cvvapTnon [ ue medio

opoHov A Tapovotdlel Tomkd PEYIOTO 6TO X, € A av KOl LOVO av
(Fo>0)(Vxe(x,—0,x,+0)NA) f(x) < f(x,)].

To Bépa TV TaVEAAASTIKOV EEETAGEMV OV aVaPEPONKE TapUTAV® EIVOL TPOTAGIUKOGC
TOTOG TPLOV UETAPANTAOV Z,Z,, 2 MOV avogépetal To medio opiopod tovg. To chvoro

aAn0e10g ToV TPOTAGIOKOD TOTOV Eivar A ={(z,z,, p) € CxCx(0,+0)/ p=1}.
Av 610V TPOoTacLoKd aVTd TOVTO TPOTAEoLUE «yia k&b o > 0 » 1dTE Yivetan TpodTOoN

oL etva AdBo¢ evd av mpothEove «vmapyel p > 0» tdte yiveton mpdtaom mov givor
CWOT.

YOPUTEPAGNATO.

2 StdHnmon TOV EPOToE®MY TUTOV ®oTo-AdBog Ba Tpémel va avapEéPovEe TO
nedl0 0PIGUOL TOV LETOPANTOV KOt VO XPNCILOTOIOVUE TOVG TOGOJEIKTEG «ylo KAOE»
Kot «omapyer» (Oxt pe ta oopPora V,3 oAAd Aektikd). Me avtd Tov TpOTO
oynpoatiloope ITPOTAXZEIX mov pmopolv va xapoaktnplotolv gite mg XmoTég eite mg
AdGBog. Av dev gpappocovpe ta mapandve tote oynuatitovpe évav ITIPOTAXIAKO
TYTIO mov dev pumopei Kaveic va yapoaktnpicel o0te oG Zwotd ovte mg Adbog. Ko
QLOIKG dev €lval c®OTO VO, TEPIUEVOLUE OO TOLG HOONTEG HOC VO LOVTEWYOLV OV
EVVOOUE «ylo KAOE» 1 «OTAPYEL KOl GE OO0 GVUVOLO PAVTALOUAGTE OTL AVI|KOVV Ol
petofAntés. Ola avtd Tpémet va ta avagpépovue Eekdbapa.

Yrdpyer o tedeiong eoc@aipuévn 0€omn OtL 6tav OeV avAPEPOVUE TOV TOCOOEIKTN
gvvoovpe tov kaBoAikd. Aev givar duvatdv va VIAPEEL EMKOVOVIO KOl GUVEVVON O
avdapeca og 000 avOpOTOVS OTAV 0 Evag TPEMEL Vo, LOVTEVEL TL Vvoel 0 dALoc. Omwg
avaeépOnke o Thvo av £vag padntg ypdyet
H ovvipton f sivar ywmoiog avéovoa oto ddotnua A tov mediov
OPIGHOV TNG OV KL HOVO av 1oyeL X, < x, = f(x,) < f(x,)
161€ 10 Bewpovpe AdBoc. Tati; [ati dev okepTdOpaoTE OTL O HOONTNAG EVVOEL TO «ylaL
OTOONTIOTE X, X, »;

Me tovg pabntég sipoote avotnpoi. Me toug gavtovg pog o Tpénet vo elpacte ToAD
TEPIGGOTEPO.



