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4. Εξίσωση ευθείας 
 

1. ∆ίνονται οι ευθείες 
1
: 2 1y xε = −  και 

2
: 5y xε = − +  καθώς και τα σηµεία ( 1,6)Α − , ( 2,3)Β − , 

(0, 1)Γ − , (2,3)∆  και (5,0)Ε . Ποια από αυτά τα σηµεία ανήκουν στην ευθεία 
1
ε  και ποια στην 

2
ε ; 

 

2. ∆ίνονται οι ευθείες 
1
: 2 4y xε = − +  και 

2
: 3 2y xε = − . Να βρείτε για ποια τιµή του α∈ℝ  το 

σηµείο (α,α 2)Μ −  ανήκει στην ευθεία 
1
ε  και για ποια στην 

2
ε .  

 

3. ∆ίνεται η ευθεία : 2 7y xε = − + . Να βρείτε το σηµείο Α της ευθείας που έχει τετµηµένη 2 και 

το σηµείο Β της ευθείας που έχει τεταγµένη 1− .  

 

4. ∆ίνονται οι ευθείες 
1
: 3 6y xε = − +  και 

2
: 2y xε = − . Να βρείτε ένα σηµείο Α της 

1
ε  και ένα 

σηµείο Β της 
2
ε , ώστε το (5, 1)Μ −  να είναι το µέσο του ΑΒ. 

 

5. ∆ίνονται οι ευθείες 
1
: 2 8y xε = +  και 

2
: 4 1y xε = − +  και το σηµείο (1,2)Α . Να βρείτε ένα 

σηµείο Β της 
1
ε , ώστε το µέσο του ΑΒ να βρίσκεται στην 

2
ε .  

 

6. ∆ίνονται οι ευθείες  
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οι οποίες διέρχονται από το σηµείο ( 5,3)Α − . Να βρείτε ποια ευθεία  

(α) είναι παράλληλη στον άξονα x x′ . 

(β) σχηµατίζει µε τον άξονα x x′  αµβλεία γωνία. 

(γ) είναι κάθετη στον άξονα x x′ . 

(δ) σχηµατίζει µε τον άξονα x x′  οξεία γωνία. 

 

7. Να βρείτε τον συντελεστή διεύθυνσης των ευθειών του παρακάτω σχήµατος.  
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8. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε ( 1,1)Α − , (1,5)Β  και (3, 2)Γ . Να βρείτε την εξίσωση  

(α) της πλευράς ΑΓ. 

(β) της διαµέσου ΓΜ. 

(γ) του ύψους Β∆. 

(δ) της ευθείας που διέρχεται από το Α και είναι παράλληλη στην ΒΓ.  

 

9. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε (4,3)Α , (1, 2)Β −  και (5, 2)Γ − . Να βρείτε την εξίσωση του ύψους 

Α∆.  

 

10. ∆ίνονται οι ευθείες 
1
: 1y xε = +  και 

2
: 3 5y xε = − + .  

(α) Να βρείτε το σηµείο τοµής Α των ευθειών 
1
ε  και 

2
ε .  

(β) Να βρείτε το σηµείο Β στο οποίο η 
1
ε  τέµνει τον άξονα x x′ . 

(γ) Να βρείτε το σηµείο Γ στο οποίο η 
2
ε  τέµνει τον άξονα y y′ . 

 

11. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε (2, 4)Α . Τα ύψη Β∆ και ΓΕ του τριγώνου βρίσκονται πάνω στις 

ευθείες µε εξισώσεις 2y x= −  και 
1

1
2

y x= − +  αντίστοιχα. Να βρείτε: 

(α) την εξίσωση της πλευράς ΑΒ.  

(β) τις συντεταγµένες του σηµείου Β.  

(γ) την εξίσωση της πλευράς ΑΓ.  

(δ) τις συντεταγµένες του σηµείου Γ.  

(ε) την εξίσωση της πλευράς ΒΓ.  

12. Σε ένα παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ είναι : 2y xΑΒ = − + , 
1 1

:
2 2

y xΑ∆ = +  και  : 2 7y xΒ∆ = − . 

Να βρείτε: 

(α) τις συντεταγµένες του σηµείου Α. 

(β) τις εξισώσεις των πλευρών ΒΓ και Γ∆. 

(γ) τις συντεταγµένες του σηµείου Γ. 

 

13. ∆ίνονται οι ευθείες 
1
: 2 3y xε = −  και 

2
: 2 5y xε = + . Μια ευθεία ε  η οποία διέρχεται από την 

αρχή των αξόνων και έχει συντελεστή διεύθυνσης λ  τέµνει την 
1
ε  στο Α και την 

2
ε  στο Β.  

(α) Να βρείτε τις συντεταγµένες των σηµείων Α, Β ως συνάρτηση του λ .  

(β) Να βρείτε τις συντεταγµένες του µέσου Μ του ΑΒ ως συνάρτηση του λ . 

(γ) Να βρείτε για ποια τιµή του λ∈ℝ  το Μ ανήκει στην ευθεία 4 1y x= − .  

 

14. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε (2, 4)Α . Η διάµεσος ΓΜ και το ύψος Β∆ βρίσκονται πάνω στις 

ευθείες µε εξισώσεις 
5 20

7 7
y x= − +  και  

1 3

2 2
y x= +  αντίστοιχα. Να βρείτε: 

(α) την εξίσωση της πλευράς ΑΓ. 

(β) τις συντεταγµένες του σηµείου Γ. 

(γ) τις συντεταγµένες του σηµείου Β.  
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15. Η κορυφή Α ενός παραλληλογράµµου ΑΒΓ∆ βρίσκεται πάνω στον άξονα y y′ . Οι πλευρές 

του ΑΒ, Γ∆ και µια διαγώνιός του βρίσκονται πάνω στις ευθείες µε εξισώσεις 
1

1
2

y x= − + , 

1
3

2
y x= − −  και 

1 5

6 3
y x= −  αντίστοιχα. Να βρείτε:  

(α) τις συντεταγµένες του σηµείου Α.  

(β) τις συντεταγµένες των σηµείων Β, ∆.  

(γ) τις εξισώσεις των πλευρών Α∆, ΒΓ.  

(δ) τις συντεταγµένες του σηµείου Γ. 

  

16. Το σηµείο (2, 2)Α  είναι κορυφή του ρόµβου ΑΒΓ∆ που έχει κέντρο (4,6)Κ . Η πλευρά ΑΒ 

βρίσκεται στην ευθεία µε εξίσωση 2 6y x= − + . Να βρείτε: 

(α) την εξίσωση της διαγωνίου ΑΓ.  

(β) την εξίσωση της διαγωνίου Β∆.  

(γ) τις συντεταγµένες του σηµείου Β.  

(δ) τις συντεταγµένες των σηµείων Γ, ∆.  

 

17. ∆ίνονται τα σηµεία ( 1, 2)Α − , (3,4)Β , (7, 1)Γ −  και ( 3, 6)∆ − − . 

(α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 
1
ε  που διέρχεται από το µέσο Μ της Β∆ και είναι 

κάθετη στην Α∆. 

(β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 
2
ε  που διέρχεται από το µέσο Ν της ΑΓ και είναι 

κάθετη στην ΒΓ. 

(γ) Να αποδείξετε ότι οι ευθείες 
1 2
,ε ε  και η µεσοκάθετος της Γ∆ διέρχονται από το ίδιο 

σηµείο.  

 

18. ∆ίνεται η ευθεία 
1

: 3
3

y xε = − −  και τα σηµεία ( 5,2)Α −  και (3,1)Β .  

(α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 
1
ε  που διέρχεται από το Α και είναι κάθετη στην ε . 

(β) Να βρείτε το σηµείο τοµής Μ των ευθειών 
1

,ε ε .  

(γ) Να βρείτε το συµµετρικό σηµείο ′Α  του Α ως προς την ευθεία ε .  

(δ) Να βρείτε το σηµείο τοµής Κ της ευθείας ε  µε την ευθεία που ορίζεται από τα σηµεία ′Α  

και Β.  

 

19. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε ( 10,2)Α −  και (6,4)Β . Έστω (5,2)Η  το ορθόκεντρο του τριγώνου.  

(α) Να βρείτε τις εξισώσεις των υψών αυ  και βυ . 

(β) Να βρείτε τις εξισώσεις των πλευρών ΒΓ και ΑΓ. 

(γ) Να βρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου Γ.  

 

20. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε (1, 2)Β . Η πλευρά ΑΓ έχει εξίσωση 2 5y x= − +  και η διάµεσος ΑΜ 

έχει εξίσωση 
1 1

2 2
y x= − . 

(α) Να βρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου Α. 

(β) Να αποδείξετε ότι οι συντεταγµένες των σηµείων Γ, Μ είναι ( , 2 5)x xΓ ΓΓ − +  και 

1 1
,
2 2

x xΜ Μ
 Μ − 
 

. Στη συνέχεια να βρείτε τις συντεταγµένες των Γ, Μ. 
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21. Έστω ε  η ευθεία η οποία διέρχεται από τα σηµεία (2, )µΑ  και (5,2 )µΒ  όπου µ∈ℝ . Να 

βρείτε το µ  στις παρακάτω περιπτώσεις: 

(α) Η ε  σχηµατίζει µε τον άξονα x x′  γωνία 
o

135 . 

(β) Η ε  είναι παράλληλη στο διάνυσµα (6,10)α =
�

. 

(γ) Η ε  είναι παράλληλη στην ευθεία 2 3y x= − + . 

(δ) Η ε  είναι κάθετη στην ευθεία 4 15y x= − . 

 

22. Έστω ε  µια ευθεία η οποία διέρχεται από το σηµείο ( 1, 2)Α − . Να βρείτε την εξίσωση της ε  

στις παρακάτω περιπτώσεις; 

(α) Η ε  είναι παράλληλη στην ευθεία 4 5y x= − . 

(β) Η ε  είναι κάθετη στην ευθεία 3 5y x= + . 

(γ) Η ε  διέρχεται από την αρχή των αξόνων. 

(δ) Η ε  είναι παράλληλη στον άξονα x x′ . 

(ε) Η ε  είναι παράλληλη στον άξονα y y′ . 

 

23. Σε ένα παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ είναι : 1y xΑΒ = +  και : 2 4y xΑ∆ = − + . Έστω (2,1)Κ  το 

κέντρο του παραλληλογράµµου. 

(α) Να βρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου Α. 

(β) Να βρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου Γ. 

(γ) Να βρείτε τις εξισώσεις των πλευρών ΒΓ, Γ∆. 

(δ) Να βρείτε τις συντεταγµένες των σηµείων Β, ∆. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


