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6. Απόσταση σηµείου από ευθεία – Εµβαδόν τριγώνου 

 

1. ∆ίνεται η ευθεία : 3 4 5 0x yε − − =  και το σηµείο ( 2,1)Α − . Να υπολογίσετε την απόσταση του 

σηµείου Α από την ευθεία ε. 

 

2. ∆ίνεται η ευθεία : 2 4 3 0x yε + − =  και το σηµείο (1, 1)Α − . Να υπολογίσετε την απόσταση του 

σηµείου Α από την ευθεία ε. 

 

3. Να υπολογίσετε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ µε κορυφές (2,0)Α , ( 1,3)Β −  και (0,5)Γ .  

 

4. Να υπολογίσετε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ µε κορυφές (3,1)Α , (4, 2)Β  και (0,6)Γ .  

 

5. ∆ίνονται οι παράλληλες ευθείες 
1
: 5 0x yε − + =  και 

2
: 1 0x yε − − = .  

(α) Να βρείτε το 
0

x  ώστε το σηµείο 
0

( , 2)xΑ  να ανήκει στην ευθεία 
1
ε . 

(β) Να βρείτε την απόσταση του σηµείου Α από την ευθεία 
2
ε .  

(γ) Να βρείτε την απόσταση των δύο ευθειών. 

 

6. ∆ίνονται οι παράλληλες ευθείες 
1
: 3 4 1 0x yε + − =  και 

2
: 6 8 3 0x yε + + = .  

(α) Να βρείτε το 
0

x  ώστε το σηµείο 
0

( 1, )yΑ −  να ανήκει στην ευθεία 
1
ε . 

(β) Να βρείτε την απόσταση του σηµείου Α από την ευθεία 
2
ε .  

(γ) Να βρείτε την απόσταση των δύο ευθειών. 

 

7. ∆ίνονται οι παράλληλες ευθείες 12 5 3 0x y− + =  και 12 5 7 0x y− − = . Να βρείτε την 

απόσταση των δύο ευθειών.  

 

8. Να βρεθούν οι εξισώσεις των ευθειών που είναι παράλληλες προς την ευθεία 4 3 5 0x y− + =  

και το σηµείο (2,3)Α  απέχει από την κάθε µια απόσταση ίση µε 3.  

 

9. Να βρεθούν οι εξισώσεις των ευθειών που είναι παράλληλες προς την ευθεία 2 6 0x y+ − =  

και το σηµείο ( 4,1)Α −  απέχει από την κάθε µια απόσταση ίση µε 5 .  

 

10. ∆ίνονται τα σηµεία ( 1,1)Α −  και (3,2)Β . Να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ για 

τα οποία ισχύει ( ) 8ΜΑΒ = τ.µ. 

 

11. ∆ίνονται τα σηµεία (3, 4)Α  και ( 1,0)Β − . Να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ για 

τα οποία ισχύει ( ) 2ΜΑΒ = τ.µ. 

 

12. ∆ίνονται οι ευθείες 
1

ε : 4 3 1 0x y− − =  και 
2

ε :16 12 1 0x y− + = . 

(α) Να αποδείξετε ότι οι ευθείες 
1 2

ε ,ε  είναι παράλληλες. 

(β) Να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ για τα οποία ισχύει 
1 2

( ,ε ) ( ,ε )d dΜ = Μ . 

(µεσοπαράλληλη των ευθειών 
1 2

ε ,ε )  

 

13. ∆ίνονται οι ευθείες 
1

ε : 2 3 0x y+ − =  και 
2

ε : 2 4 1 0x y+ + = . 

(α) Να αποδείξετε ότι οι ευθείες 
1 2

ε ,ε  είναι παράλληλες. 
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(β) Να βρείτε την µεσοπαράλληλη των ευθειών 
1 2

ε ,ε .  

 

14. Να βρείτε τις εξισώσεις των διχοτόµων των γωνιών που σχηµατίζουν οι ευθείες 3 4 10x y+ =  

και 4 3 11x y+ = .  

Υπόδειξη: Αν Μ είναι ένα σηµείο της διχοτόµου τότε ισχύει 
1 2

( ,ε ) ( ,ε )d dΜ = Μ . 

 

15. Να βρείτε τις εξισώσεις των διχοτόµων των γωνιών που σχηµατίζουν οι ευθείες 2 5 0x y− + =  

και 2 3 0x y+ − = .  

 

16. (α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε η οποία τέµνει τον θετικό ηµιάξονα Ox , σχηµατίζει 

µε αυτόν γωνία 
ο

135  και η απόσταση της αρχής των αξόνων από την ε είναι ίση µε 2 .  

(β) Αν η ευθεία ε τέµνει τον άξονα x x′  στο σηµείο Ν να βρείτε το σηµείο Μ της ε τέτοιο ώστε 

( ) 2ΟΜΝ = , όπου Ο η αρχή των αξόνων.  

 

17. ∆ίνονται τα σηµεία (1, 1)Α − , (5,6)Β  και (7, 2)Γ .  

(α) Να αποδείξετε ότι τα Α, Β, Γ είναι κορυφές τριγώνου.  

(β) Να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ του επιπέδου για τα οποία τα τρίγωνα 

ΜΒΓ και ΜΑΓ είναι ισεµβαδικά.  

 

18. Θεωρούµε την ευθεία ε : 3 4 10 0x y+ − =  και το σηµείο της (3 , 2 )µ λΜ − , όπου ,µ λ∈ℝ  µε 

3 2 1µ λ+ = .  

(α) Να βρείτε τις τιµές των ,µ λ .  

(β) Από την αρχή των αξόνων Ο φέρουµε δύο κάθετες µεταξύ τους ηµιευθείες οι οποίες 

τέµνουν την ε στα Α, Β έτσι ώστε το Μ να είναι το µέσο του ΑΒ. Να αποδείξετε ότι 

( ) 2 5ΟΑΒ = τ.µ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


