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8. Παραβολή 

 

1. Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής που έχει: 

(α) 4p =  και άξονα συµµετρίας τον x x′ . 

(β) εστία 
3

,0
2

 Ε − 
 

. 

(γ) διευθετούσα : 2yδ = . 

(δ) άξονα συµµετρίας τον x x′  και διέρχεται από το σηµείο ( 1,3)Α − . 

 

2. Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής που έχει: 

(α) 2p =  και άξονα συµµετρίας τον y y′ . 

(β) εστία (0, 3)Ε − . 

(γ) διευθετούσα : 4xδ = . 

(δ) άξονα συµµετρίας τον y y′  και διέρχεται από το σηµείο (2,1)Α . 

 

3. ∆ίνεται η παραβολή 2 2y px=  και η χορδή της ΑΒ που διέρχεται από την εστία Ε και είναι 

παράλληλη στον άξονα y y′ . Έστω Γ το σηµείο στο οποίο τέµνει η διευθετούσα τον άξονα 

x x′ . Να αποδείξετε ότι 2ΑΒ = ΕΓ . 

 

4. ∆ίνεται η παραβολή 2: 4C y x=  και η ευθεία : 1y xε = − . 

(α) Να αποδείξετε ότι η ευθεία ε  διέρχεται από την εστία της C . 

(β) Να βρείτε τα κοινά σηµεία Α και Β της ε  και της C . 

(γ) Να βρείτε το µήκος της χορδής ΑΒ.  

 

5. ∆ίνεται η παραβολή 2: 8C x y=  και η ευθεία : 2y xε = + . 

(α) Να αποδείξετε ότι η ευθεία ε  διέρχεται από την εστία της C . 

(β) Να βρείτε τα κοινά σηµεία Α και Β της ε  και της C . 

(γ) Να βρείτε το µήκος της χορδής ΑΒ.  

 

6. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της παραβολής 2 12y x=  που είναι παράλληλη στην 

ευθεία 3 2 30 0x y− + = . 

 

7. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της παραβολής 2 6x y=  που είναι παράλληλη στην 

ευθεία 4 1y x= − . 

 

8. Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων της παραβολής 2 8y x=  που διέρχονται από το 

σηµείο (5, 7)Α − . 

 

9. Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων της παραβολής 2 2x y= −  που διέρχονται από το 

σηµείο ( 1, 4)Α − . 

 

10. Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής που έχει κορυφή στην αρχή των αξόνων, άξονα 

συµµετρίας τον x x′  και εφάπτεται στην ευθεία 4 1y x= + . Ποιο είναι το σηµείο επαφής; 
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11. Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής που έχει κορυφή στην αρχή των αξόνων, άξονα 

συµµετρίας τον y y′  και εφάπτεται στην ευθεία 3y x= − . Ποιο είναι το σηµείο επαφής; 

 

12. ∆ίνεται η παραβολή 2: 4C y x=  και η ευθεία 1 : y xε µ=  µε 0µ ≠ . Έστω 2ε  µια ευθεία 

κάθετη στην 1ε  που διέρχεται από την αρχή των αξόνων.  

(α) Αν η ευθεία 1ε  τέµνει την C  εκτός από την αρχή των αξόνων σε ένα σηµείο Α να βρείτε 

τις συντεταγµένες του σηµείου Α. 

(β) Αν η ευθεία 2ε  τέµνει την C  εκτός από την αρχή των αξόνων σε ένα σηµείο Β να βρείτε 

τις συντεταγµένες του σηµείου Β. 

(γ) Να βρείτε την εξίσωση της χορδής ΑΒ.  

(δ) Να αποδείξετε ότι η χορδή ΑΒ διέρχεται από σταθερό σηµείο. 

 

13. ∆ίνεται η παραβολή 2 4αy x=  µε κορυφή Ο και δύο σηµεία της 1 1( , )x yΑ  και 2 2( , )x yΒ .   

(α) Αν το τρίγωνο ΟΑΒ είναι ισοσκελές µε κορυφή το Ο, να δείξετε ότι 1 2x x= . 

(β) Αν το τρίγωνο ΟΑΒ είναι ισόπλευρο, να αποδείξετε ότι 2(ΟΑΒ) 48α 3= .  

 

14. Μια ευθεία (ε) διέρχεται από την εστία Ε της παραβολής C: 2 2py x=  και τέµνει την C στα 

σηµεία 1 1 1( , )x yΜ  και 2 2 2( , )x yΜ . Να αποδείξετε ότι 2

1 2 py y = − .  

 

15. Έστω 1 2,d d  οι αποστάσεις των σηµείων (0,0)Ο  και ( ,0)pΑ  από µια εφαπτοµένη της 

παραβολής 2 2y px= . Να αποδείξετε ότι 2 2

1 2d d− =σταθερό.  

 

16. Η εφαπτοµένη σε τυχαίο σηµείο Μ της παραβολής 2 2y px=  διαφορετικό της κορυφής τέµνει 

τον άξονα y y′  στο σηµείο Α. Αν Ε είναι η εστία της παραβολής να αποδείξετε ότι 

� ο90ΕΑΜ = . 

 

17. Να βρείτε τις εφαπτοµένες της παραβολής 2 6y x=  που εφάπτονται και στον κύκλο 
2 2 16x y+ = .  

 

18. Να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο των σηµείων (3 ,6 )α αΜ  µε 0α ≥ .  

 

19. Οι παραβολές 2

1 : 4αC x y=  και 2

2 : 4αC y x=  τέµνονται στην αρχή των αξόνων Ο και σε ένα 

σηµείο Μ. Η εφαπτοµένη της 1C  στο Μ τέµνει την 2C  στο Α και η εφαπτοµένη της 2C  στο Μ 

τέµνει την 1C  στο Β. Να αποδείξετε ότι:  

(α) � 4
συν( )

5
ΑΜΒ = . 

(β) η ΑΒ είναι κοινή εφαπτοµένη των δύο παραβολών.  

 

20. ∆ίνεται η παραβολή C: 2 2py x=  και τυχαία εφαπτοµένη (ε) της C σε σηµείο διαφορετικό από 

την κορυφή. Από την κορυφή Ο φέρνουµε την κάθετη ΟΑ προς την (ε), η οποία τέµνει την C 

πάλι στο Β. Να αποδείξετε ότι 2pΟΑ⋅ΟΒ = . 
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21. ∆ίνεται η παραβολή 2 2py x=  µε εστία Ε. Έστω (ε) η εφαπτοµένη της παραβολής στο σηµείο 

της 1 1( , )x yΑ  και (ζ) η κάθετη στην (ε) στο σηµείο Α. Η (ε) τέµνει τη διευθετούσα, τον άξονα 

x x′  και τον άξονα y y′  στα σηµεία Β, Γ, ∆ αντίστοιχα. Η ευθεία (ζ) τέµνει τον άξονα x x′  στο 

Ζ. Έστω Κ, Η οι προβολές του Α στους άξονες x x′  και y y′  αντίστοιχα. Η ΑΗ τέµνει τη 

διευθετούσα στο Θ. Έστω 2 2( , )x yΜ το σηµείο τοµής της ΑΕ µε την παραβολή. Να αποδείξετε 

ότι:  

(α) Το Ο είναι το µέσο του ΓΚ και το ∆ το µέσο του ΟΗ.  

(β) ∆Ε ⊥ ΑΒ .  

(γ) ΑΕ ⊥ ΕΒ .  

(δ) 2Ε∆ = Α∆ ⋅Β∆ .  

(ε) Το ΑΕΓΘ είναι ρόµβος.  

(στ) Η ΑΓ διχοτοµεί τη γωνία �ΕΑΘ .  

(ζ) Το µήκος του ΚΖ είναι σταθερό.  

(η) Ο κύκλος µε διάµετρο την ΕΑ εφάπτεται στον άξονα y y′  στο σηµείο ∆.  

(θ) Ο κύκλος µε διάµετρο την ΑΒ διέρχεται από την εστία Ε.  

(ι)  Τα γινόµενα 1 2x x  και 1 2y y  είναι σταθερά.  

(ια) Οι εφαπτοµένες της παραβολής στα Α, Μ τέµνονται κάθετα στο Β.  

 

 

Υποδείξεις: 

(α) ∆είξτε ότι ∆ µέσο ΟΗ και ότι τα τρίγωνα ΟΓ∆ και ΗΑ∆ είναι ίσα.  

(β) Ο συντελεστής διεύθυνσης της εφαπτοµένης ΑΒ: 1 1( )yy p x x= +  είναι 
1

λ
p

y
ΑΒ = .  

      Αρκεί να αποδείξουµε ότι λ λ 1ΑΒ ∆Ε⋅ = − . 

(γ) Είναι 
2

1

1

,
2 2 2

yp p

y

 
Β − − 
 

. Πρέπει να δείξουµε ότι 0ΕΑ⋅ΕΒ =
���� ����

. 

(δ) Το Ε∆ είναι ύψος του ορθογωνίου τριγώνου ΑΕΒ.  

(ε) Αρκεί να δείξουµε ότι το ∆ είναι το µέσο του ΘΕ. Τότε το ΑΕΓΘ είναι  

      παραλληλόγραµµο και επειδή οι διαγώνιές του τέµνονται κάθετα είναι ρόµβος.   

(στ) Το ΑΕΓΘ είναι ρόµβος, άρα οι διαγώνιος είναι και διχοτόµος. 

(ζ) Βρίσκουµε τις συντεταγµένες του Ζ. Το µήκος του ΚΖ είναι p . 

(η) Έστω Λ το µέσο του ΑΕ. Το ΟΕΑΗ είναι τραπέζιο και η ∆Λ διάµεσος του  

      τραπεζίου. Τότε y y′∆Λ ⊥  και 
2 2 2 2

ΟΕ+ ΑΗ ΗΘ+ΑΗ ΑΘ ΑΕ
∆Λ = = = = . 

(θ) Προκύπτει από το (γ).  

(ι) Από την ( )det , 0ΕΑ ΕΜ =
���� ����

 παίρνουµε 2

1 2y y p= −  και 
2

1 2
4

p
x x = . 

(ια) Το Β ανήκει στην εφαπτοµένη που άγεται από το Μ. Ακόµη από το (ι) παίρνουµε   

λ λ 1ΑΒ ΜΒ⋅ = −  
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