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9. Έλλειψη 

 

1. Να βρείτε την εξίσωση της έλλειψης που έχει 

(α) τις εστίες της στον άξονα x x′ , µήκος µεγάλου άξονα 8 και µήκος µικρού άξονα 4. 

(β) τις εστίες της στον άξονα x x′  µε εστιακή απόσταση 12 και µικρό ηµιάξονα 8. 

 

2. Να βρείτε τις κορυφές και τις εστίες κάθε µιας από τις παρακάτω ελλείψεις 
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3. Να βρείτε τις εφαπτοµένες της έλλειψης 
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4. Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων της έλλειψης 
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σηµείο (3, 4)Α . 

 

5. ∆ίνεται η έλλειψη 
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+ =  µε κορυφές (α,0)Α  και ( α,0)′Α −  και ένα σηµείο της 
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( , )x yΜ . Η εφαπτοµένη της έλλειψης στο σηµείο Μ και η εφαπτοµένη στο σηµείο Α 

τέµνονται στο σηµείο ∆. Να αποδείξετε ότι // ′Ο∆ ΑΜ .  

 

6. ∆ίνεται η παραβολή 
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(α) Να αποδείξετε ότι τα σηµεία τοµής Κ, Λ των δύο κωνικών τοµών είναι ,
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(β) Να αποδείξετε ότι οι εφαπτοµένες των δύο κωνικών τοµών στο σηµείο Κ είναι κάθετες.  

 

7. Το σηµείο (2,1)Μ  είναι το µέσο µιας χορδής της έλλειψης 
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εξίσωση της χορδής.  

 

8. Να βρείτε το µήκος της χορδής της έλλειψης 
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x y
+ =  που διέρχεται από την εστία (γ,0)Ε  

και είναι κάθετη στον άξονα x x′ . (Το µήκος αυτής της χορδής λέγεται παράµετρος της 

έλλειψης). 

 

9. ∆ίνεται η έλλειψη 
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+ =  µε εστίες (γ,0)Ε  και ( γ,0)′Ε − . Οι ευθείες 
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γ
xδ ′ = −  λέγονται διευθετούσες της έλλειψης.  

(α) Να αποδείξετε ότι οι διευθετούσες της έλλειψης δεν την τέµνουν. 
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(β) Έστω Μ ένα σηµείο της έλλειψης. Να αποδείξετε ότι 
( )
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, όπου ε   

είναι η εκκεντρότητα της έλλειψης.  

 

10. Η εφαπτοµένη σε τυχαίο σηµείο της έλλειψης 
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x y
+ =  (διαφορετικό από της κορυφές της) 

και η κάθετη στην εφαπτοµένη στο ίδιο σηµείο τέµνουν τον άξονα x x′  στα σηµεία Α, Β 

αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι 2
( ) ( ) γΟΑ ⋅ ΟΒ = , όπου 2γ  είναι η εστιακή απόσταση και Ο η 

αρχή των αξόνων.  

 

11. Να αποδείξετε ότι το γινόµενο των αποστάσεων των εστιών της έλλειψης 

2 2

2 2
1

α β

x y
+ =  από µια 

τυχαία εφαπτοµένη της είναι σταθερό και ίσο µε 
2β .  

 

12. Οι εφαπτοµένες στα σηµεία (α,0)Α  και ( α,0)′Α −  της έλλειψης 
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+ =  τέµνουν µια 

τυχαία εφαπτοµένη αυτής στα σηµεία Γ και ∆. Να αποδείξετε ότι ο κύκλος µε διάµετρο Γ∆ 

διέρχεται από τις εστίες της έλλειψης. (Αρκεί ΓΕ ⊥ ∆Ε ).  

 

13. Έστω Μ τυχαίο σηµείο της διευθετούσας 
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φέρουµε τα εφαπτόµενα τµήµατα ΜΑ, ΜΒ.  

(α) Να αποδείξετε ότι η χορδή ΑΒ διέρχεται από την εστία (γ,0)Ε . 

(β) Να αποδείξετε ότι ΑΒ ⊥ΜΕ .  

 

14. ∆ίνονται τα σηµεία ( 4,0)Α −  και (4,0)Β . Να βρείτε το γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ του 

επιπέδου για τα οποία ισχύει λ λ 9ΑΜ ΒΜ⋅ = − .  

 

15. ∆ίνεται η έλλειψη 
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9x y+ =  και ένα σηµείο Α του κύκλου, το οποίο 

δεν ανήκει στον άξονα y y′ . Η κάθετη από το Α προς τον άξονα x x′  τέµνει την έλλειψη στο 

σηµείο Β. Να αποδείξετε ότι οι εφαπτόµενες του κύκλου και της έλλειψης στα σηµεία Α και Β 

αντίστοιχα τέµνονται σε ένα σηµείο Μ, το οποίο ανήκει στον άξονα x x′ .  

 


