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Ασκήσεις στις Πιθανότητες 
 

1. Ρίχνουµε ένα νόµισµα 3 φορές και σηµειώνουµε κάθε φορά το αποτέλεσµα (κεφαλή – 

γράµµατα). Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων: 

Α: Οι τρεις ενδείξεις είναι ίδιες. 

Β: ∆ύο τουλάχιστον ενδείξεις είναι κεφαλή. 

Γ: ∆ύο το πολύ ενδείξεις είναι γράµµατα.  

  

2. Ένα κουτί περιέχει 4 άσπρες, 5 κόκκινες και 11 µαύρες µπάλες. Επιλέγουµε στην τύχη µία 

µπάλα. Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων: 

Α: Η µπάλα είναι µαύρη. 

Β: Η µπάλα είναι κόκκινη ή µαύρη. 

Γ: Η µπάλα δεν είναι ούτε άσπρη ούτε µαύρη.  

 

3. Σε ένα πείραµα τύχης ο δειγµατικός χώρος είναι { }1, 2,3,4,5,6,7,8,9,10Ω = . Θεωρούµε τα 

ενδεχόµενα { }ω / ω 7Α = ∈Ω <  και { }ω /ω περιττόςΒ = ∈Ω . Αν επιλέξουµε στην τύχη ένα 

στοιχείο του Ω να βρείτε τις πιθανότητες να ανήκει 

(α) στο Α. 

(β) στο Α ή στο Β. 

(γ) στο Α και στο Β. 

(δ) στο Α και όχι στο Β.  

(ε) σε ένα το πολύ από τα Α και Β.  

 

4. Ρίχνουµε ένα ζάρι διαδοχικά δύο φορές. Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων: 

(α) Α: Το αποτέλεσµα της 1
ης

 ρίψης είναι µεγαλύτερο από το αποτέλεσµα της 2
ης

 ρίψης.  

(β) Β: Οι ενδείξεις και στις δύο ρίψεις είναι ίδιες. 

(γ) Γ: Το άθροισµα των ενδείξεων και στις δύο ρίψεις είναι µεγαλύτερο του 9. 

 

5. Σε ένα τµήµα του σχολείου υπάρχουν 8 αγόρια και 12 κορίτσια. Το 
1

4
 των αγοριών και το 

1

3
 

των κοριτσιών έχουν µαύρα µάτια. Αν επιλέξουµε τυχαία ένα µαθητή του τµήµατος να βρείτε 

την πιθανότητα 

(α) να είναι κορίτσι. 

(β) να έχει µαύρα µάτια. 

(γ) να είναι αγόρι και να µην έχει µαύρα µάτια.  

 

6. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύουν 

2
( )

5
Ρ Α = , 

1
( )

4
Ρ Β =  και 

1
( )

2
Ρ Α∪Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α∩Β , Α−Β , Β−Α . 
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7. Για τα ενδεχόµενα Α, Β ενός δειγµατικού χώρου Ω ισχύουν οι σχέσεις  

13
( )

40
Ρ Α = , 

7
( )

20
Ρ Β =  και 

1
( )

2
Ρ Α∪Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α∩Β , Α−Β , ′Α∪Β . 

 

8. Για τα ενδεχόµενα Α, Β ενός δειγµατικού χώρου Ω ισχύουν οι σχέσεις  

1
( )

2
Ρ Α = , 

1
( )

4
′Ρ Β =  και 

7
( )

8
Ρ Α∪Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α∩Β , Α−Β . 

 

9. Για τα ενδεχόµενα Α, Β ενός δειγµατικού χώρου Ω ισχύουν οι σχέσεις  

1
( )

2
Ρ Α = , 

2
( )

3
Ρ Α∪Β =  και ( ) 2 ( )Ρ Β = Ρ Α∩Β . 

Να βρείτε τις πιθανότητες ( )Ρ Α∩Β , ( )Ρ Β , ( )Ρ Α−Β , ( )′Ρ Α∪Β . 

 

10. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύουν 

( ) 2 ( )Ρ Α = Ρ Β , ( ) 0,2Ρ Α∩Β =  και ( ) 0,8Ρ Α∪Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Β , ′Α , Α−Β . 

 

11. Έστω Α ενδεχόµενο ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοιο ώστε ( ) 4 ( )′Ρ Α = Ρ Α . Να βρείτε τις 

πιθανότητες ( )Ρ Α  και ( )′Ρ Α . 

 

12. ∆ύο συµπληρωµατικά ενδεχόµενα έχουν γινόµενο πιθανοτήτων 
2

9
. Να βρείτε την 

πιθανότητα του καθενός.  

 

13. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύουν 

Β⊆ Α , 
2

( )
3

Ρ Α =  και 
1

( )
3

Ρ Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α∪Β , Α∩Β , Α−Β , Β−Α . 

 

14. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύουν 

3
( )

4
Ρ Α∪Β = , 

2
( )

3
′Ρ Α =  και 

1
( )

4
Ρ Α∩Β = . 

Να βρείτε τις πιθανότητες ( )Ρ Α , ( )Ρ Β , ( )′Ρ Α∩Β . 

 

15. Για τα ενδεχόµενα Α, Β ενός δειγµατικού χώρου Ω ισχύουν οι σχέσεις  

1
( )

5
Ρ Α∩Β =  και 

7
( ) ( )

5
′ ′Ρ Α + Ρ Β = . 

Να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Α∪Β . 
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16. Σε ένα σχολείο τα ποσοστά των µαθητών της Α΄ Λυκείου που αρίστευσαν στην Άλγεβρα 

είναι 15%, στη Γεωµετρία 7% ενώ το 5% αρίστευσε και στα δύο αυτά µαθήµατα. Επιλέγουµε 

τυχαία έναν µαθητή της Α΄ Λυκείου από το παραπάνω σχολείο. Να βρείτε την πιθανότητα: 

(α) ο µαθητής να αρίστευσε σε ένα τουλάχιστον από τα δύο µαθήµατα. 

(β) ο µαθητής να αρίστευσε στην Άλγεβρα αλλά όχι στη Γεωµετρία. 

(γ) ο µαθητής να αρίστευσε σε ένα µόνο από τα δύο µαθήµατα.  

 

17. Το 15% των ατόµων ενός πληθυσµού ασχολούνται µε τον αθλητισµό, το 20% µε τη µουσική 

και το 10% και µε τα δύο. Αν επιλέξουµε τυχαία ένα άτοµο να βρείτε την πιθανότητα 

(α) να ασχολείται µε τη µουσική αλλά όχι µε τον αθλητισµό. 

(β) να µην ασχολείται ούτε µε τη µουσική ούτε µε τον αθλητισµό.  

 

18. Σε µια πόλη το 40% των ατόµων δεν έχουν κινητό τηλέφωνο, το 60% δεν έχουν αυτοκίνητο 

και το 10% δεν έχουν ούτε κινητό τηλέφωνο ούτε αυτοκίνητο. Αν επιλέξουµε τυχαία ένα 

άτοµο να βρείτε την πιθανότητα 

(α) να έχει κινητό τηλέφωνο και αυτοκίνητο. 

(β) να έχει κινητό τηλέφωνο αλλά να µην έχει αυτοκίνητο.  

 

19. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει η πιθανότητα  

• να πραγµατοποιείται το Α είναι 
1

5
. 

• να µην πραγµατοποιείται το Β είναι 
3

5
. 

• να πραγµατοποιούνται συγχρόνως και τα δύο είναι 
1

6
. 

Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιείται: 

(α) ένα τουλάχιστον από τα Α και Β. 

(β) το πολύ ένα από τα Α και Β.  

(γ) κανένα από τα Α και Β.  

(δ) µόνο το Α.  

(ε) µόνο ένα από τα Α και Β. 

(στ) το Α ή να µην πραγµατοποιείται το Β. 

 

20. Στην Α΄ τάξη ενός Λυκείου το 40% των µαθητών ασχολείται µε το ποδόσφαιρο, το 30% µε 

το µπάσκετ και το 20% µε το ποδόσφαιρο και το µπάσκετ. Αν επιλέξουµε τυχαία ένα µαθητή 

να βρείτε την πιθανότητα  

(α) να µην ασχολείται µε το µπάσκετ. 

(β) να µην ασχολείται ούτε µε το ποδόσφαιρο ούτε µε το µπάσκετ. 

(γ) να ασχολείται µε το µπάσκετ και να µην ασχολείται µε το ποδόσφαιρο.  

(δ) να ασχολείται µε ένα το πολύ από τα παραπάνω αθλήµατα.  
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21. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω για τα οποία ισχύουν 
5

( )
7

Ρ Α∪Β =  και 

4
( )

7
Ρ Β−Α = .  

(α) Να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Α .  

(β) Αν τα Α, Β είναι ασυµβίβαστα να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Β .  

 

22. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε 
3

( )
7

Ρ Α =  και 

2
( )

7
Ρ Β−Α = . Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων ( )Α∩ Β−Α , ( )Α∪ Β−Α  και 

Α∪Β .  

 

23. Έστω Α, Β δύο ισοπίθανα ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω. Αν οι πιθανότητες των 

ενδεχοµένων Α και Α∩Β  είναι διαφορετικές µεταξύ τους και αποτελούν τις ρίζες της 

εξίσωσης 2
12 7 1 0x x− + =  να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων  

(α) Α, Α∩Β  και Α∪Β .  

(β) Α−Β , Β−Α . 

(γ) ( ) ( )Α−Β ∪ Β−Α .  

 

24. Για τα ενδεχόµενα Α, Β ενός δειγµατικού χώρου Ω ισχύουν οι σχέσεις ( ) 0,8Ρ Α = , 

( ) 0,6Ρ Β =  και ( ) 0,5Ρ Α∩Β = . Να βρείτε τις πιθανότητες: 

(α) Να πραγµατοποιηθεί ένα τουλάχιστον από τα Α και Β.  

(β) Να πραγµατοποιηθεί το Α αλλά όχι το Β. 

(γ) Να µην πραγµατοποιηθεί κανένα από τα Α και Β.  

(δ) Να πραγµατοποιηθεί ένα το πολύ από τα Α και Β.  

 

25. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε 
1

( ) ( )
4

Ρ Α = + Ρ Α∩Β .  

(α) Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α−Β  και ′Α ∪Β .  

(β) Αν ισχύει η σχέση 
3

( ) ( )
2

′Ρ Α∪Β = −Ρ Β  να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων 

Α∩Β  και Α.  

 

26. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε 
( ) ( )

( )
2

Ρ Α +Ρ Β
Ρ Α∪Β = .  

(α) Να αποδείξετε ότι ( ) ( )Ρ Α = Ρ Β .  

(Υπόδειξη:Α ⊆ Α∪Β , Β⊆ Α∪Β  άρα ( ) ( )Ρ Α ≤ Ρ Α∪Β  και ( ) ( )Ρ Β ≤ Ρ Α∪Β ).  

(β) Να βρείτε τις πιθανότητες ( )Ρ Α−Β  και ( )Ρ Β−Α .  

 

27. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε 
2

2

1
( )

2

x

x

+
Ρ Α =

+
 και 

2

2
( )

2

x

x
Ρ Α∪Β =

+
, όπου x∈ℝ .  

(α) Να αποδείξετε ότι 1x = .  
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(β) Να αποδείξετε ότι ( ) ( )Ρ Β = Ρ Α∩Β .  

(γ) Αν 
1

( )
2

Ρ Β =  να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Α−Β .  

 

28. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε ( ) xΡ Α = , 

2
( ) 2

3
xΡ Α∩Β = − , 

22
( )

3
xΡ Α−Β = . 

(α) Να αποδείξετε ότι 
1

2
x = . 

(β) Αν ισχύει 
1

( )
3

Ρ Β−Α =  να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων  

Β, Α∪Β , ( ) ( )Α−Β ∪ Β−Α  

 

29. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω ενός πειράµατος τύχης. Η πιθανότητα 

να µην πραγµατοποιηθεί κανένα από τα Α και Β είναι 0,4 και η πιθανότητα να 

πραγµατοποιηθεί ακριβώς ένα από τα Α και Β είναι 0,5.  

(α) Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιηθούν συγχρόνως τα Α και Β.  

(β) Αν ( ) 0,2Ρ Α−Β =  να βρείτε τις πιθανότητες ( )Ρ Α  και ( )Ρ Β− Α . 

 

30. Έστω { }1, 2,3,4,5Ω =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης µε ισοπίθανα απλά 

ενδεχόµενα. Έστω επίσης { }2
1, 1, 3α αΑ = + +  και { }3,4Β =  δύο ενδεχόµενα του Ω όπου 

α ∈ℝ . Αν ισχύει η σχέση { }1,2,3, 4Α∪Β =  να βρείτε  

(α) την τιµή του α . 

(β) τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α−Β , Α∩Β  και ′Α∪Β .  

 

31. Έστω { }1 2 3ω ,ω ,ωΩ =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης. Για τις πιθανότητες των 

απλών ενδεχοµένων του Ω ισχύουν οι σχέσεις 
1 2

(ω ) (ω )Ρ = Ρ  και 
3

(ω ) 0,2Ρ = . 

(α) Να βρείτε τις πιθανότητες 
1 2

(ω ), (ω )Ρ Ρ . 

(β) Να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Α , όπου { }1 3ω ,ωΑ = . 

 

32. Έστω { }1 2 3 4ω ,ω ,ω ,ωΩ =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης. Για τις πιθανότητες 

των απλών ενδεχοµένων του Ω ισχύουν οι σχέσεις  

31 2 4
(ω )(ω ) (ω ) (ω )

3 2 5 2

ΡΡ Ρ Ρ
= = = . 

(α) Να βρείτε τις πιθανότητες 
1 2 3 4

(ω ), (ω ), (ω ), (ω )Ρ Ρ Ρ Ρ . 

(β) Να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Α , όπου { }2 3ω ,ωΑ = . 

 

33. Έστω { }1 2 3 4ω ,ω ,ω ,ωΩ =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης και τα ενδεχόµενα 

{ }1 2 3ω ,ω ,ωΑ =  και { }3 4ω ,ωΒ = . Αν ισχύουν οι σχέσεις 
4

2
(ω )

5
Ρ =  και 

3
( )

10
Ρ Α−Β =  να 

βρείτε τις πιθανότητες ( )Ρ Α , ( )Ρ Α∩Β , ( )Ρ Β . 
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34. Έστω { }1 2 3ω ,ω ,ωΩ =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης. Αν ισχύουν οι σχέσεις 

1

1
(ω )

2

α−
Ρ = , 

2

2

7 4
(ω )

10

α−
Ρ =  και 

2

3

3
(ω )

5

α
Ρ =  

να βρείτε την τιµή του α ∈ℝ . 

 

35. ∆ίνεται ο δειγµατικός χώρος { }1,2,3, 4Ω =  ενός πειράµατος τύχης. Αν για τις πιθανότητες 

των απλών ενδεχοµένων του Ω ισχύει η σχέση  

1

2 1
( )

2
κ

κ
κ

+

−
Ρ = , 1,2,3κ =  

να βρείτε την πιθανότητα (4)Ρ . 

 

36. Έστω { }1, 2,3,4,5,6Ω =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης. Για τις πιθανότητες των 

απλών ενδεχοµένων του Ω ισχύουν οι σχέσεις  

(2) (3) (4) (5) (6)
(1)

2 3 4 5 6

Ρ Ρ Ρ Ρ Ρ
Ρ = = = = =  

(α) Να βρείτε τις πιθανότητες των απλών ενδεχοµένων του Ω.  

(β) Να υπολογίσετε τη µέση τιµή x , τη διάµεσο δ  και το εύρος R  των παραπάνω 

πιθανοτήτων.  

(γ) ∆ίνεται η συνάρτηση ( ) lnf x x x
x

α
= −  όπου α ∈Ω  και τα ενδεχόµενα  

1
/ (1)fα

δ
 ′Α = ∈Ω < 
 

 και { }/ (3) 0fα ′′Β = ∈Ω < . 

i. Να παραστήσετε µε αναγραφή των στοιχείων τους τα ενδεχόµενα Α και Β.  

ii. Να εξετάσετε αν τα ενδεχόµενα Α και Β είναι ασυµβίβαστα.  

iii. Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α, Β, Α−Β .   

 

37. ∆ίνεται η συνάρτηση 
3 2 1

( ) 4 3
2

f x x x= − + . Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού 

χώρου Ω. Οι πιθανότητες ( )Ρ Α  και ( )Ρ Α∪Β  είναι διαφορετικές µεταξύ τους και συµπίπτουν 

µε τα τοπικά ακρότατα της συνάρτησης f .  

(α) Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχοµένων Α και Α∪Β .  

(β) Να βρείτε την πιθανότητα ( )Ρ Β−Α .  

(γ) Να βρείτε την πιθανότητα να µην πραγµατοποιηθεί κανένα από τα Α και Β.  

(δ) Αν η πιθανότητα να πραγµατοποιηθούν συγχρόνως τα Α και Β είναι ίση µε 
1

8
 να βρείτε 

την πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί το Α αλλά όχι το Β.  

 

38. Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε  

( ) ( ) ( )Ρ Α∪Β −Ρ Α ≠ Ρ Α−Β . 

Έστω επίσης η συνάρτηση 
2 2

( ) 2 ( ) ( )f x x x= − Ρ Α ⋅ + Ρ Β . 

(α) Να αποδείξετε ότι ( ) ( )Ρ Α ≠ Ρ Β .  

(β) Να µελετήσετε τη συνάρτηση f  ως προς τη µονοτονία και τα ακρότατα.  

(γ) Αν η πραγµατοποίηση του ενδεχοµένου Α συνεπάγεται την πραγµατοποίηση του 

ενδεχοµένου Β να αποδείξετε ότι  
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i. η συνάρτηση f  παρουσιάζει θετικό ελάχιστο.  

ii. ( ( )) 0f Ρ Β >  

iii. 2
0 ( ( )) 1 2 ( ) ( )f< Ρ Α∪Β ≤ − Ρ Α +Ρ Β . 

 

39. Έστω { }1, 2,3,4,5,6,7Ω =  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης και Α, Β δύο 

ενδεχόµενα του Ω. Έστω επίσης η συνάρτηση 
3 2

( ) 2 3 6 ( ) 4f x x x x= − + Ρ Α ⋅ − . 

(α) Να βρείτε τις συναρτήσεις ( )f x′  και ( )f x′′ .  

(β) Να µελετήσετε τη συνάρτηση f ′  ως προς τη µονοτονία και τα ακρότατα.  

(γ) Να αποδείξετε ότι 
3

( ) 6 ( )
2

f x′ ≥ Ρ Α −  για κάθε x∈ℝ .  

(δ) Αν τα απλά ενδεχόµενα του Ω είναι ισοπίθανα και ισχύει η σχέση 

{ }/ ( ) 20x f x′′Α∩Β = ∈Ω <  να αποδείξετε ότι  

i. 
2

( )
7

Ρ Α∩Β = .  

ii. 
1

( )
4

Ρ Α > . 

iii. η συνάρτηση f  είναι γνησίως αύξουσα.  

 

40. ∆ίνεται η συνάρτηση 
3 2

( ) 6 9 4f x x x x= − + − . Έστω επίσης Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός 

δειγµατικού χώρου Ω τέτοια ώστε οι πιθανότητες ( )Ρ Α , ( )Ρ Α∪Β  δεν είναι ίσες και ανήκουν 

στο σύνολο 
1

, ,
2

κ λ 
 
 

 όπου (2)fκ ′′=  και 
3

( )
lim

5( 3)x

f x

x
λ

→

′
=

−
. 

(α) Να υπολογίσετε τους αριθµούς κ  και λ . 

(β) Να αποδείξετε ότι ( ) 0Ρ Α = , 
1

( )
2

Ρ Α∪Β = .  

(γ) Να βρείτε τις πιθανότητες ( )Ρ Α∩Β  και ( )Ρ Β .  

 

41. Έστω { }1, 2,3, ,10Ω = …  ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης και έστω η συνάρτηση 

2

2
( )

1

x x
f x

x

α+
=

+
 όπου α ∈Ω .  

(α) Να βρείτε τη συνάρτηση ( )f x′ . 

(β) Να παραστήσετε µε αναγραφή των στοιχείων τους τα ενδεχόµενα 

{ }/ (0) 2 (2)f fα ′Α = ∈Ω <  και { }/ (2) 0fα ′Β = ∈Ω < . 

(γ) Αν ισχύουν οι σχέσεις 
3

(1) (8) (9) (10)
10

Ρ = Ρ + Ρ + Ρ =  να βρείτε τις πιθανότητες των 

ενδεχοµένων Α , Β, Α∩Β .  

 

 

 


