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ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΠΡΟΣΟΜΟΙΩΣΗΣ  

Γ΄ ΤΑΞΗΣ  1ου  ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ  ΚΟΜΟΤΗΝΗΣ  

ΣΑΒΒΑΤΟ  25 ΑΠΡΙΛΙΟΥ  2015 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:  

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΙ ΣΤΟΙΧΕΙΑ ΣΤΑΤΙΣΤΙΚΗΣ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ  

ΣΥΝΟΛΟ  ΣΕΛΙ∆ΩΝ: ΠΕΝΤΕ  (5) 

 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Έστω ότι 
1 2
, , , kx x x…  είναι οι τιµές µιας µεταβλητής Χ, που 

αφορά τα άτοµα ενός δείγµατος µεγέθους ν , όπου ,k ν  µη 

µηδενικοί φυσικοί αριθµοί µε k ν≤ . Αν if  είναι η σχετική 

συχνότητα της τιµής ix , 1,2, ,i k= … , να αποδείξετε ότι:  

 (α) 0 1if≤ ≤ , για 1,2, ,i k= … . 

 (β) 
1 2

1kf f f+ + + =… .  

Μονάδες 8 

Α2. Έστω f  µια συνάρτηση µε πεδίο ορισµού Α. Πότε λέµε ότι η 

συνάρτηση f  παρουσιάζει τοπικό µέγιστο στο 
0

x ∈Α ; 

Μονάδες 3 

Α3. Πότε δύο ενδεχόµενα Α, Β ενός δειγµατικού χώρου Ω λέγονται 
ασυµβίβαστα; 

Μονάδες 4 

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο 

τετράδιό σας δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη 

λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι 
λανθασµένη. 
 

α) Σε οµαδοποιηµένα δεδοµένα το εµβαδόν του χωρίου που 
ορίζεται από το πολύγωνο σχετικών συχνοτήτων και τον 
οριζόντιο άξονα είναι πάντα ίσο µε το µέγεθος του 
δείγµατος.  

β) Ο δειγµατικός χώρος Ω ενός πειράµατος τύχης λέγεται 
βέβαιο ενδεχόµενο.  

γ) Για την παράγωγο µιας σύνθετης συνάρτησης ισχύει  

( )( ( ) ( ( )) ( )f g x f g x g x′ ′ ′= ⋅ , 

όπου ,f g  είναι παραγωγίσιµες συναρτήσεις. 
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δ) Η διάµεσος είναι ένα µέτρο θέσης, το οποίο επηρεάζεται 
από τις ακραίες τιµές. 

ε) Για τη συνάρτηση ( ) ηµf x x=  ισχύει ότι ( ) συνf x x′ = − . 

Μονάδες 10 

 

 

ΘΕΜΑ Β 

Έστω Α, Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω. Θεωρούµε τη 

συνάρτηση 
2

( ) ln( 4 )f x x x= − . Η πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί το 

ενδεχόµενο Α είναι ίση µε (6)f ′ , η πιθανότητα να µην 

πραγµατοποιηθεί το ενδεχόµενο Β είναι ίση µε 
5

( 1)
13

f ′′− −  και η 

πιθανότητα να µην πραγµατοποιηθεί ούτε το Α ούτε το Β είναι ίση 

µε 
4

lim ( 5 3) ( )
x

x f x
→

 ′+ −  . 

Β1. Να βρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f . 

Μονάδες 2 

Β2. Να αποδείξετε ότι 
2

( )
3

Ρ Α =  και 
3

( )
5

Ρ Β = .  

Μονάδες 8 

Β3. Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί ένα το πολύ 
από τα Α και Β. 

Μονάδες 5 

Β4. Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί ένα ακριβώς 
από τα Α και Β 

Μονάδες 5 

Β5. Να µελετήσετε ως προς τη µονοτονία και τα ακρότατα τη 

συνάρτηση 
( )

( ) 2 5
f x

g x e x= + − .  

Μονάδες 5 
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ΘΕΜΑ Γ 

Οι επιδόσεις (σε δευτερόλεπτα) µιας οµάδας αθλητών στον αγώνα 
των 400 µέτρων έχουν οµαδοποιηθεί σε 5 κλάσεις ίσου πλάτους. Για 
τις επιδόσεις των αθλητών ισχύουν τα παρακάτω: 

• Η µέση τιµή είναι 53,2x = . 

• Έχουν εύρος 20R = . 

• Η κεντρική τιµή της τρίτης κλάσης είναι 54. 

• Η αθροιστική σχετική συχνότητα της τέταρτης κλάσης είναι 
90%. 

• Η αθροιστική συχνότητα της τρίτης κλάσης είναι ίση µε τα 
3

5
. 

του µεγέθους του δείγµατος. 

• Η γωνία του κυκλικού διαγράµµατος που αντιστοιχεί στην 

πρώτη κλάση είναι 
o

72 . 
 

Γ1. Να αποδείξετε ότι η πρώτη κλάση έχει όρια 44 - 48. 
Μονάδες 6 

Γ2. Να αποδείξετε ότι 
2

0,3f =  και 
3

0,6F = . 

Μονάδες 6 

Γ3. Να βρείτε τη διάµεσο δ των επιδόσεων των αθλητών.   
Μονάδες 6 

Γ4. Στην επόµενη φάση προκρίνονται οι αθλητές που η επίδοσή  
τους είναι µικρότερη από 50 δευτερόλεπτα. Αν στην επόµενη 
φάση προκρίθηκαν 28 αθλητές να βρείτε ποιος είναι ο 
συνολικός αριθµός των αθλητών που διαγωνίστηκαν.  

Μονάδες 7 

 
 
ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνεται ο δειγµατικός χώρος { }1,2,3,4,5Ω = . Για τις πιθανότητες των 

απλών ενδεχοµένων του Ω  ισχύουν οι σχέσεις: 

(1) (2) (3) (4)
(5)

1 2 3α α α α
Ρ Ρ Ρ Ρ

= = = = Ρ
+ + +

, 

όπου α  θετικός ακέραιος. Θεωρούµε το ενδεχόµενο  

14
/ οι παρατηρήσεις 3, ,2 2,3 1,4 1 έχουν CV

7
ω ω ω ω ω
  

Α = ∈Ω + − + < 
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µε 
1

( )
3

Ρ Α = .  

∆1. Να αποδείξετε ότι η µέση τιµή των παρατηρήσεων 
3,  ,  2 2,  3 1,  4 1 ω ω ω ω+ − +  είναι 2 1x ω= + . 

Μονάδες 4 

∆2. Να αποδείξετε ότι { }1,2Α = .  

Μονάδες 6 

∆3. Να αποδείξετε ότι 2α = . 

Μονάδες 5 

Έστω Β ένα ενδεχόµενο του Ω  τέτοιο ώστε τα ′Β ⊆ Α  και 
2

( )
5

Ρ Β = . 

 
∆4. Να γράψετε µε αναγραφή των στοιχείων του το ενδεχόµενο Β.  

Μονάδες 5 

∆5. Να βρείτε την πιθανότητα να πραγµατοποιείται το Α ή να µην 
πραγµατοποιείται το Β. 

Μονάδες 5 

 

 
 
 
 

Ο∆ΗΓΙΕΣ (για τους εξεταζοµένους) 
 

1. Στο εξώφυλλο του τετραδίου να γράψετε το εξεταζόµενο µάθηµα. Στο 

εσώφυλλο πάνω-πάνω να συµπληρώσετε τα ατοµικά στοιχεία 

µαθητή. Στην αρχή των απαντήσεών σας να γράψετε πάνω-πάνω την 

ηµεροµηνία και το εξεταζόµενο µάθηµα. Να µην αντιγράψετε τα 

θέµατα στο τετράδιο και να µην γράψετε πουθενά στις απαντήσεις 

σας το όνοµά σας. 

2. Να γράψετε το ονοµατεπώνυµό σας στο πάνω µέρος των 

φωτοαντιγράφων αµέσως µόλις σας παραδοθούν. Τυχόν σηµειώσεις 

σας πάνω στα θέµατα δεν θα βαθµολογηθούν σε καµία περίπτωση. 

Κατά την αποχώρησή σας να παραδώσετε µαζί µε το τετράδιο και τα 

φωτοαντίγραφα. 
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3. Να απαντήσετε στο τετράδιό σας σε όλα τα θέµατα µόνο µε µπλε ή 

µόνο µε µαύρο στυλό µε µελάνι που δεν σβήνει. Μολύβι επιτρέπεται, 

και µόνο για πίνακες, διαγράµµατα κλπ . 

4. Κάθε απάντηση επιστηµονικά τεκµηριωµένη είναι αποδεκτή. 

5. ∆ιάρκεια εξέτασης: τρεις (3) ώρες µετά τη διανοµή των 

φωτοαντιγράφων. 

6. Χρόνος δυνατής αποχώρησης: 10.00. 

 
  

KΑΛΗ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ 
 

ΤΕΛΟΣ ΜΗΝΥΜΑΤΟΣ  
 

 
 


