
21. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και σηµείο ∆ στο εσωτερικό του 

τέτοιο ώστε � ɵ2ΑΒ∆ = ΑΓ∆  και � �3ΒΑ∆ = ΓΑ∆ . Να υπολογίσετε τη γωνία �∆ΒΓ . 

 
 

22. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε �
ο

90Α >  και η διάµεσός του Γ∆. Αν ɵ
ο

30ΑΓ∆ = , 

� 2xΑΒΓ =  και ɵ xΒΓ∆ =  να υπολογίσετε τη γωνία x .  

 
 

 

23. ∆ύο κύκλοι ( , )RΟ  και ( , )ρΑ  µε Rρ <  εφάπτονται εσωτερικά στο σηµείο Β. 

Μια χορδή Γ∆ του κύκλου ( , )RΟ  εφάπτεται στον κύκλο ( , )ρΑ  στο σηµείο Ε. 

Να αποδείξετε ότι η ΒΕ είναι διχοτόµος της γωνίας �∆ΒΓ . 
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24. ∆ίνεται τετράπλευρο ΑΒΓ∆ τέτοιο ώστε � ο
90ΑΒΓ =  και το τρίγωνο ΒΓ∆ είναι 

ισόπλευρο. Αν Ε, Ζ είναι τα µέσα των διαγωνίων ΑΓ, Β∆ αντίστοιχα να 

αποδείξετε ότι 2Α∆ = ΕΖ . 

 

25. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε �
ο

30Β =  και ɵ
ο

15Γ = . Αν Α∆ είναι η διάµεσος του 

τριγώνου να υπολογίσετε τη γωνία �∆ΑΓ . 

 
 

26. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και �
ο

40Α = . Στο εσωτερικό του 

τριγώνου παίρνουµε σηµείο ∆ τέτοιο ώστε � ο
10∆ΑΓ =  και Α∆ = ΒΓ . Να 

υπολογίσετε τη γωνία ɵΑΓ∆ . 

 
 

Ζ

∆

Ε
Α Γ

Β

∆

Α

Β Γ

∆

A

B Γ



27. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ > ΒΓ  και σηµείο ∆ στο εσωτερικό του τριγώνου 

τέτοιο ώστε � � αΑΒ∆ = ∆ΒΓ = , � βΒΑ∆ =  και ɵ ο
90 α βΑΓ∆ = − − . Να αποδείξετε 

ότι το ∆ είναι το έγκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ.  

 
 

28. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε � ɵ2Β = Γ . Έστω ∆ σηµείο της πλευράς BΓ τέτοιο ώστε 

ΑΒ = Γ∆ . Να αποδείξετε ότι ΑΒ = Α∆ . 

 
 

29. Έστω ∆ σηµείο της πλευράς ΒΓ τριγώνου ΑΒΓ τέτοιο ώστε ΑΒ = Γ∆  και 
� �2Β = ΓΑ∆ . Να αποδείξετε ότι ΑΒ = Α∆ . 
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30. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάµεσός του A∆. Αν � ɵ ο
90ΒΑ∆+Γ =  να αποδείξετε 

ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 
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