
31. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε � ο
90Α =  και σηµείο ∆ στην υποτείνουσα BΓ 

τέτοιο ώστε ΑΒ = Γ∆ . Αν � �2ΑΒ∆ = ΒΑ∆   να υπολογίσετε τη γωνία �ΑΓ∆ . 

 
 

 

32. Σε κύκλο µε κέντρο Ο δίνεται µια διάµετρος ΑΒ και οι χορδές ΑΓ, Β∆ οι οποίες 

τέµνονται στο σηµείο Ε. Έστω Κ το κέντρο του περιγεγραµµένου κύκλου του 

τριγώνου Γ∆Ε. Να αποδείξετε ότι � ο
90ΟΓΚ = . 

 

 
 

33. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε � ο
60Β =  και Η το ορθόκεντρο. Έστω Μ το µέσο της BΗ. 

Στην προέκταση της ΓΜ παίρνουµε σηµείο ∆ τέτοιο ώστε ΓΜ = ∆Μ . Να 

αποδείξετε ότι 2Α∆ = ΒΗ . 
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34. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, ο περιγεγραµµένος κύκλος του (O, )R  και ο 

εγγεγραµµένος κύκλος του (I, )r . Η ΑΙ τέµνει τον περιγεγραµµένο κύκλο στο 

σηµείο ∆. Να αποδείξετε ότι Ι∆ = ∆Γ  και 2RrΑΙ ⋅ Ι∆ = . 

 
 

 

35. ∆ίνεται τετράπλευρο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ = Α∆ . Αν � ο
16∆ΑΓ = , � ο

48ΒΑΓ =  και 

� ο
30∆ΒΓ =  να υπολογίσετε τη γωνία �ΑΓ∆ . 

               
 

 

36. ∆ίνεται τραπέζιο ΑΒΓ∆ µε //Α∆ ΒΓ  και ΑΒ = Α∆ . Αν � xΒΑΓ = , � 3xΓΑ∆ =  και 

� 5xΑΓ∆ =  να υπολογίσετε τη γωνία x . 
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37. ∆ίνεται τετράπλευρο ΑΒΓ∆ µε ΑΒ = Β∆ . Αν � ο
65ΑΓΒ =  και � ο

50ΑΓ∆ =  να 

υπολογίσετε τη γωνία �ΑΒ∆ .  

 
38. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και τα µέσα Ε, Ζ των πλευρών ΒΓ, Γ∆ αντίστοιχα. Αν 

οι ΑΕ, ΒΖ τέµνονται στο σηµείο Η να αποδείξετε ότι ∆Η = ΑΒ .  

 

39. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και � ο
20Α = . Έστω ∆ σηµείο της 

πλευράς AΓ τέτοιο ώστε � ο
60ΓΒ∆ =  και Ε σηµείο της πλευράς ΑΒ τέτοιο ώστε 

� ο
70ΒΓΕ = . Να υπολογίσετε τη γωνία �ΓΕ∆ . 
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40. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ένα σηµείο ∆ στο εσωτερικό του τέτοιο ώστε .Α∆ = ΒΓ   

Αν � 2α∆ΒΓ = , �
ο

90 3α∆ΓΒ = −  και � ο
150 αΑ∆Γ = −  να υπολογίσετε τη γωνία 

�ΑΓ∆ . 
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