
41. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε � ο
90Α =  και σηµείο ∆ της πλευράς ΑΓ τέτοιο 

ώστε � �2∆ΒΓ = ∆ΒΑ . Έστω ΑΕ ⊥ Β∆  και ∆Ζ ⊥ ΒΓ . Να αποδείξετε ότι 

2∆Ζ = ΑΕ . 

 
 

42. ∆ύο κύκλοι ( , )RΟ  και ( , )ρΚ  τέµνονται στα σηµεία Α, Β. Έστω Γ ένα σηµείο 

του κύκλου ( , )RΟ  που βρίσκεται στο εσωτερικό του κύκλου ( , )ρΚ . Οι 

προεκτάσεις των ΑΓ, ΒΓ τέµνουν τον κύκλο ( , )ρΚ  στα σηµεία ∆, Ε αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι η ΟΓ είναι κάθετη στην ∆Ε.  

 
43. ∆ύο κύκλοι ( , )RΟ  και ( , )ρΚ  τέµνονται στα σηµεία Α, Β και ο κύκλος ( , )RΟ  

διέρχεται από το σηµείο Κ. Έστω Γ σηµείο του κύκλου ( , )ρΚ  τέτοιο ώστε οι ΑΓ 

και ΒΓ να τέµνουν τον κύκλο ( , )RΟ  σε δύο σηµεία ∆, Ε αντίστοιχα τα οποία 

βρίσκονται στο εσωτερικό του κύκλου ( , )ρΚ . Να αποδείξετε ότι η ΚΓ είναι 

κάθετη στην ∆Ε.  
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44. ∆ίνεται ηµικύκλιο διαµέτρου ΑΒ και κέντρου Ο. Ένας κύκλος µε κέντρο το 

σηµείο Γ εφάπτεται στη διάµετρο στο σηµείο ∆ και στο ηµικύκλιο εσωτερικά στο 

σηµείο Ε. Να υπολογίσετε τη γωνία �ΑΕ∆ . 

 
 

45. ∆ίνεται ρόµβος ΑΒΓ∆ και τετράγωνο ΒΓΕΖ στο εξωτερικό του ρόµβου. Αν οι ΑΓ 

και ∆Ε τέµνονται στο σηµείο Η να υπολογίσετε τη γωνία �ΑΗ∆ . 

 

46. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ  και � ο
20Α = . Έστω ∆ σηµείο της 

πλευράς ΑΓ τέτοιο ώστε Α∆ = Β∆ . Ο κύκλος ( , )Γ ΒΓ  τέµνει την ΑΒ στο σηµείο 

Ε και την ΑΓ στο σηµείο Ζ. Να αποδείξετε ότι ΒΕ = ∆Ζ . 
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47. ∆ίνεται κύκλος ( , )RΟ  µια χορδή του ΑΒ και ένα σηµείο Γ του κύκλου. 

Φέρνουµε τη ΓΕ κάθετη στην ΑΒ και τη χορδή Γ∆ τέτοια ώστε ΑΓ = Γ∆ . Να 

αποδείξετε ότι ΑΕ = ΒΕ+Β∆ . 

 
 

48. ∆ύο κύκλοι ( , )RΟ  και ( , )ρΚ  τέµνονται στα σηµεία Α και Β. Ο κύκλος ( , )ρΚ  

διέρχεται από το σηµείο Ο. Έστω ΑΓ µια χορδή του κύκλου ( , )RΟ  η οποία 

τέµνει τον κύκλο ( , )ρΚ  στο σηµείο ∆. Να αποδείξετε ότι Β∆ = Γ∆ .  

 
 

49. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και κύκλος ( , )RΟ  εγγεγραµµένος στο τετράγωνο ο 

οποίος εφάπτεται στις πλευρές ΑΒ και Α∆ στα σηµεία Ε και Ζ αντίστοιχα. Έστω 

Η το σηµείο τοµής του εγγεγραµµένου κύκλου µε τη διαγώνιο Β∆ και ΕΘ η 

κάθετη στην ΗΖ. Να υπολογίσετε τη γωνία �ΕΑΘ . 
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50. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ και ένα τεταρτοκύκλιο µε κέντρο το σηµείο Α και 

ακτίνα ΑΒ στο εσωτερικό του τετραγώνου. Έστω Ε το σηµείο τοµής των 

διαγωνίων ΑΓ, Β∆ και Ζ το σηµείο στο οποίο η ΑΓ τέµνει το τεταρτοκύκλιο. Αν 

η ∆Ζ τέµνει τη ΒΓ στο σηµείο Η να αποδείξετε ότι 2ΒΗ = ΕΖ .  
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