
ΑΣΚΗΣΔΙΣ ΓΙΑΝΥΣΜΑΤΩΝ 

 

ΟΜΑΓΑ Α  

 

1). Αλ ην ζεκείν Μ είλαη εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ ηκήκαηνο ΑΒ ηέηνην ώζηε (ΑΜ) = 3(ΜΒ) θαη Ο έλα  

     ζεκείν αλαθνξάο, λα γξάςεηε ην δηάλπζκα 


 σο γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ δηαλπζκάησλ , 
 

. 

  

2). Αλ ην ζεκείν Μ είλαη εμσηεξηθό ζεκείν ηνπ ηκήκαηνο ΑΒ ηέηνην ώζηε (ΑΜ) = 3(ΜΒ) θαη O έλα  

     ζεκείν αλαθνξάο, λα γξάςεηε ην δηάλπζκα 


 σο γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ δηαλπζκάησλ , 
 

. 

 

3). Έζησ ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ΑΜ ε δηάκεζόο ηνπ πνπ αληηζηνηρεί ζηελ πιεπξά ΒΓ. Ολνκάδνπκε Γ ην  

      κέζν ηνπ ηκήκαηνο ΑΜ θαη Δ ην ζεκείν γηα ην νπνίν ηζρύεη 
1

3
  
 

.Να εθθξάζεηε ηα  

      δηαλύζκαηα 


,  σο γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ δηαλπζκάησλ .,


Σηε ζπλέρεηα λα  

      απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Β,Γ θαη Δ είλαη ζπλεπζεηαθά.  

 

4). Τν δηάλπζκα 


 = (3, 4) έρεη κέηξν 5. Μπνξείηε λα βξείηε έλα δηάλπζκα νκόξξνπν θαη έλα αληίξξνπν  

      πνπ λα έρνπλ κέηξν 1; 

 

5). Δίλαη αιεζήο ε ηζόηεηα    det , det ,   
   

; Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

6). Πνην ζπκπέξαζκα πξνθύπηεη από ηηο παξαθάησ ζρέζεηο:  det , 0  
  

 θαη  det , 0  
 

.  

 

7). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (1,2), (2,1), (8,7)    
  

. Να γξάςεηε ην δηάλπζκα 


σο γξακκηθό  

     ζπλδπαζκό ησλ άιισλ δύν δηαλπζκάησλ. 

 

8). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  (1,2), (2,4), (8,7)    
  

. Να γξάςεηε ην δηάλπζκα 


σο γξακκηθό  

      ζπλδπαζκό ησλ άιισλ δύν δηαλπζκάησλ. 

 

9). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  (1,2), (2,4), (3,6)    
  

. Να γξάςεηε ην δηάλπζκα 


σο γξακκηθό  

     ζπλδπαζκό ησλ άιισλ δύν δηαλπζκάησλ. 

 

10). Έζησ ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ΑΜ ε δηάκεζνο πνπ αληηζηνηρεί ζηελ πιεπξά ΒΓ. Ολνκάδνπκε Γ ην  

       ζεκείν πνπ νξίδεηαη από ηελ ηζόηεηα ,2, 


  θαη Δ ην ζεκείν ηνκήο ησλ επζεηώλ ΒΓ  

       θαη ΑΓ. Δπεηδή ηα δηαλύζκαηα , 
 

 είλαη παξάιιεια ππάξρεη πξαγκαηηθόο αξηζκόο x γηα ηνλ  

       νπνίν ηζρύεη x  
 

. Να εθθξαζηεί ν πξαγκαηηθόο αξηζκόο x σο ζπλάξηεζε ηνπ θ. 

 

11). Να βξείηε ηα θ,ι ώζηε ηα δηαλύζκαηα 2 2( 12,1), (2 ,1)       
 

, είλαη παξάιιεια. 

 

12). Πόηε ην δηάλπζκα ),( yx


  είλαη παξάιιειν πξνο ηε δηρνηόκν ηεο πξώηεο θαη ηξίηεο γσλίαο  

       ησλ αμόλσλ ; 

 



13). Τα δηαλύζκαηα (1,1), ( 1, 1)    
 

 έρνπλ ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι = 1. Μπνξνύκε λα  

       ζπκπεξάλνπκε όηη ζρεκαηίδνπλ ηελ ίδηα γσλία κε ηνλ άμνλα x; Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

14). Πνηα γσλία ζρεκαηίδνπλ ηα δηαλύζκαηα (1, 3), ( 1, 3), ( 1, 3), (1, 3)          
   

 κε  

       ηνλ άμνλα xx.  

 

15). Πνηα γσλία ζρεκαηίδνπλ ηα δηαλύζκαηα  (1,1), (1, 3)  
 

 ; 

 

16). Πνηα γσλία ζρεκαηίδνπλ ηα δηαλύζκαηα  (1, 1), (1, 3)   
 

 ; 

 

17). Πνηα γσλία ζρεκαηίδνπλ ηα δηαλύζκαηα  ( 2,2), ( 3, 1)     
 

 ; 

 

18). Έζησ (1,2), 4 3i j     
   

, Γ(1, 8). Να εμεγήζεηε γηαηί ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην. 

 

 

ΟΜΑΓΑ Β  ΓΙΑΝΥΣΜΑΤΑ  

 

 1). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α, Β, Γ, Γ, Δ, ώζηε :   
   

. Να δείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β  

      Σπκπίπηνπλ.  

  

2). Γίλνληαη ηα κε ζπλεπζεηαθά ζεκεία Α, Β, Γ. Γείμηε όηη :  

     α). Αλ Μ είλαη ηπραίν ζεκείν ηνπ επηπέδνπ ην δηάλπζκα 2 3 5  
  

, είλαη αλεμάξηεην  

           ηνπ Μ.  

     β). Γελ ππάξρεη ζεκείν Κ ώζηε λα ηζρύεη : 2 3 5   
  

. 

 

3). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα . .  
  

 ηα νπνία αλά δύν είλαη κε ζπγγξακκηθά. Αλ  / / 2   
  

, θαη  

       / / 2   
  

, λα δείμεηε όηη : 4 2      
  

.  

 

4). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Γ, Δ, ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΑΓ αληίζηνηρα.  

     Αλ ηζρύεη κε  x y   
  

, κε x + y = 2, λα δείμεηε όηη :  

     α). / / 
 

. 

     β). ηα Μ, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά.  

 

5). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Αλ  1      
  

, κε ι  R (κεηαβιεηόο) , λα απνδείμεηε όηη  

      ην Μ αλήθεη ζε κηα επζεία γηα θάζε ι  R.  

 

6). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α, Β, Γ. Να πξνζδηνξίζεηε ζεκείν Μ ώζηε : 2 0  
   

.   

 

7). Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Μ ζεκείν ώζηε  x y   
  

,  κε  x + y = 1.  

      Να απνδείμεηε όηη ηα Μ, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά.  

 

8). Έζησ ηα κε ζπγγξακκηθά αλά δύν δηαλύζκαηα , ,  
  

 κε  / /  
  

  θαη  / /  
  

.  

      Να απνδείμεηε όηη: 0    
   

. 



 

9). Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ. Αλ   
  

, κε ι  R, λα δείμεηε όηη ην Μ αλήθεη ζε κηα επζεία.  

 

10). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α, Β, Γ θαη θ, ι, κ  R ώζηε  θ + ι + κ = 0. Να απνδείμεηε όηη ην δηάλπζκα  

           
  

 είλαη ζηαζεξό.  

 

11). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα 


 = (1, 2)  θαη 


 = (2, 3).  

        α). Να ππνινγίζεηε ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο 10 6u      
  

  θαη  ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη  

              κε ηνλ άμνλα xx.   

         β). Να εθθξάζεηε ην δηάλπζκα  v


 = (8, 13) σο γξακκηθό ζπλδπαζκό  ησλ 


 θαη 


.  

              Σηε ζπλέρεηα λα αλαιύζεηε ην v


 ζε δύν ζπληζηώζεο από ηηο νπνίεο ε κία λα είλαη  

              παξάιιειε ζην 


 θαη ε άιιε ζην 


. 

 

 

12). Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α(1, 5), Β(6,3) θαη Γ(2, 1) .  

       α). Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο δηακέζνπ ΑΜ  

       β). Να δείμεηε όηη ην δηάλπζκα u


  = (ι, ι) , ι  R είλαη παξάιιειν κε ην  


, γηα θάζε ι  R.   

       γ). Να ππνινγίζεηε ην ι, ώζηε  / /u
 

.   

 

13). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(1, 3/2), Β(2, 1) θαη Μ
4

,
2




 
 
 

, όπνπ α  R.  

        α). Να απνδείμεηε όηη ηα Α, Β, Μ είλαη ζπλεπζεηαθά γηα θάζε α  R.  

        β). Αλ 
1

3
  
 

, λα ππνινγίζεηε ην α.  

        γ). Να δείμεηε όηη δελ ππάξρεη ηηκή ηνπ α έηζη ώζηε : 
4 5

5


 


.   

 

14). Έζησ ηα ζεκεία Α(x  y, y), Β(2x + y, 2y), όπνπ x, y  R. Να βξείηε ηα x, y, έηζη ώζηε ην 


 

        λα ζρεκαηίδεη γσλία 45
o
 κε ηνλ άμνλα xx θαη  


 = 2. 

 

15). Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α(α, α + 2), Β(β  2, β), Γ(1, 1) θαη Γ(0, 2) κε α, β  R είλαη  

        ζπλεπζεηαθά.  

 

16). Έζησ 


 = (1, 2) θαη 


 = (4, 1).   

        α) Να ππνινγίζεηε ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο 2    
  

.   

        β). Να αλαιύζεηε ην δηάλπζκα u


 = (3, 5) ζε δύν ζπληζηώζεο παξάιιειεο πξνο ηα , 
 

.  

 

17). Έζησ ηα ζεκεία Α(1, 3) θαη Β(3, 2).  

        α). Αλ Μ(x, y) θαη / / 
 

, λα απνδείμεηε όηη  x + y = 7.   

        β). Αλ 2  
 

 λα ππνινγίζεηε ηηο ζπλ/λεο ηνπ Ν.  

 

 

 



18). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(x, y) θαη Β(y, x) κε x, y R. Να ππνινγίζεηε ηα x, y  R έηζη ώζηε     

       8 2  


,   θαη ην 


  λα ζρεκαηίδεη γσλία 60
ν
 κε ηνλ άμνλα xx.  

 

19). Έζησ ηα δηαλύζκαηα 


 = (2, 3) θαη 


 = (1, 4). Θεσξνύκε ηα ζεκεία Α, Β, Γ ώζηε                   

        2 3     
  

  θαη 3 2     
  

. Να ππνινγίζεηε ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο 


.  

 

20). Θεσξνύκε ην ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ πιεπξάο α θαη ην ύςνο ηνπ ΑΓ.  

       Να ππνινγίζεηε ηα παξαθάησ γηλόκελα :   

       1). 
 

          2). 
 

            3). 
 

 

 

21). Έζησ ηα δηαλύζκαηα , 
 

, κε 


 = 1 , 


 = 2  θαη  


,
3


  
 

. Να Υπνινγίζεηε :  

        i). ην γηλόκελν     2 2       
   

.  

        ii).ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο : 3 2   
 

.  

        iii).ην ζπλεκίηνλν ηεο γσλίαο  
 2 ,2      
   

 . 

 

22). Έζησ ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

 ώζηε : 1, 2    
  

 θαη    
  

.  

        i). Να δείμεηε όηη :  
 

 θαη  

       ii).Να ππνινγίζεηε ηε γσλία  


, 
 

.  

 

23). Έζησ ηα κε κεδεληθά δηαλύζκαηα , 
 

, κε 4 3 3    
 

  θαη  2 3     
  

.  

       Να απνδείμεηε όηη:  


,
6


  
 

.  

 

24). Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ην κέζν Γ ηεο ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Μ, πνπ είλαη ηέηνηα 

       Ώζηε : 2 0  
    

, αλήθνπλ ζε κηα επζεία. 

 

25). Έζησ 


 = (3, 4) θαη 


 = (1, 2). Να ππνινγίζεηε ην δηάλπζκα   
  

 
. 

 

26). Γίλεηαη ην ζηαζεξό ζεκείν Α. Αλ ηα ζεκεία Ο, Μ είλαη ηέηνηα ώζηε :   

       
2 2

4   
   

,  λα απνδείμεηε όηη ην Μ αλήθεη ζε έλαλ θύθιν.  

 

27). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα 


 = (3, 4) θαη v


 = (1, 2).   

       i). Να ππνινγίζεηε ην δηάλπζκα  


 


.   

       ii).Να αλαιύζεηε ην 


 ζε δύν θάζεηεο ζπληζηώζεο από ηηο νπνίεο ε κία λα είλαη παξάιιειε θαη  

            ε άιιε θάζεηε ζην 


.  

 

 

 

 



28). Τα δηαλύζκαηα 


 θαη 


 είλαη θάζεηα θαη έρνπλ ίζα κέηξα.   

       Θεσξνύκε ηα δηαλύζκαηα u       
  

 θαη        
  

, κε θ, ι  R.  

       Να δείμεηε όηη ηα ,u v
 

, είλαη θάζεηα θαη έρνπλ ίζα κέηξα.  

  

29). Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ην κέζν Γ ηεο ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Μ, πνπ ηθαλνπνηνύλ  

       ηε ζρέζε   
   

, αλήθνπλ ζε κηα επζεία. 

 

 

30. Έζησ ηα κνλαδηαία δηαλύζκαηα θαη κε 


 θαη 


 κε  


,
6


  
 

.  

       Να ππνινγίζεηε ην ζπλ  2 ,     
   

.  

 

31). Έζησ ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

, κε  2    
  

 θαη  
2


  


 

. Να δείμεηε όηη:  4    
  

. 

 

32). Έζησ ην κε κεδεληθό δηάλπζκα 


 θαη ην δηάλπζκα 


 κε 


 = 1 θαη 


 


 = 
1

2
.  

       Να ππνινγίζεηε ηε γσλία  


, 
 

.  

 


