
ΓΗΑΝΥΣΜΑΤΑ 

 

1). Αλ ηα 


  , 


  είλαη νκόξξνπα λα βξείηε ηηο δπλαηέο ηηκέο ηεο γσλίαο 

( , )    
   

. 

 

2). Να αληηζηνηρίζεηε θάζε ζηνηρείν ηεο ζηήιεο Α κε έλα ζηνηρείν ηεο ζηήιεο Β :  

ΣΤΖΛΖ  Α ΣΤΖΛΖ  Β 

 
 

= 


+ 


 


 , 


  αληίξξνπα 

 
 

=  
 

 


 , 


  νκόξξνπα 

 
 

=  
 

= 


+ 


 


 , 


  κε ζπγγξακκηθά 

 
 

<  
 

< 


+ 


 


= 0


ή 


= 0


 

 

3). Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα 


 , 


 ηζρύνπλ  


 = 2 


 θαη  
 

= 


 , απνδείμηε όηη  

      ηα 


 , 


 είλαη αληίξξνπα . 

4). Αλ 


+ 


+


 = 0


 θαη  3 


 = 4 


= 12 


, απνδείμηε όηη : 

      i) ηα 


 ,


 είλαη νκόξξνπα   θαη   ii) ηα 


,


  είλαη αληίξξνπα . 

5). Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ ζε θαζεκηά από ηηο 

     παξαθάησ πεξηπηώζεηο : 

     i). 


 = 


   ( ΑΒ : γλσζηό επζύγξακκν ηκήκα ) 

     ii)/


 // 


       ( ΑΒΓ : γλσζηό ηξίγσλν ) 

     iii). 2 


2
 = 5 


  2   ( A : γλσζηό ζεκείν ) 

6). Σην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ παίξλνπκε ηα ζεκεία Δ θαη Ε ηεο δηαγσλίνπ ΑΓ  

      έηζη ώζηε:  ΑΔ = ΕΓ = 
4

1
ΑΓ 

     α). Αλ 


 = 


  θαη 


 = 


 λα εθθξάζεηε ηα δηαλύζκαηα 


 θαη 


, ζπλαξηήζεη  

          ησλ 


  θαη 


. 

      β). Να δείμεηε όηη ην ΔΒΕΓ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

7). Έζησ παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ , Κ ην θέληξν ηνπ, Μ ην κέζνλ ηνπ ΚΓ.  

       Γείμηε όηη : 4 2   
   

. 

 

8). Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ θαη ηα κέζα Κ, Λ ησλ ΑΒ , ΓΓ αληηζηνίρσο. 

     Να δείμεηε όηη : i) 2  
  

  θαη   ii). 2  
  

.   

 

9). Αλ Ο είλαη ε ηνκή ησλ δηαγσλίσλ ελόο παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ, λα δείμεηε  όηη γηα  

      θάζε ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ ηζρύεη  4  
    

. 

 

 

 

 

 

 



10). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε δηάκεζν ΑΜ . Θεσξνύκε ζεκείν Ζ ηέηνην ώζηε 4   
 

.  

        Να δείμεηε όηη :  
1

10
   
  

. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

11). Σην δηπιαλό ζρήκα είλαη ΓΓ = 3ΓΒ .  

         
 

,  
 

 , x 
 

 

        Απνδείμηε όηη  
1

3
4

x     
  

.                

 
 

12). Θεσξνύκε ηηο θάζεηεο ρνξδέο ΑΒ , ΓΓ ελόο θύθινπ κε θέληξν Ο , νη νπνίεο ηέκλνληαη ζην  

       ζεκείν Μ . Απνδείμηε όηη   2  
    

. 

 

13). Αλ    
 

  θαη   
 

, λα βξείηε ηνλ θ  R ώζηε ην Γ λα είλαη ην κέζν ηνπ  

       ηκήκαηνο ΑΓ . 

 

14). Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ζεκείν Μ ηέηνην ώζηε 2   
 

. 

       Να απνδεηρηεί όηη : 2 0  
    

. 

 

15). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη έλα ζεκείν Μ ηέηνην ώζηε λα είλαη 3 0 
  

. 

       Να απνδεηρηεί όηη : 3 2  
  

. 

 

16). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α, Β, Γ. Απνδείμηε όηη γηα νπνηνδήπνηε ζεκείν Μ ην  δηάλπζκα  

       5 8 3    
   

 είλαη ζηαζεξό. 

 

17). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Να βξεζεί ν ι   ώζηε ην δηάλπζκα 2   
   

 

       λα είλαη αλεμάξηεην από ηε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Μ. 

 

18). Να βξείηε ζεκείν Ρ ηνπ επηπέδνπ ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ , ηέηνην ώζηε λα ηζρύεη  

       2 3 0   
   

. 

 

19). Να βξείηε ζεκείν Ρ ηνπ επηπέδνπ ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ , ηέηνην ώζηε λα ηζρύεη 3   
  

. 

 

20). Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ . Να βξείηε ζεκείν Ρ ηέηνην ώζηε λα ηζρύεη  

         
   

.  

 



  



21). Αλ ηζρύεη  7 3 4   
  

, λα δείμεηε όηη ηα ζεκεία Α , Β , Γ είλαη ζπλεπζεηαθά . 

 

22). Να απνδείμεηε όηη αλ (θ + 2)


 + 3


 = (θ + 5)


, όηε ηα ζεκεία Α , Β , Γ  είλαη  

       ζπλεπζεηαθά.  

 

23). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα ζεκεία Γ , Δ θαη Ε ώζηε λα ηζρύνπλ νη ζρέζεηο  : 

       
1

3
  
 

 , 
1

2
  
 

 θαη 
3

5
  
 

. 

      α). Αλ 


 =


  θαη 


 = 


, λα εθθξάζεηε ηα δηαλύζκαηα 


 θαη 


,  ζπλαξηήζεη  

           ησλ 


  θαη 


. 

      β). Απνδείμηε όηη ηα ζεκεία Γ, Δ, Ε είλαη ζπλεπζεηαθά.  

  

24). Αλ 


= 2


 + 3 


  5


 , 


 =  4


  


 + 6


, 


 = 2


 + 11 


  27


, ηόηε  

       λα δείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

 

25). α). Αλ x


 είλαη έλα κε κεδεληθό δηάλπζκα , λα δείμεηε όηη ην δηάλπζκα  
x

x



  έρεη  κέηξν 1  

              θαη είλαη νκόξξνπν ηνπ x


. 

       β). Αλ  


 , 


 είλαη κε κεδεληθά θαη κε ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα , λα δείμεηε όηη  

          ην δηάλπζκα 


= 
 

 


 

   είλαη παξάιιειν πξνο ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο 
 . 
 

. 

       γ). Αλ  


 , 


 είλαη κε κεδεληθά θαη κε ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα , λα δείμεηε όηη ην δηάλπζκα  

            


=      
   

 είλαη παξάιιειν πξνο ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο  
 . 
 

. 

 

26). α). Αλ  


 , 


 είλαη κε ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα κε ι


 + κ 


  = 0


, λα δείμεηε όηη  ι = κ = 0. 

       β). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

 ηα νπνία δελ είλαη ζπγγξακκηθά αλά δύν. 

            Αλ  / /  
  

/  θαη   / /  
  

, λα δείμεηε όηη  / /  
  

. 

 

27). Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε ΑΒ / / ΓΓ . Αλ Μ θαη Ν είλαη ηα κέζα ησλ κε  παξαιιήισλ  

       πιεπξώλ ηνπ λα απνδεηρζεί όηη :  

       α).  
1

2
   
  

. 

       β). Τν επζύγξακκν ηκήκα ΜΝ είλαη παξάιιειν πξνο ηηο βάζεηο ηνπ. 

 

28). Έζησ έλα επζύγξακκν ηκήκα ΑΒ κήθνπο 4 . Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ Μ  

       ηνπ επηπέδνπ γηα ηα νπνία ηζρύεη : 4 4   
   

. 

 

29). Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ην κέζν Γ ηεο ΒΓ . Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ  ζεκείσλ Μ  

       ηνπ επηπέδνπ ηνπ ηξηγώλνπ γηα ηα νπνία ηζρύεη :    
   

, όπνπ ην ι   

       δηαηξέρεη ην δηάζηεκα [1, 2].  

      



 

. 

   

 

 

 

30). Σην δηπιαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ είλαη  y  

       i 
 

, j 
 

. Να εθθξάζεηε σο  

       Γξακκηθό  ζπλδπαζκό ησλ ,i j
 

  ηα  

       δηαλύζκαηα , 
 

, , 
 

 θαη λα βξείηε  

       ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπο 

 

 

 

 

 

 

31). Γίλεηαη ην δηάλπζκα 


= ( ι
2 

– 4, ι + 2 ) , όπνπ ι  R. 

       α). Να βξείηε ην ι ώζηε ην 


 λα είλαη ην κεδεληθό δηάλπζκα . 

       β). Αλ 


  = (4ι  7, 3), λα βξείηε ην ι ώζηε  
 

. 

 

32). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα 


 = (1,  3), 


 = (1, 2) , 


= ( - 1 , 1 ) . 

        α). Να βξείηε ην δηάλπζκα 


v = 5


  2 


 + 3


. 

        β). Να εθθξαζηεί ην 


 σο γξακκηθόο ζπλδπαζκόο ησλ 


, 


. 

 

33). Γίλεηαη ην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ  κε θέληξν Κ . Αλ Α(1, 2), Β(5, 3) θαη  Κ(4, 5), λα βξείηε  

       ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ θνξπθώλ Γ θαη Γ.  

 

34). Αλ ηα ζεκεία  Κ(4, 0) , Λ(6, 2), Μ(3, 5) είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ , ΒΓ, ΑΓ αληηζηνίρσο  

       ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ θνξπθώλ ηνπ ηξηγώλνπ. 

 

35). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(3,  4) θαη Β(2, 1). Να βξείηε : 

       α). ην ζπκκεηξηθό ηνπ Α σο πξνο θέληξν ζπκκεηξίαο ην Β. 

       β). ην ζπκκεηξηθό ηνπ Β σο πξνο θέληξν ζπκκεηξίαο ην Α. 

 

36). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(1, 2), Β(3, 5), Γ(5, 7), Γ( 10, 11).  

        α). Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ , ,  
  

. 

        β). Να εθθξαζηεί ην 


 σο γξακκηθόο ζπλδπαζκόο ησλ , 
 

.  

37). Αλ γηα ηα ζεκεία Α, Β, Μ ηζρύεη 2  
 

 θαη Α( 1, 2), Β(3,  1), λα βξείηε ηηο  

       ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ Μ. 

 

38).  Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α(1 , 4), Β(5, 2) θαη θέληξν βάξνπο G(0, 3). Να βξείηε ηηο  

        ζπληεηαγκέλεο :  i). ηνπ κέζνπ Μ ηεο ΑΒ , ii). ηεο θνξπθήο Γ. 

 

 

 

O A 

B 
Γ 

Γ Δ 

Ε 
Ζ 

Θ 



39). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(1, 3), Β( 2, 5) θαη Γ(1, 7). 

        α). Να βξείηε ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο 
 

. 

        β). Να βξείηε ζεκείν Ζ ηνπ άμνλα xx ώζηε ην ηξίγσλν ΑΒΖ λα είλαη ηζνζθειέο   

        κε θνξπθή ην Ζ . 

 

40. Γηα νπνηνπζδήπνηε πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο  a ,b , c , d , e , f , g , h  δείμηε όηη :  

   22222222 )()()()()()()()( fhbdghcdegacefab   

 

41). Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(16,  ι
2
), Β(ι

2
,  4ι). Αλ   

 
, λα βξείηε ηνλ ι  R. 

       ώζηε : i). 


 / / xx θαη 


  0


,     ii). 


 / /  yy θαη  


  0


.   

 

42). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα 


 = (ι
2
  5,  2ι), 


 = (2, 1 ), όπνπ ι  R.  

        α). Να βξείηε ην ι ώζηε  / / 
 

. 

        β). Γηα πνηα ηηκή ηνπ ι ηα , 
 

 είλαη νκόξξνπα ; 

        γ). Γηα πνηα ηηκή ηνπ ι ηα , 
 

 είλαη αληίξξνπα ; 

 

43). Να βξεζεί ν θ  R ώζηε ηα ζεκεία  Α(θ, θ – 1), Β(1, 3), Γ(2θ, 6) λα είλαη  ζπλεπζεηαθά. 

 

44). Γίλεηαη ην δηάλπζκα 


 = ( 12 , θ
2
 + 2), όπνπ θ  R.  

       α). Να βξείηε ην θ ώζηε ην 


 λα ζρεκαηίδεη γσλία 60
ν
 κε ηνλ άμνλα xx. 

       β). Γηα ηηο ηηκέο ηνπ θ πνπ βξήθαηε ζην (α) εξώηεκα , λα δείμεηε όηη ην δηάλπζκα  

            


 = ( 75 , 15) είλαη παξάιιειν πξνο ην 


. 

 

45). Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι   R ηα ζεκεία Α(1, 2), Β(4, 3), Γ(6,  1) , Γ(ι, 2ι – 1) είλαη θνξπθέο  

       ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ ;  

 

46). Να βξείηε ζεκείν Μ ηνπ άμνλα x΄x, ώζηε ην άζξνηζκα ησλ απνζηάζεώλ ηνπ  από ηα ζεκεία  

       Α(1, 2) θαη Β(3, 4) λα είλαη ειάρηζην. 

 

47). Έζησ ΑΒΓ έλα ηζόπιεπξν ηξίγσλν πιεπξάο 2 . Αλ ΑΓ είλαη ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ, λα      

        ππνινγίζεηε ηα εζσηεξηθά γηλόκελα : 
 

,
 

,
 

,
 

,
 

. 

 

48). Έζησ 


 = (θ – 1, – 2 ) θαη 


 = ( – 4, 10). Να βξείηε ηνλ θ  R, ζηηο επόκελεο  πεξηπηώζεηο :  

        i).  
 

 = 20,     ii).  
 

. 

 

49). Αλ 


 = (0,   2 ) θαη 


 = (1,  1), λα βξείηε : 

       α). ην  
 

 ,    β). ην ( 3    3 2       
   

,   γ). ηελ γσλία ησλ , 
 

. 

 

 

 

 

 

 

 

 



50). Καζεκία από ηηο παξαθάησ ζρέζεηο είλαη ζσζηή (Σ) ή ιάζνο (Λ) . Κπθιώζηε ην  

      Σ  ή ην Λ :   

     
   

 Σ Λ 

Αλ / / 
 

 ηόηε      
   

 Σ Λ 

 
2 2 2

     
   

 
Σ Λ 

Αλ / / 
 

 ηόηε  
2 2 2

     
   

 
Σ Λ 

   
2 2

         
     

 Σ Λ 

 
2 2 2

2          
     

 
Σ Λ 

            
     

 Σ Λ 

 
2 2 2 2

2 2 2                        
           

 
Σ Λ 

Αλ      
   

, κε 


  0


, ηόηε  
 

 Σ Λ 

3 2

   
  

 Σ Λ 

 

51). Αλ 


 =  1 , 


 = 2 θαη 
 , 
 

 = 
2

3


 , λα βξείηε ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο 2v    

  
. 

 

52). Αλ 


 = 


  0 θαη  
 

= 


 ηόηε :  

       α). λα δείμεηε όηη  
 

 = 
21

2
 


,      

       β). λα δείμεηε όηη ε 
 , 
 

 είλαη ακβιεία,  

       γ). λα βξείηε ηε γσλία ησλ δηαλπζκάησλ 2u    
  

 θαη 2 2v     
  

.   

 

53). Αλ 


 = 5, 


  = 3 θαη 
 , 
 

 = 53
ν
, λα βξείηε ηε γσλία ησλ δηαλπζκάησλ 3u   

 
  

        θαη v   
  

. Γίλνληαη ζπλ53
ν
 = 
5

3
 θαη ζπλ37

ν
 = 
5

4
. 

 

54). Αλ 


 +


  - 3


 = 


0  θαη 


  = 


  = 


  = 1, λα ππνινγίζεηε : 

       α) ην , 
 

,            β). ηε γσλία 




),(   . 

 

55). Αλ 0    
   

 θαη  


 = 1 , 


 = 2 , 


 = 3 ηόηε λα ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο    

       :           
     

. 

 

 

 

 



56). α). Αλ x
2
 + y

2
 = 4 θαη Α = 8x + 6y, λα δείμεηε όηη  – 20   A   20. 

       β). Αλ x
38

 + y
12

 = 2 θαη  x
12

 + y
38

 = 2 , λα δείμεηε όηη  – 2   x
25

 + y
25

    2. 

 

57). Αλ 


 = (θ, ι), 


 = (κ, λ)  κε 


 = 


  =  2 θαη  
 

, λα απνδείμεηε όηη : 

        θλ – ικ = 4  ή   θλ – ικ = 4. 

 

58. Αλ 


 = 2, 


 =5 , 


 =2 θαη      
   

 = 20, λα δείμεηε όηη ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

 είλαη  

      ζπγγξακκηθά . 

 

59). Θεσξνύκε ηα κε κεδεληθά ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα , ,  
  

. Αλ ηζρύεη ε ζρέζε  

        
 

 





 

  + 
 

 





 

  +
 

 





 

   =  1 , λα δείμεηε όηη δύν από ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

 είλαη αληίξξνπα 

. 

60). Θεσξνύκε ηα θάζεηα δηαλύζκαηα , 
 

. 

        α). Απνδείμηε όηη    
  

. 

        β). Αλ  2   
 

 = 5 θαη  
 

 = 13 , λα βξείηε ηα , 
 

. 

 

61). Αλ       
   

, ηόηε λα δείμεηε όηη 3    
  

. 

 

62). Γίλνληαη ηα κνλαδηαία δηαλύζκαηα , 
 

 κε 
 , 
 

= 
3


 . Να βξείηε δηάλπζκα  x


, ηέηνην ώζηε  

        / /x  
  

  θαη  x  
  

. 

 

63). α). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα 


 = (1, 2), 


 = (3, 4) ,  


 = (1,  1). Γείμηε όηη :      
   

. 

       β). Αλ ηα δηαλύζκαηα , ,  
  

 είλαη ζπγγξακκηθά κε  


  0


  θαη      
   

,  λα δείμεηε  

            όηη  
 

. 

 

64). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα 


 = (3, 5) , 


 = (2, 1). 

        α). Να βξείηε ηελ 


 


 . 

        β). Να αλαιύζεηε ην δηάλπζκα 


 ζε δύν ζπληζηώζεο , κία  παξάιιειε πξνο ην δηάλπζκα 


   

             θαη κία θάζεηε πξνο απηό. 

 

65). Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  , , x 
  

,  κε 0 
 

, ηέηνηα ώζηε x x


   
  

.  

        Απνδείμηε όηη  
 

.  

                                                                             



66). Γηα ην δηπιαλό ζρήκα λα ππνινγίζεηε   ηελ  

       ηηκή ηεο παξάζηαζεο     

      S = 
     

, αλ είλαη  

      γλσζηό όηη ΑΒ = 2 θαη ΑΖ = 3. 

 

 
 

 

67). Τα δηαλύζκαηα , ,  
  

 ζρεκαηίδνπλ γσλίεο 20
ν
 , 50

ν
 , 95

ν
 αληίζηνηρα κε ηνλ άμνλα xx.  

        Αθόκε είλαη  


 = 1, 


 = 2, 


 = 3. Να αλαιύζεηε ην δηάλπζκα 


,  ζε δύν ζπληζηώζεο  

        κε δηεπζύλζεηο απηέο ησλ , 
 

. 

 

68). Αλ 


 = (1, 2), 


 = (3, 4) λα βξεζνύλ ηα δηαλύζκαηα p


θαη  q


 ώζηε λα ηζρύνπλ  ζπγρξόλσο :  

       


= p q
 

 , / /p 


 , q 
 

. 

 

69). Σην επίπεδν δίλνληαη ηα ζηαζεξά ζεκεία Α, Β θαη έζησ Κ ην κέζν ηνπ ΑΒ . Αλ  Ο είλαη ηπραίν  

       ζεκείν ηνπ επηπέδνπ , λα βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ γηα ηα  

       νπνία ηζρύεη : 
2

2 0    
     

. 

 

70). Θεσξνύκε ην ηξίγσλν ΑΒΓ. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ ηνπ  επηπέδνπ  

        ηνπ, γηα ηα νπνία  ηζρύεη : 0 
    

.  

 

71). Γίλεηαη επζύγξακκν ηκήκα ΑΒ κήθνπο 5. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ  ζεκείσλ Μ  

       ηνπ επηπέδνπ γηα ηα νπνία  ηζρύεη : 
 

 = 15. 

 

72). Να βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ θνξπθώλ Α , Γ ηεηξαγώλνπ ΑΒΓΓ ηνπ νπνίνπ  

        γλσξίδνπκε ηηο απέλαληη θνξπθέο  Β(3, 2), Γ(1, 0).  
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