
Απόλυτη Τιµή

Κάντε «κλικ» για να δείτε κίνηση  

 
Η Έννοια της απόλυτης τιµής : Είναι γνωστό 

ότι σε κάθε σηµείο A ενός άξονα αντιστοιχεί 

ένας πραγµατικός αριθµός α και αντίστροφα. 

Την απόσταση του σηµείου Α από την αρχή του 

άξονα δηλ. το µήκος του ευθ. τµήµατος ΟΑ, 

το ονοµάζουµε απόλυτη τιµή του αριθµού 

α και την συµβολίζουµε µε |α| 

 

Ορισµός : Αν α είναι ένας πραγµατικός 

αριθµός, ονοµάζουµε απόλυτη τιµή του α, 

συµβολικά |α|, τον ίδιο τον αριθµό α αν 

α>0 και τον αντίθετό του –α αν α<0. 

δηλ. 
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Επειδή η απόλυτη τιµή εκφράζει µήκος, είναι πάντοτε 

µή αρνητικός αριθµός. Παρατηρήστε ακόµη ότι οι 

αριθµοί α και –α ισαπέχουν από το 0 και άρα έχουν 

ίσες απόλυτες τιµές δηλ. 

|α|=|-α|>0 και βέβαια |α|=0 α=0 

Εφαρµόζοντας τον ορισµό …

|3|=3 , |-3|=-(-3)=3 , 

|x2+1|=x2+1 , |-2x2-3|=2x2+3 
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Η εξίσωση: |χ-1|+|χ+2|=0 είναι 

αδύνατη γιατί είναι άθροισµα µη 

αρνητικών αριθµών και άρα 

πρέπει χ=1 και χ=-2 , άτοπο 

Η εξίσωση: |χ-2|+|χ2-4|=0 έχει 

µία λύση , την χ=2 διότι σαν 

άθροισµα µη αρνητικών 

αριθµών πρέπει χ=2 και (χ=2 ή 

χ=-2) 

Οι ανισώσεις: |χ+1|+2 < 0 , 

|χ+1|+2 < 0 , |χ+1|+|χ-2|<0 , 

|χ+1|+|χ-2|<0 προφανώς είναι 

αδύνατες. 

Η ανίσωση |χ-1|+|χ2-1|<0 είναι 

αδύνατη , ενώ η ανίσωση |χ-

1|+|χ2-1|<0 είναι ισοδύναµη µε 

την εξίσωση:  |χ-1|+|χ2-1|=0 και 

άρα έχει µια λύση , την χ=1 

Οι ανισώσεις: |χ+1|+2 > 0 , 

|χ+1|+2 > 0 , |χ+1|+|χ-2|>0 , 

|χ+1|+|χ-2|>0 

προφανώς αληθεύουν για κάθε 

τιµή του χ∈R. 

Η ανίσωση |χ-1|+|χ2-1|>0 

αληθεύει για κάθε τιµή του 

 χ∈R-{1} , 

 ενώ η ανίσωση |χ-1|+|χ2-1|>0 

αληθεύει για κάθε τιµή του χ∈R. 
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Να λύσετε την εξίσωση: 

3|1-χ|-2|χ+2|+χ-1 = 0 

Να λύσετε την ανίσωση: 

3|1-χ|-2|χ+2|+χ-1 < 0 

Να βρείτε αναλυτικό τύπο ( τύπο 

χωρίς απόλυτα ) της συνάρτησης: 

f(x)=2|x-2|-3|x+2|-|x|-x+1 

Να βρείτε το πεδίο ορισµού της 

συνάρτησης: 
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Να βρείτε το πεδίο ορισµού της 

συνάρτησης: 
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Να βρείτε το πεδίο ορισµού της 

συνάρτησης: 

3|21|)( +−= xxf  

Εφαρµόζοντας τις Ιδιότητες …

Ιδιότητες Εφαρµογές

|α|2=α2

-|α|<α<|α| 

|χ|=α  χ=α ή χ=-α  

(α>0) 

|χ|=|α|  χ=α ή χ=-α 

|χ|<α  -α < χ < α 

(α>0) 

|χ|>α  χ>α ή χ<-α  

(α>0) 

Να λύσετε τις εξισώσεις: 

• 2|χ+1|+3 = 0 

• 2|χ+1|-3 = 0 

• 2|1-χ|-3|χ+2|=0 

• 3|2-χ|+2|2-χ|-4=|2-χ|

• 

• |χ2-4|+|χ2-4χ+4| = 0 

• χ2-3|χ|+2 = 0 

• (χ-1)2-|χ-1|-2 = 0 

Να λύσετε τις ανισώσεις: 

• 2|2-3χ|+3 > 0 

• 2|2-3χ|+3 < 0 

• 2|2-3χ|-3 > 0 

• 2|2-3χ|-3 < 0 

• 3|2-χ|+2|2-χ|-4 < |2-χ| 
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• |χ2-4|+|χ2-4χ+4| < 0 

• 5 < |3-2χ| < 12 

|x.y|=|x|.|y| 

και γενικά 
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|x±y| < |x|+|y| 

||x|-|y|| < |x±y| 

• Πότε ισχύει: |x+y|= |x|+|y|  

• Πότε ισχύει: |x-y|= |x|+|y| 

• Πότε ισχύει: ||x|-|y||= |x+y|

• Πότε ισχύει: ||x|-|y||= |x-y| 

• ∆είξτε ότι: |α+1|+|α-1|>2 

[ αποδ: 

 |α+1|+|α-1|>|α+1-α+1|=2 ] 

 

• ∆είξτε ότι αν ||χ|-|y||=|χ+y|  

τότε χ|y|+y|χ|=0 

 

|3|1
2

|3|3
3

|3|2 xxx
−=+

−
−

−



Aris  Nikolaidis 

Τέλος, αν Α , Β είναι οι 

εικόνες των αριθµών α , β , η 

|α-β| εκφράζει την 

απόσταση των εικόνων τους 

και συµβολίζεται µε d(Α,Β) 

δηλ. (ΑΒ)=d(Α,Β)=|α-β| 

• Να αποδείξετε ότι η εικόνα 

του αριθµού (α+β)/2 

βρίσκεται στο µέσον των 

εικόνων των αριθµών α , β 

[ Υποδ: Αρκεί να δείξουµε ότι: 

|α-(α+β)/2|=|β-(α+β)/2| …. ] 

• Μπορούµε εύκολα να βρούµε τη 

λύση της εξίσωσης |χ-1|=|χ-3|, 

αν σκεφθούµε ότι ο χ πρέπει να 

ισαπέχει από τους 1 , 3 δηλ. να 

βρίσκεται στο µέσον τους και 

άρα χ=(1+3)/2=2 

 

 

 

Προτεινόµενες Ασκήσεις : 

 

1. Αν α<β<γ να δείξετε ότι: |α-β|+|β-γ|+|γ-α|=0 

2. Να βρείτε αναλυτικό τύπο (τύπο χωρίς απόλυτα) της παράστασης 

Κ=|χ-1|+|χ-2| 

3. Να υπολογίσετε τις τιµές του ακεραίου χ , αν είναι γνωστό ότι 

ισχύουν οι σχέσεις: |2χ-1|= 1-2χ και |χ+1|=χ+1 

4. Αν d(4χ,3y)=4χ-3y , να αποδείξετε ότι y < 4χ/3 

5. Αποδείξτε ότι:  

 

|3|α|+4α|=4|α|+3α 

 

|α2+2α+1|-|α2-2α+1|=4α |α2+4α+5|+5=|α2-6α+10|+10α 

  (|µ-λ|+λ-µ)(|λ-µ|-λ+µ) > 0 (α|β|-β|α|)( α|β|+β|α|)=0 10
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6. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

• |χ2+2χ3-12|=-1 • |χ|=-χ2+2χ-1 • |7χ-1|=2 • |2χ+1|=|χ+1| 

 

• |2χ-1|=(2χ-1)2 

 

• |χ-5|+|χ2-5χ|=0 

 

• |χ-5|+|χ2-5χ|=0 

 

• (χ-2)2+1=2|χ-2| 
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• |3|χ-1|+1|=3 • |χ-1|+2|1-χ|=3 
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7. Να λύσετε τις ανισώσεις: 

• |8-3χ|<2 • |3-4χ| > 1 • |2χ-5| < -χ2+2χ-1 • |χ2-2χ| < -4χ2+4χ-1 

 

• |χ-4| < χ-1 

 

• 2 < |χ-1| < 4 
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8. Να αποδείξετε ότι αν |7χ+2y-4| = 7|χ|+2|y-2| , τότε χ(y-2) > 0 

9. Να αποδείξετε ότι: 2
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10. Αν |χ|<3 και |y|< 5 , να βρείτε την µέγιστη και την ελάχιστη τιµή 

της παράστασης: Κ=2χ-3y-21 . 
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