
ΤΑΥΤΟΤΗΤΕΣ
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222 ββα2αβ)(α +⋅⋅−=−  
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Παρατηρήσεις : 

22 β)(αβ)α( −=+−  , 22 β)(αβ)α( +=−−  , 
33 β)(αβ)α( −−=+−  ,  

23 β)(αβ)α( +−=−−   

 

Ασκήσεις :  
 

Άσκηση 1 : Να αναπτύξετε τις παρακάτω ταυτότητες: 

1.  21)(x + 2.  22)(x + 3.  21)(x −

4.  23)(x − 5.  21)(2x + 6.  23)(2x −

7.  2y)(2x + 8.  2y)3(2x − 9.  2y)(2x +

10. 2232432 )yγβxβ(2α + 11.  222 y)4α(2αx − 12.  22)α2x( +−

13.  223 )β2α( −− 14.  31)(x + 15.  32)(x −

16.  33y)(2x + 17.  3β)(αx − 18.  31)x( −−

19. )1(x1)(x −⋅+  20. β)(αxβ)(αx −⋅+  21. x)(22)(x −⋅+  

22. x)(22)(x −⋅+  23. )βx(α)βx(α 432432 −⋅+ 24.  1)x(x1)(x 2 +−⋅+

25.  1)x(x1)(x 2 ++⋅− 26.  )ααx(xα)(x 22 +−⋅+ 27. 2) 
α
1

α ( +  

28. 3) 
α
1

α ( −  29. α)
α
1

() 
α
1

α ( −⋅+  30. 2
24

32
) 

α
βx

β
xα

 ( −  

31. 2)12 ( +  32. 2)32 (2 −  33. )2233()332 (2 −⋅+

34. 3)12 ( −  35. 2)yx( −  36. 3) 
α
β

β
α

 ( −  

 



Άσκηση 2 : Να συµπληρώσετε τις παρακάτω ισότητες: 

1.  9........α) ................ ( 22 ++=+

2.  ........10αα) ................ ( 22 +−=+

3.  9................) ........ x( 22 ++=+

4.  ........4xy........) ........ x( 22 ++=+

5.  222 3β........4α) ................ ( +−=−

6.  1α........)(1........)(α 2 −=+⋅−

7.  1xβα)........(1........)(αβx 222 −=+⋅−

8.  29x ........)........(4y4y)(3x −=−⋅+

9.  1................8α) ........  (........ 33 +++=+

10.  ........................8α) 3  (........ 33 −+−=−

11.  ........)........(........2)(x........x3 +−⋅+=+

12.  )4β2αβ(................)(........................ 2+−⋅−=+

 

Άσκηση 3 : Να κάνετε τις παρακάτω πράξεις: 

1.  α)(11)(α2)(α33)(α2 22 −⋅+−−⋅−+⋅

2.  )α(xx)(αα)(x)α(x3)α(x2 22222222 +⋅−⋅+−−⋅−+⋅

3.  x)(11)(x2xx)(11)(xx 32 +⋅−⋅−−−−⋅

4. 2222

22222222

yxβα
)yβx(α)yβx(α −−+
 

5.  α)(xx)(ααx1)α(x1)x(α 3223 +⋅−⋅−−−⋅−+−⋅

 

Άσκηση 4 : Να αποδείξετε τις παρακάτω σχέσεις: 

1.  β2αβ)(αβα 222 ⋅−+=+

2.  β)β(α3αβ)(αβα 333 +⋅−+=+

3. 2xy
2
y)(x

2
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4. 43x
4
2)(x

4
2)(x 2

33
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5.  123)(x1)(x)x(11)(x1)(x 222233 −−=+⋅−−+−−

6.  αβxβ)(αxβ)(xα)(x 2 +⋅++=+⋅+

7.  αβγxγ)β(αxαγ)βγ(αβxγ)(xβ)(xα)(x 23 +⋅+++⋅+++=+⋅+⋅+

8.  2βγ2αγ2αβγβαγ)β(α 2222 +++++=++

9. 08x2)(x)2(x)2(x 22222 =++−+⋅−  

10.  2222222 )y(x(2xy))y(x +=+−

 

Άσκηση 5 : Να υπολογίσετε την αριθµητική τιµή των παραστάσεων: 

 

1. Αν 23y   και   23x +=+=   της παράστασης:   22 3y7xy3xK +−=

2. Αν 10y   και   x5yx =⋅=+   των παραστάσεων :   3322 yxΒ   και   yxA +=+=

3. Αν   5
x
1

x =+ των παραστάσεων : 3
3

2
2

x
1

xΒ   και   
x
1

xA +=+=  

 

ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ 
 

1η περίπτωση: Κοινός παράγοντας

1. αω0130αy15αx −−  

2.  23322 ωαxyαxαxy −+

3.  23322 yαx18yαx126αxy −+

4.  2224343323423 yxγβαxγβαxγβα +−−

 

2η περίπτωση: Οµαδοποίηση

1. βyβxαyαx −+−  

2. 1xxx 23 +−−  

3. 2αω3βyβx32αy3βω2αx +++++  

4. 1βααβ −−+  

5. yβyxβxαyαβyαxαβx ++−−−−+  



3η περίπτωση: Ταυτότητες  

 

Α) ∆ιαφορά τετραγώνων: 

1. 1x2 −  2. 9x2 −  3. 5x2 −  

4. 169x2 −  5. 81x4 −  6. 27x3x3 −  

7.  22 9y4x − 8.  44 81yx − 9.  22 )29(y1)4(x −−+

10.  66 yx − 11. 422 1)9(x1)x16(x +−++ 12.  422 4x1)(x −+

 

Β) Τετράγωνο αθροίσµατος ή διαφοράς δύο µονωνύµων : 

1. 44xx2 +−  2.  22 4y4xyx ++ 3. 1212x3x2 −+−  

4. 22 α44xx −+−  5.  22 3y4xyx ++ 6.  4224 4yy4xx ++

7.  4224 yyxx ++ 8. 12αα 36 +−  9.  6324 9ββ6αα +−

10.  8448 yyxx ++ 11. 11)2(α1)2α(α2 +++++ 12. 22 β91)β6(α1)2α(α ++−++

 

Γ) Κύβος αθροίσµατος ή διαφοράς δύο µονωνύµων :  

 

1. 13x3xx 23 +++  2. 8x216xx 23 −+−  3. 3223 8αx12α6αxx −+−

4. 32 α9α27α27 ++−  5. 32 1)(α1)3(α1)3(α1 −−−+−− 6.  13αββ3αβα 2233 +++

7.  8.  9.  

 

∆) Άθροισµα ή διαφορά κύβων :

1. 1x3 −  2. 8x3 +  3. 728x3 −  

4.  66 yx − 5.  99 yx − 6.  96 yx −

 

4η περίπτωση: Τριώνυµο  

 

1. 12x3x2 −  2. 3x5x2 +−  3. 123x2 +−  

4. 123x2 −  5. 123x2 −−  6. 123x2 +  

7. 65xx2 +−  8. 43xx2 −−  9. 127xx2 ++  



10.  22 6y5xyx +− 11.  22 4y3xyx −− 12.  22 12y3x +

13. 45xx 24 +−  14. 43xx 24 −+  15.  4224 4yy3xx −−

16. 25x3x2 +−  17. 75xx2 2 +−−  18. 65xx2 +−−  

 

 5η περίπτωση: Συνδυασµός των προηγούµενων περιπτώσεων   

 

1. 32x2x5 +−  2. 6x5xx 23 +−  3. 2x2αxα 22 +−−  

4. 43xx 48 −−  5. 42424242 xβyβyαxα −+− 6. 34x2αxα 22 −+−−  

7.  222 9αy2xyx −+− 8. 1xxxxx 2345 −+−+−  9.  323 8y13x3xx −+++
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ΕΞΙΣΩΣΕΙΣ  2ου   ΚΑΙ   ΑΝΩΤΕΡΟΥ   ΒΑΘΜΟΥ 
 

1. 0x2x2 =+  2. 082x2 =−  3. 082x2 =+  

4. 027x3 2 =+−  5. 01x2 =−−  6. 08x2x2 =+−  

7. 045xx2 =+−  8. 043xx2 =−+  9. 065xx2 =−+−  

10. 035x2x2 =+−  11. 025xx3 2 =−+−  12. 036xx3 2 =−+−

13. 01xx2 =++  14. 0322x4 =−  15. 082x4 =−  



16. 02x8x3 =−  17. 045xx 24 =+−  18. 04x5xx 23 =+−

19. 1)2)(2xx(x1)(x2)(x 22 +−−=+− 20. x)x(21)2)(x(x −=+−  21. 01x3 =−  

 

 

ΚΛΑΣΜΑΤΙΚΕΣ  ΠΑΡΑΣΤΑΣΕΙΣ  ΚΑΙ  ΕΞΙΣΩΣΕΙΣ  

 

Άσκηση 1 : Να απλοποιηθούν οι παρακάτω παραστάσεις 

  

1. 
9x

x3
2 −
−

 2. 
34xx

x3x
2

2

+−
−

 

3. 
xyx

αyαx3y3x
2 −

−+−
 4. 3

23

x9x
6x5xx

−
+−

 

5. 2

22

3

2

x4
1x

x
2xx

xx
44xx

−
+

⋅
−−

⋅
+

++
 6. 44

3

22 yx
12x3x

:
yx
42x

−
−

−
−

 

7. 

   
1xx

12xx

   
1x
xx

2

2
3

2

++
−+−

+
−

 8. 
1x

x4
:

x
2xx

xx
44xx

2

22

3

2

+
−−−

⋅
+

++
 

9. 
1α
αα

) 
α
1

α
1

1 ( 3

2

2 +
+

⋅++  10. 
66x

5
  

33x
23x

  
22x
32x

2 −
−

+
−

−
−
+

 

11. 
2xx

3x
1x
2x

2x
1x

2 −−
+

+
+

−
−
−

 12. 
x
1

 
3x

1
 

x2
1

  
6x5xx

143x
23

2
−

−
−

−
+

+−
−

 

 

Άσκηση 2 : Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις 
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