
Η Λογαριθµική Συνάρτηση  

( Εξισώσεις – Ανισώσεις – Συστήµατα )
Θυµηθείτε… 
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Ειδική περίπτωση 

Νεπέριος – ∆εκαδικός 

Λογάριθµος ( 2<e<3 ) 
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Σχόλια : 

 

1. Η εξίσωση logαf(x)=k είναι ισοδύναµη µε την εξίσωση: f(x)=αk , µε τον 

περιορισµό f(x)>0. 

2. Αν η εξίσωση είναι της µορφής f(logαx)=0 µπορούµε να κάνουµε τον 

µετασχηµατισµό y= logαx, οπότε η εξίσωση γίνεται: f(y)=0 

3. Η εξίσωση logα(χ)f(x)= logα(χ)g(x) είναι ισοδύναµη µε την f(x)=g(x) και τους 

περιορισµούς 0<α(x) 1 , f(x)>0 , g(x)>0 ≠
4. Αν η εξίσωση που θέλουµε να λύσουµε περιέχει λογαρίθµους µε διαφορετικές 

βάσεις, τότε συνήθως µετατρέπουµε τους λογαρίθµους αυτούς στην ίδια 

βάση. 

Αντίστοιχα και για τις ανισώσεις (προσοχή στην µονοτονία των συναρτήσεων ) 

 

1. Να βρείτε το πεδίο ορισµού των παρακάτω συναρτήσεων: 

)1(log)( 2 xxf −=  )1(log)( 2xxf x −=  )1(log)(
12 xxf

x
−=

−
 

2log3log
1)( 2 +−

=
xx

xf  
1log2

1)(
−

=
x

xf  xxf log1)( −=  

3loglog2)( 2 −+= xxxf  ]1log[)( xxf −=  2log3log)( 3 +−= xxxf

)65ln()( 2 −−= xxxf  
1

1ln)(
+
−

=
x

xxf  
1
1ln

+
−

x

x

e
e  

)1ln()( −= xxf  1ln)( −= xxf  )]ln[ln(ln)( xxf =  

 

2. Στην παράσταση 
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δυνατές ιδιότητες των λογαρίθµων. 
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4. Αν α , β>1 να απλοποιήσετε την παράσταση: 
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5. ∆ίνεται η ακολουθία (αν) µε αν=log3ν. Να δείξετε ότι η ακολουθία αυτή είναι 

αριθµητική πρόοδος. Βρείτε το άθροισµα των 2ν πρώτων όρων της. 

 

6. Αριθµητικής προόδου ο πρώτος όρος είναι lnα και ο δεύτερος όρος της lnβ  
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7. Αν χ , ψ , ω είναι διαδοχικοί όροι αρµονικής προόδου ( δηλ. ακολουθίας που οι 

αντίστροφοι των όρων της αποτελούν αριθµητική πρόοδο ), να δείξετε: 

log(x+ψ)+log(x-2ψ+ω)=2log(x-ω) 

 

8. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
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8. Να λύσετε τις ανισώσεις: 

 log[log(logx)]<0                                    ln[ln(lnx)] < 0 

 ln4x-5ln2x+4 < 0 

logx2 < (logx)2 ln3x-6ln2x+11lnx-6 < 0 
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9. Να λύσετε τα συστήµατα : 
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10. Να παραστήσετε γραφικά τις παρακάτω συναρτήσεις και από το διάγραµµά 

τους να βρείτε τα διαστήµατα µονοτονίας τους , τα ακρότατά τους ,  τα 

σηµεία τοµής µε τους άξονες και το σύνολο τιµών τους. 

f(x)=lnx+1 f(x)=ln(x+1) f(x)=ln(x-2)+1 

f(x)=- lnx f(x)=| lnx | f(x)=ln|x| 
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