
Μιγαδικοί Αριθµοί 
( ασκήσεις ) 

1. Έστω z ∈ C τέτοιος ώστε |z+3|=2|z-3| 

I) Να βρείτε το γ.τ της εικόνας του z. 

II) Να βρείτε το γ.τ της εικόνας του 
5
9

−
−=

z
zw  

 

2. Έστω ότι για τους µιγαδικούς αριθµούς z1 , z2 ισχύει: 

02
15)43(2

1 =++ iziz  και 02
25)34(2

2 =++ iziz  .  

Ι) ∆είξτε ότι: 02)21(5)34(2
21 =++++ zziizz  

ΙΙ) Βρείτε το γ.τ της εικόνας του w, αν 1
1

1 +=
z

w  

 

3. ∆ίνεται ο µιγαδικός αριθµός z=3+2συνθ+4iηµθ , θ R. ∈

Ι) Να βρείτε το γ.τ της εικόνας του z. 

ΙΙ) Να προσδιορίσετε το p, ώστε η παραβολή c: y2=2px να 

εφάπτεται στον παραπάνω γ.τ. 

 

4.  Να βρεθεί ο µιγαδικός z=x+yi x,y∈ R , αν ισχύουν |z+3i|=|z-i| 

και Arg(2z+3i)=2π/3 

 

5. Αν Π(χ)=x2+2|z1-z2|x+(1+|z1|2)( 1+|z2|2) µε z1 , z2 ∈ C , δείξτε 

ότι Π(x) > 0 για κάθε x∈ R. Πότε ισχύει η ισότητα και για ποια 

τιµή του x; 
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6. Να βρείτε το γ. των εικόνων των µιγαδικών αριθµών z για τους 

οποίους ισχύει: 
2
1

1
=

−z
z  

 

7. Να βρείτε το σύνολο των σηµείων του µιγαδικού επιπέδου για τα 

οποία είναι: κ
βz
αz

=
−
−

 , κ>0 και α , β δεδοµένοι µιγαδικοί 

αριθµοί. 

 

8. Να βρείτε το γ.τ των εικόνων των µιγαδικών που είναι λύσεις της 

εξίσωσης |z-1|2+|z-3-2i|2=6 

 

9. ∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί z1=1+3i , z2=3-3i , z3=1-9i , µε 

εικόνες αντίστοιχα Α , Β , Γ. ∆είξτε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

ισοσκελές. 

 

10. Αν ο µιγαδικός αριθµός 1z µε , 
1
1 ≠

+
−

z
z  είναι φανταστικός, 

να βρείτε το γ.τ των εικόνων του z. 

 

11. Να βρείτε το γ.τ των εικόνων των µιγαδικών αριθµών z, για τους 

οποίους ισχύει: | 3-2iz+4z |=7 

 

12. Να λύσετε γραφικά την ανίσωση: | 5z-7-3i |<6 
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13. ∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί z , w µε 
z

zw 1+= . Αν οι εικόνες 

του z διαγράφουν κύκλο µε κέντρο Ο(0,0) και ακτίνα ρ 1, να 

δείξετε ότι οι εικόνες του w διαγράφουν έλλειψη. 

≠

 

14. ∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί z=x+yi ( µε z -1 , z -2 ) ≠ ≠

2
4

1 +
−=

z
izw  , 

1
22

2 +
−=

z
iw . 

i) Αν Re(w1)=0 , να βρείτε το γ.τ των εικόνων του z 

(κύκλος). 

ii) Αν Im(w2)=0 , να βρείτε το γ.τ των εικόνων του z (ευθεία). 

iii) Να υπολογίσετε την απόσταση του κέντρου του κύκλου 

από την ευθεία, καθώς και το µήκος της χορδής που ο 

κύκλος αποκόπτει από την ευθεία. 

 

15. ∆ίνεται ο µη πραγµατικός αριθµός z=x+yi , x,y  . Θεωρούµε 

τον µιγαδικό 

R∈

1
)1( 2

+
+

=
z
zi

w . Να αποδειχθεί ότι αν ο w είναι 

φανταστικός , τότε η εικόνα του z στο µιγαδικό επίπεδο γράφει 

κύκλο του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα. 
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