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ΓΕΝΙΚΑ  ΘΕΜΑΤΑ  

1. Να υπολογίσετε το  στις παρακάτω περιπτώσεις: f(x)lim
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2. Να µελετήσετε ως προς τη συνέχεια τη συνάρτηση 
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3. Για ποια τιµή του  , η συνάρτηση Rk ∈
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4. Αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη στο R να βρείτε την παράγωγο των 

συναρτήσεων: 

 

4)2xf(xφ(x) 2 +−=  συν(f(x))f(συνx)k(x) += 2[f(lnx)]g(x) =  
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5. Από µια πισίνα αντλείται νερό και ο όγκος του νερού στην πισίνα µετά t min από τη 

στιγµή που άρχισε η άντληση είναι . Να βρείτε πόσο γρήγορα 

ρέει το νερό έξω από την πισίνα 5 min µετά την άντληση. 

32 m  )t250(40V −=

 

6. Ένα µόριο σκόνης κινείται κατά µήκος του άξονα x΄x και η θέση του κάθε χρονική 

στιγµή t δίνεται από τον τύπο . 14t2ttx(t) 23 +−+=
Α) Να βρείτε την ταχύτητα και την επιτάχυνση του ως συνάρτηση του χρόνου. 

Β) Ποια είναι η ταχύτητα του µορίου σε χρόνο 1 sec ; 

Γ) Πότε το µόριο είναι στιγµιαία ακίνητο; 

∆) Πότε το µόριο κινείται στη θετική κατεύθυνση και πότε στην αρνητική; 

Ε) Πότε το µόριο κάνει επιταχυνόµενη και πότε επιβραδυνόµενη κίνηση; 

ΣΤ) Ποιο είναι το ολικό διάστηµα που έχει διανύσει το µόριο στη διάρκεια των 

          πρώτων 2sec; 

Ζ) Πόσο µετατοπίσθηκε το µόριο από την αρχική του θέση στη διάρκεια των  

          πρώτων 2 sec; 

 

7. ∆ίνονται οι συναρτήσεις f , g µε τύπους Rβα,  ,  3β9xxαf(x) 2 ∈−+−=  και 

1xg(x) −=  

Α) Να βρείτε το πεδίο ορισµού τους. 

Β) Να ορίσετε τη συνάρτηση:  
g
f

h =  

Γ) Αν η γραφική παράσταση της h διέρχεται από την αρχή των αξόνων και από το  

          σηµείο Κ(9 , 3) να βρείτε τα α , β 

∆) Αν α=β=1 να βρείτε το h(x)lim
1x→

 

Ε) Για α=β=1 να εξετάσετε αν η συνάρτηση 
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8. ∆ίνεται η συνάρτηση . 24x2xf(x) 3 −+=
Α) Να αποδείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο R. 

Β) Να βρείτε το σηµείο της γραφικής της παράστασης στο οποίο η εφαπτοµένη  

          έχει τον ελάχιστο συντελεστή διεύθυνσης. 

Γ) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης στο σηµείο του προηγούµενου  

          ερωτήµατος. 

∆) Να υπολογίσετε το 
13x2x

4f(x)
2

1x
lim +−

−
→

 

 

9. ∆ίνονται οι συναρτήσεις: . Rβα,  µεβlnx   g(x)   και   ef(x) αx ∈==
Α) Να βρείτε το πεδίο ορισµού τους. 

Β) Να βρείτε για ποια τιµή του α η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης Cf της f  

          στο σηµείο Α(0 , f(0)) είναι παράλληλη στην ευθεία y= -x. 

Γ) Να βρείτε για ποια τιµή του β η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης Cg της g 

          στο σηµείο Β(1 , g(1)) είναι παράλληλη στη διχοτόµο της δεύτερης γωνίας των  

          αξόνων. 

∆) Αν Α είναι το σηµείο τοµής της Cf µε τον άξονα y΄y και Β το σηµείο τοµής της Cg 

               µε τον άξονα x΄x και α=1 , β= -1 να αποδείξετε ότι η εφαπτοµένη της Cf στο Α  

          ταυτίζεται µε την εφαπτοµένη της Cg στο Β. 

 

10. ∆ίνεται η συνάρτηση . 32 x3x4f(x) +−=
Α) Να βρείτε σηµείο Μ της Cf ώστε η εφαπτοµένη της (ε) στο Μ να είναι  

          παράλληλη στην ευθεία (η): 3x+y-4=0. Στη συνέχεια βρείτε την εξίσωση της  

          εφαπτοµένης (ε). 

Β) Να υπολογίσετε το 
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Γ) Για ποιες τιµές του  είναι  ; Rx ∈ 0(x)f / ≤

∆) Αν  , να βρείτε το πεδίο ορισµού της και να τη µελετήσετε ως 

προς τη µονοτονία και τα ακρότατα. 

(x)lnfg(x) /=



 

11. ∆ίνεται η συνάρτηση  . ( )1elnf(x) x −=
Α) Να βρείτε το πεδίο ορισµού της Α. 

Β) Για ποιες τιµές του  η γραφική της παράσταση βρίσκεται πάνω από τον  Ax ∈
          άξονα x΄x; 

Γ) Να βρείτε τις τιµές του   για τις οποίες ισχύει:   Rα∈
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∆) Να βρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης  12f(x)eg(x) −=  και στη συνέχεια  

          να αποδείξετε ότι είναι γνησίως αύξουσα στο πεδίο ορισµού της. 


