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ΤΑΞΗ Β ΄ 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

 

Θέµα 10 

 

Α.     Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτοµένης του κύκλου  x2+y2=ρ2  στο 

σηµείο του Α(x1,y1)  έχει εξίσωση   xx1+yy1=ρ2. 

                                                                                                     (µονάδες 12,5) 

Β.    α)  ∆ώστε τον ορισµό της έλλειψης. 

                                                                                                     (µονάδες 3,5) 

        β)  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν µεταφέροντας στο γραπτό 

             σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθµό  που αντιστοιχεί σε κάθε  

             πρόταση. 

     

1.    Αν  βα0γγβγα       τότε    και   
→→→→→→→→

=≠⋅=⋅    

2. ∆ύο ελλείψεις που έχουν τις ίδιες εστίες, είναι όµοιες. 

3. Ισχύει  .    
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                                                                                                 (µονάδες 3X3=9) 

Θέµα 20

Θεωρούµε την εξίσωση  (λ+2)x-(λ-1) y-3 =0, µε λ∈R. (1) 

α)  Να βρείτε τις τιµές του IRλ∈  ώστε η (1) να  παριστάνει ευθεία.  

                                               (µονάδες 5) 

β)  Nα αποδείξετε ότι όλες οι ευθείες  που ορίζονται από την (1) διέρχονται από το ίδιο  

      σηµείο του οποίου να βρείτε τις συντεταγµένες.      

       (10 µονάδες) 

γ)   Να βρείτε ποια από τις ευθείες που ορίζονται από την (1) σχηµατίζει µε τους  

      θετικούς ηµιάξονες τρίγωνο µε εµβαδό ίσο µε 2 τ.µ..  

        (10 µονάδες) 

 



Θέµα 30

∆ίνεται ο κύκλος  C1: x2+y2+4x-4y+6=0  και η παραβολή  C2: y2=8x. 

α)  Να βρεθεί το κέντρο και η ακτίνα του κύκλου C1. 

         (µονάδες 8) 

β)   Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης (ε) στην παραβολή C2 στο σηµείο της  

       Μ(2,4). 

                   (µονάδες 8) 

γ)   Να βρείτε την απόσταση του κέντρου του κύκλου C1 από την  ευθεία (ε) του  

      ερωτήµατος  (β) . 

        (µονάδες 9) 

Θέµα 40

∆ίνεται ο κύκλος C1:  x2+y2=1 και τα σηµεία Ο(0,0) και Α(2,0).  

α)   Αν το σηµείο Ν(α,β)  κινείται στον κύκλο C1 να αποδείξετε ότι το σηµείο Μ, για το 

      οποίο ισχύει ότι: 
→→→

+⋅= OAONOM 2 , κινείται στον κύκλο C2 µε κέντρο το Α και 

      ακτίνα 2. 

                                                                                                      (µονάδες 10) 

 

β)    Να δείξετε ότι οι κύκλοι  C1  και C2 τέµνονται.   

                                                        (µονάδες 7) 

 

γ)     Να δείξετε ότι η ευθεία (ε):  02y3x =+−   είναι κοινή εφαπτοµένη των δύο  

        κύκλων.                                                            

        (µονάδες 8) 

 

 

 

Πετρούπολη 4/6/2007 

 

Η ∆ιευθύντρια                                                    Οι εισηγητές 
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