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ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΙΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2006 
ΤΑΞΗ :  Β΄ 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ - ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

ΘΕΜΑ 10:  

Α) Να γράψετε τον ορισµό του εσωτερικού γινοµένου δύο διανυσµάτων 
→
α  , 

→
β  

Μονάδες 8 

Β) Θεωρούµε δύο µη µηδενικά διανύσµατα 0  x,  )y,(xα 111 ≠=
→

 και 0  x,  )y,(xβ 222 ≠=
→
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 Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε «Σ» ( σωστό ) ή «Λ» ( λάθος ) 
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( Να γράψετε στην κόλλα σας το γράµµα της κάθε ερώτησης και δίπλα τον χαρακτηρισµό της  «Σ» ή «Λ» ) 

Μονάδες 2Χ4=8 

Γ) ∆ίνονται τα µη µηδενικά διανύσµατα  )y,(xα 11=
→

 και )y,(xβ 22=
→

 του επιπέδου και έστω θ  η 

γωνία που σχηµατίζουν. Να αποδείξετε ότι: 
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Μονάδες 9 

ΘΕΜΑ 20: 

∆ίνεται η έλλειψη:  1y
2

x 2
2

=+  που τέµνει τον άξονα y΄ y  στα σηµεία Β και Β΄. 

Α) Να βρείτε τις συντεταγµένες των εστιών της Ε΄ και Ε και την εκκεντρότητα της έλλειψης.  

Μονάδες 7 

Β) Να αποδείξετε ότι οι εξισώσεις των εφαπτοµένων στο σηµείο της έλλειψης που έχει τετµηµένη  

          είναι: 1x0 = 2y2 x:)(ε1 =⋅+  και 2y2 x:)(ε2 =⋅− . Ποιες είναι οι συντεταγµένες του  

         σηµείου τοµής των (ε1) και (ε2) ; 

Μονάδες 9 

Γ) Να υπολογίσετε το εµβαδόν του τριγώνου που ορίζεται από τις προηγούµενες εφαπτόµενες (ε1) και 

         (ε2) και την ευθεία  1x =
Μονάδες 9 



ΘΕΜΑ 30: 

∆ίνεται ο κύκλος µε εξίσωση ( c ):  και η ευθεία (ε): 222 ρyx =+ 4yx =+  

Α) Αν είναι γνωστό ότι ο κύκλος διέρχεται από το σηµείο Σ(-2 , -2), να βρείτε την ακτίνα του ρ και 

         στη συνέχεια το πλήθος των κοινών σηµείων της ευθείας και του κύκλου. 

                           Μονάδες 12,5  

Β) Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων του παραπάνω κύκλου, που ορίζουν µε τους άξονες 

         ισοσκελές τρίγωνο ( Η ακτίνα του κύκλου είναι αυτή που υπολογίσατε στο προηγούµενο ερώτηµα ). 

Μονάδες 12,5 

ΘΕΜΑ 40: 

Κατά την διάρκεια της προπόνησης της  Εθνικής 

οµάδας ποδοσφαίρου ο προπονητής κ. Ρεχάγκελ 

σχεδίασε στο γήπεδο ορθοκανονικό σύστηµα 

αξόνων ),( KY  KX
→→

 και τοποθέτησε τους 

παίκτες του ως εξής: Τον Καραγκούνη στην θέση 

Κ(0,0) , τον Λυµπερόπουλο στην θέση Λ(10,10) 

και τον Στολτίδη στην θέση Σ(20,20) . Ο 

Καραγκούνης δίνει πάσα στον Λυµπερόπουλο και 

η µπάλα διαγράφει τµήµα παραβολικής τροχιάς 

που η εστία της βρίσκεται στον θετικό ηµιάξονα  

 KY
→

, στο σηµείο Ν. 

ΓΗΠΕ∆Ο   

Στην συνέχεια ο Λυµπερόπουλος δίνει ευθύγραµµη πάσα στον Στολτίδη. Από το σηµείο Ν παρακολουθεί 

την εξέλιξη της φάσης ο προπονητής κ. Ρεχάγκελ. Να βρείτε: 

Α) Την εξίσωση της παραπάνω παραβολικής τροχιάς και τις συντεταγµένες της θέσης του προπονητή. 

Β) Την εξίσωση της παραπάνω ευθύγραµµης τροχιάς.  

Γ) Την εξίσωση της εφαπτοµένης της παραπάνω παραβολικής τροχιάς στο σηµείο Λ. 

∆) Την απόσταση που βρίσκεται ο Καραγκούνης από την παραπάνω εφαπτοµένη. 

Ε)       ∆είξτε ότι τα σηµεία Κ , Λ , Σ είναι συνευθειακά. 

Μονάδες 5Χ5=25 

Η  ∆ιευθύντρια 

 

 

 

 

 

Σαλταφέρου  Κυριακή 

 

 

Ο Εισηγητής 

 

 

Νικολαΐδης  Άρ. 
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