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ΘΕΜΑ 10:  

Α) Να αποδείξετε ότι αν µια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη σε ένα σηµείο x0 του πεδίου ορισµού 

         της, τότε είναι συνεχής στο σηµείο αυτό. 

Μονάδες 12,5 

Β) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε «Σ» ( σωστό ) ή «Λ» ( λάθος ) 

          α) Αν µια συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστηµα [α , β] και ισχύει  , τότε υπάρχει f(β)f(α) =

              ένα τουλάχιστον σηµείο  0(ξ)f ώστε  τέτοιοβ)(α,ξ =′∈

 β) Αν για µια συνάρτηση f ορισµένη και συνεχή σε ένα διάστηµα ∆ ισχύει  για κάθε 0(x) f =′

              εσωτερικό σηµείο x του ∆, τότε η f είναι σταθερή σε όλο το διάστηµα ∆. 

 γ) Αν για δύο συναρτήσεις f , g ορισµένες και συνεχείς σε ένα διάστηµα ∆, ισχύει   (x)g(x)f ′=′

             για κάθε εσωτερικό σηµείο x του ∆, τότε:  ∆x κάθε γιαg(x)f(x) ∈=

 δ) Αν µια συνεχής συνάρτηση f σε ένα διάστηµα ∆ είναι γνησίως αύξουσα σε αυτό, τότε ισχύει:  

            ∆x κάθε  για0(x) f ∈>′  

 ε) Έστω f µια συνάρτηση ορισµένη σε ένα διάστηµα ∆ και x0 ένα εσωτερικό σηµείο του ∆. Αν η f  

              παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο x0 και είναι παραγωγίσιµη στο σηµείο αυτό, τότε :  

              0)(x f 0 =′

 ( Να γράψετε στην κόλλα σας το γράµµα της κάθε ερώτησης και δίπλα τον χαρακτηρισµό της 

          «Σ» ή «Λ» ) 

Μονάδες 2,5Χ5=12,5 

ΘΕΜΑ 20: 

Αν 3
1-z
9-z

  : σχέση ηισχύει    και  1z µε Cz =≠∈ , να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο της εικόνας του 

µιγαδικού αριθµού z. 

Μονάδες 25 

ΘΕΜΑ 30: 

∆ίνεται η συνάρτηση 
x

1x
f(x)

2 +
= . Να µελετηθεί και να γίνει γραφική της παράσταση. 

Μονάδες 25 

 

 



ΘΕΜΑ 40: 

∆ίνεται η συνάρτηση . xef(x) =

Α) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής παράστασης της f που διέρχεται 

          από την αρχή των αξόνων είναι:  xey ⋅=

Μονάδες 12,5 

Β) Να υπολογίσετε το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την γραφική παράσταση της f ,  

         την παραπάνω εφαπτοµένη και τον άξονα y΄y. 

Μονάδες 12,5 

 

Η  ∆ιευθύντρια 
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