Η αέναη επανάληψη οδηγεί στην κανονικότητα

Μία εφαρμογή του θεωρήματος του Ν. Κριτικού στη Γεωμετρία

από τον Μαθηματικό Παναγιώτη Οικονομάκο 
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Δίδεται κύκλος (Κ, R) και n τυχαία σημεία πάνω σ’ αυτόν, τα Α11, Α12, Α13, …, Α1n  (1). Από τα σημεία (1) παίρνουμε τα σημεία Α21, Α22, Α23, …, Α2n  (2) ώστε να είναι μέσα των τόξων 
[image: image1.wmf]Α11 Α12, Α12 Α13,  Α13 Α14, …., Α1n Α11 αντίστοιχα, με όμοιο τρόπο από τα σημεία (2) παίρνουμε τα σημεία Α31, Α32, Α33, …, Α3n  (3) κ.ο.κ.  Έτσι έχουμε την ακολουθία των n-γώνων (Α11Α12Α13…Α1n),  (Α21Α22Α23 … Α2n), …,( Αν1Αν2Αν3 … Ανn) … Θα δείξω ότι όταν ν
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 τότε το n-γωνο Αν1Αν2Αν3 … Ανn  τείνει να γίνει κανονικό.

Απόδειξη

Συμβολίζω με S11, S12, S13, …, S1n  τα μήκη των τόξων Α11 Α12, Α12 Α13,  Α13 Α14, …., Α1n Α11 αντίστοιχα, ομοίως με S21, S22, S23, …, S2n  τα μήκη των τόξων Α21 Α22, Α22 Α23,  Α23 Α24, …., Α2n Α21 αντίστοιχα και με τα ν-2 τέτοια βήματα συμβολίζω με Sν1, Sν2, Sν3, …., Sνn  τα μήκη  των τόξων Αν1 Αν2, Αν2 Αν3,  Αν3 Αν4, …., Ανn Αν1 αντίστοιχα.

Παρατηρώ ότι  
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Επίσης παρατηρώ ότι Sν1+ Sν2+…+ Sνn=………= S11+ S12+….+ S1n=2πR
Σύμφωνα με το θεώρημα του Ν. Κριτικού θα έχουμε:

limSν1=lim Sν2=…..= limSνn=
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  όταν  ν
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Άρα το n-γωνο Αν1 Αν2…. Ανn τείνει να γίνει κανονικό.
Επιμέλεια παρουσίασης Παναγιώτης Αδαμάκος Μαθηματικός
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