Μία πρόταση του Μαθηματικού Παναγιώτη Οικονομάκου
Δίνεται ένα τυχαίο  n-γωνο         Α01 Α02 Α03 Α04 Α05 Α06…..Α0n                (1)
Εάν Α11, Α12 ,….,Α1n   είναι τα μέσα των πλευρών Α01Α02, Α02Α03, ……, Α0nΑ01 αντίστοιχα, τότε σχηματίζεται ένα νέο n-γωνο     (με κορυφές τα σημεία Α11, Α12, …, Α1n) το Α11 Α12 Α13…. Α1n   (2) Με τον ίδιο τρόπο από το n-γωνο  (2) προκύπτει το  n-γωνο    Α21 Α21 Α21 …. Α21      (3)    κτλ. Έτσι κατασκευάζουμε μία ακολουθία n-γώνων με περιμέτρους Π0,  Π1, Π2, Πν, ….. αντίστοιχα. Δείξτε ότι lim Πν=0
Σχόλια-Επεξηγήσεις: Αν ενώσουμε τα μέσα των πλευρών ενός n-γώνου (με n>3) δημιουργείται ένα νέο πολύγωνο. Αν τώρα η διαδικασία αυτή επαναληφθεί έχουμε μία σμίκρυνση του αρχικού σε αντίστοιχο πολύγωνο, που τείνει τελικά σ’ ένα σημείο
, την Απολλώνια μονάδα του αντίστοιχου n-γώνου, που εμπεριέχει όμως ακεραία την αρχική υπαρξιακή του υπόσταση. Η μαθηματική ανάκλαση της παραπάνω οριακής  μονάδας, οδηγεί με την ανάστροφη διαδικασία
 στην Διονυσιακή πολλαπλότητα- διαμελισμό, στην περιοχή της αρχικής ύπαρξης.(*)  
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Απόδειξη

Εφοδιάζω το επίπεδο των n-γώνων με ένα ορθοκανονικό σύστημα αξόνων. Τότε οι κορυφές των   n-γώνων  αποκτούν συντεταγμένες. 
 Συμβολίζουμε με  (χ01, ψ01),  (χ02, ψ02),…, (χ0n, ψ0n), τις συντεταγμένες των κορυφών του  n-γώνου (1) με (χ11, ψ11),  (χ12, ψ12),…, (χ1n, ψ1n), τις συντεταγμένες των κορυφών του  n-γώνου (2) και με (χν1, ψν1),  (χν2, ψν2),…, (χνn, ψνn) τις συντεταγμένες των κορυφών του  n-γώνου  (ν+1) κ.ο.κ. Επειδή οι κορυφές κάθε n-γώνου είναι μέσα των πλευρών του προηγουμένου n-γώνου, θα έχουμε: 
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και για το ν+1 n-γωνο  θα είναι 
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 Πρέπει ακόμα να παρατηρήσουμε ότι όλα τα n-γωνα έχουν το ίδιο άθροισμα τετμημένων και τεταγμένων (**) 
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Δηλαδή 
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Ν έχουμε: 
χν1+χν2+…+χνn= χ01+χ02+…+χ0n και
ψν1+ψν2+….+ψνn= ψ01+ψ02+….+ψ0n
Σύμφωνα με το Θεώρημα του καθηγητή Ν. Κριτικού 
θα έχουμε:
limχν1= limχν2= … = limχνn=  
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 και
limψν1= limψν2= … = limψνn = 
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αυτό μας λέει με άλλα λόγια ότι οι κορυφές Αν1, Αν2,

…, Ανn όταν ν
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 έχουν οριακή θέση το σημείο Α(χ,ψ)

Όπου Χ
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Δηλαδή Πν
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Επιμέλεια παρουσίασης-σχόλια: Παναγιώτης Θ. Αδαμάκος (Μαθηματικός)
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ΕΝΘΕΤΟ





(**) Βλ. παρακάτω ένθετο


     εφαρμογή σε τρίγωνο








�


(*) κατασκευή σε τυχαίο 5-γωνο


παρατηρείστε  την διαδικασία με την οποία καταλήγει τελικά στην Απολλώνια μονάδα 














� που είναι και το κέντρο βάρος του σχήματος, με την έννοια ότι στις κορυφές του έχει τοποθετηθεί ισόποσα η μάζα του


� Όπως ο ανακλαστής φορτισμένων σωματιδίων, δηλαδή σε ρόλο μαγνητικού καθρέφτη
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