1. Me xprion Twv TAUTOTATWY, VA UTTOAOYIOETE TIG TIMEG TWV TTAPOACTACEWV:

2 2
a) 100.0012-99.9992, B (fo) —(om5) y) 501-499
. . . . . x+2y
2. o ToUug TTPAYUATIKOUG apIBuoUg X Kal y 10X UEl 2y 3.

a) Na deigete 611 x=4y.

x%+2xy—y?

B) Na &¢itete 611 N TapaoTaon N= gival avegdpTnTn TWV X Kal y Kal va BPeBEi n TiuA

ng.
K+A
K—

3. T ToUg TTPAYUATIKOUG apIBUOUG K Kal A 10X UEI — =3

a) Na deigete 611 K=-2A.
B) Na deigete 611 n TTOpdoTaon N=

TIHA TNG.
4. Na d¢i€ete OT1: ) (a+B)?+2(a+B)(a-B)+(a-B)*=4a?.
B) (a+B)*-2(0+B)(0-B)+(a-B)*=4p2.
5. Na amodeigete oTi: a) (a-1)3+3(a-1)?+3(a-1)+1=03.
B) (a+1)3-3(a+1)2+3(a+1)-1=a?,
6. a) Na amodeitete 611 a?+B2=(a+p)>-20P.
B) Na atrodeiete 6T 02+B%=(a-B)>+2ap.
v) Na amrodeitete 011 a3+B3=(a+B)3-3ap(a+p).
0) Na atrodeiete 6T a3-B3=(a-B)3+3ap(a-B).
€) Eav a+B3=8 kai ap=-20, va uTToAOYIOETE TIG TIUEG TWV TTAPACTACEWV:

i) a2+B2, i) oB+p3, iii)%+%, iv) a2B+ap2,

(k—=A)(Kk+24)—2KA
(k+31)(A-kK)

gival avegapTnTn TWV K Kal A Kal va BpeBEi n

V) % + g, vi) a4+pB4,
oT) Ouoiwg €av a+p=-8 kal af=-20.
7. Edv xelR* kal x+ % =3, va deifete OTI: a) X°+ x—lz =7.

B)x3+x—13=18.

. 1 . . 1 1 1 1
8. Edv xelR* kai x+ = =2, va JeieTe OTI X+ = = X2+ — = x3+ — = x4+ — .
X X

x x x4
i i 0.’3+ﬂ3 : 5
9. a) Na atrodeigete OTI wrp ap =(a-p)-.
3
B) Nt SeifeTe 6T ——— — 24 = 100.
4
, 7 - 2=
10.a) Na atrodeigeTe OTI D21 (x+1)%=1.
) . 2025%+4
B) Na deigete 611 ———— — 2026% = 1.
20242%2+1

11.a) Eav 2a+B=1, va deifeTe 6T 202+R%+3ap+0=1.
B) Na utroloyioeTte TNV TIun TNG TTapdaTtaong 2-(2025)? + (4049)%— 3-2025-4049+2025.
12.a) Na atodeieTe 0TI (a+B+y)?=02+R%+y?+2ap+2ay+2py.
B) Na atrodeigete OTI: i) (X+y-1)? - (X+y)2+2(x+y)=1.
i) (x-y-2)? - (x+y-2)? = 4y(2-x).
iii) (K-A-p)? + (A-p-K)? + (U-K-A)? = 3(K2+A2+?) - 2(KA+AP+KY).
iv) n mapdotaon (K+A-p)? + 2(K+A-P)(K-A+p)+(K-A+P)? gival ave€dptnTn
Twv A kal gelR.
1
B
14.Na amodeitete 611 yia KABe a, B, yelR, n TapdoTtaon:

2
13.Edv a+B+y=0, va deigeTe OTI (i +-+ )l/) = % +—+ yiz



A=3(a*+B%+y*+3)-(a+B+y)*(a-B)*(B-y)*-(v-a)?
gival otaBepn) kai va BpeBei n TP TNG.
15.Na atodeiete 6T N TapdacTaon (a-2)>+2(a-2)(3-a)+(3-a)?, sival aveEdptntn Tou aclR.
16.0a) MNola oxéon TTPETTEI va UTTAPXEI METAEU TWV A Kal B, WOTE va €XEl vOnua n TapdoTaon

az_ﬁz.
a+p’
i i 2_’32 _
B) Na atrodeigeTe OTI aip a-B, yia o#-p.
o ai=p*r By yP-a® _
B) MNa a#-p#y#-a, va deigeTe OTI oy + e + e 0.
, , ; , ) , a’—B2-2By
17.a) Na Bpebei n oxéon PETAEU TwV a Kal B, WOTE va opideTal N TTApAoTACH T aip
2_p2_
B) MNa a#-p kai a+B+y=0, va atmodeigeTe OTI %ﬁzﬁy = a+p.
_ ] . a?=B*=2By | B*-y*-2ya | y*-a’-2af _
y) Na a#-B#y#-a, kal a+p+y=0, va deigeTe OTI oy + e + . = 0.
B+y Y+a a+f

18.T igeTe O B
8.Ma a#B#y#a, va OeiteTe OTI @B a—r) + G- + D0 —F) 0

19.0a) Na Bpebei n oxéon (ox€0€Ig) HETALU TWV A, KAl 'y, WOTE va opideTal n TTapdoTacn

2

202+ By’

2 2

a _ a
202+py  (a=B)(a-y)
) . a? B> 2 _ 1

y) Na a#B#y#a, va deigete OTI a1 py + JBiray + veraR
20.qa) MNoia oxéon TTPETTEI va UTTAPXEI JETAGU TWV KN MNOEVIKWYV TTPAYUATIKWY apIBPWY X Kal Y,
x4—y4 .

(x+y)3-2xy(x+y)’

x*-y

= X-y.

(x+y)3-2xy(x+y)

' ' xi—yt yh—z4 z*—x* _
¥) Na deigete oT (x+y)3-2xy(x+y) ¥ (v+2)3-2yz(y+2) * (z+x)3-22x(z+x) 0

B) MNa a#B kai a#y, va a1rodeigeTe OTI

WOTE VA £XEI VONUA N TTApAOCTOON

4 4

B) Na deigeTe OTI

21.a) MNa TToIEG TIMEG TWV TTPAYUATIKWY apIBUwWY a Kal B opideTal N TTapdoTacn % (% — g)

B) Na deigeTe OTI 2b (E — E) = a-fB.

a+B\f «a
: . aB (a B By (B v ya (v «
Na b¢i ETEOTI—(———) +—(—__) +_(___) =0.
v) ¢ a+B\Bp a) PB+y\y B v+a\a vy
1 1
252
22.0) lNa TToIEG TINEG TWV TTPAYMOTIKWY apiBuwv a Kai B opifeTtal n TTapdoTtacn a1 f :
ats
1 _1
2 2
B) Na &¢iteTe OTI a1 [f =1_ l.
—+Z a P
a B
4 _*r 1_1 1_1
2 2 2 2 42 2
v) Na Seigere om S—o- + L Y2,V _ g
—+= =S+= —+=
a B B v Yy «a

23.0a) Na d¢igete 0TI (X-y)[(x+Y)?-Xy]=x3-y3.
B) Na &eigete o1 (x-y)[(x+y)>xy] + (y-2)[(y+2)>-yz] + (z-X)[(z+x)*-2x]=0.

24.q) Na Sei€eTe 6T (@)2 - (“Zi)z= ap.



a+l)? a -1\
B) MNa a#0, va deiteTe OTI (T“> — ( > “) =1.

25.a) Eav a=dpTiog kal B=a&pTIoG, va deiteTe OTI 01 aplBpoi a+fB, a-B kai af gival dptiol.
B) Eav a=apTiog Kal B=TTePITTOC, va O¢€iteTe OTI 01 apIOuoi a+B kKal a-B €ival TTEPITTOI EVW O
apIBuég af eival apTiog.
y) Edv a = 1epittdg kal B = mepIttdg, va OcgiCeTe OTI 01 apiBpoi a+B, a-B cival apTiol, Evw o
apIBuég af eival TEPITTOGC.
26.0) Edv a =dpTiog, va deifeTe 0TI a?=APTIOC.
B) Eav a =mrepITtdg, va deifeTe 0TI a?= TEPITTOC.
y) Edv a?=dpTiog, va deifeTe 0TI a=ApTIOC.
8) Eav a?=TrepITTd¢, va OeifeTe OTI A=TIEPITTOC.
27.a) Edv a kai 3 d10d0oxIKoi aképalol, va BEICETE OTI TO ABPOICUA Toug a+f3 gival TTEPITTOS apIOUOS
Kal TO YIVOUEVO TOUG af gival ApTiog apIBuoG.
B) (©aAng 1999). Edv a=repITTdG aképaiog, va deiete OTI 0 apIBuUdS a*+6a2-7 cival TToAAa-
TAdo10 Tou 128.
28.Na o¢itete 611 N dlaQoPA TWV TETPAYWVWYV dUO dIAdOXIKWV AKEPAIWY apIBPwWY, gival TTEPITTOC.
29.Na d¢itete 611 N dla@opd Twv KUBWV duo dladoXIKwV aképalwy, 6Tav dialpedEi Ye To 3, arvel
uttoAoITTo 1.
30.(©aAic 2002) Ocwpoupe TETpAywVo TTAEUPAS a, ue a>1. To TETpAywvo TTou £XEl TTAEUpPd KaTd
1 MIKPOTEPN TOU a, €XEI TTEPIMETPO iON APIBUNTIKA TTPOG TO EURABOV TOU APXIKOU TETPAYWVOU.
Na BpeBei n TAeupd a. (ATT: a=2)
a(a?+2)
eZ.

31. (Mopepeepéc ye Oain 2002) Téooepig apiBuoi a, B, y kai d, €xouv TNV €€NG 1010TNTA: «AV
TTPOCBECOUNE TPEIG OTTOIOUCDATTOTE ATTO auTOUG, Bpiokoupue 2025». Na uttoAoyioeTe 10 G-
Bpoicpa a+B+y+d. MMolol gival oI TEOoEPIG ApIOUOI;

Edv aeZ, va d¢itete 0TI Kal

(AT a+B+y+06=2700, a=p=y=0=675)

32.Eav velN, v22, va dcitete 611 n TapdoTaon vi-v

a) 1I00UTAl PE TO YIVOUEVO TPIWV BIAd0XIKWY PUOIKWY OPIBUWV.

B) gival TToAAQTTAGOI0 TOU 6.
33.a) Na d¢igete oTI 0(3+B3+v3-30(By=%(a+B+y)[(a-[3)2+(B-y)2+(v-0()2].

B) Edv a+B+y=0, i a=R=y, va deitete OTI a3+B3+y3=3apy.

v) Na AuBsi n e€iowan (2x-6)3+(x+2)3+(4-3x)3=0

0) Edv a3+BR3+y3=3aPy, va deieTe 6T 0+B+y=0, 1| a=p=y.

€) Eav (x+1)3+27+(y-2x)3=9(x+1)(y-2x), va atodeifeTe 0TI (x=2 Kal y=7) fj y=x-4.
34.(©aAig 1998) Eav q, B, y BeTIKOI TTpayuaTIKOi apiBuoi Kail I0YUEI:

oB(“5 - )obn (5 e (7 ).
va OeiteTe OTI A=PB=Yy.

(YTr6deign: petd atmo mpageig a(B v)2+B(v a)’+y(a-B)*=0.)
35.a) Eav velN*, va 65|§£Te oTl =

v(v +1) v ov+1

9
B) Na deitete OTI ot —+ +E =

1 v
v(v+1) - v+1

¥) Na Seigete 611 — + — .|_

0) Na UTro)\oylosTs TO aep0|0pa =153 + .+
36.(OaAig 1998)

99:100°

) . ; , 2vé1 11

a) Edv velN*, va d¢i¢eTte OTI VwAD?E v (v?
19 99

B 2232+ +92 102 100"




3 5 2v+1 1

v) Na dei€ete 6T 5 T2z teo V2?2 - (i)?
3 i 3 5 199 9.999
0) Na aTTodeiZeTe Ol —— + —— +... + —— = —.

1
B
atrodeiteTte 6T 0 APIBPAS (a2B2+1)(B2y2+1)(y?a2+1) gival TEAEIO TETPAYWVO pnTOU apiBuou.

(Yodeign: aB+Ry+ya=a?B2y2. MpoaBitoupe a? kal ota duo PEAN. Me KUKAIKA evaAlayr] To
QTTOTEAEOHA.)
38. (EukAeidng 1999) MNa Toug TTPAYUATIKOUG apIBPoUG X, Y, Z IoXUEl X-yz=y-zx=z-Xy. Na atrodei-
¢ete oM (Xx-y)(y-z)(z-x)=0.
39. Aign@iou apiBuou, avTIoOTPEPOUNE TA WN@ia TOU Kal TTPOKUTITEl VEOS dIWN@Iog aplBudg. Edav
ol duo apiBpoi dlagEpouv Katd 18 kal €xouv aBpolioua 66, va Bpebouv o1 apIBuoi.
(ATT: 42 ka1 24)
40.(EME 1936-37) Edav a+B+y#0 kai (a+B+y)x=(-a+p+y)y=(a-B+y)w=(a+p-y)@, va deiteTe OTI:
1 1,1 1

y w @ X
41.(EME 1937-38) Auo KivnTA KIVOUPEVA OPJOAWG TTAVW O€ KAEIOTH KAPTTUAN BpiokovTal KATrola
oTIyun oto onueio A. Edv atmd 1o onuegio autd KivnBouv Katd avTiBeTn gopd, GuvavTiouvTal
META atrd 15", €dv KivnBouv KaTd TNV idla @opd cuvavTiouvTal JETA aTTd 45", dv dpwg Kivn-
Bouv katd Tnv idia opd aAAd yia 55", n diagopd Twv dlIACTANATWY TTou dlavUouv OTNV Ka-
MTTUAN Ba gival 100m. lMoia gival n TaxutnTa KABe KivnToU KAl TTOI0 TO JAKOG TNG KAWTTUANG;
(ATT: 2%/11m/s, 49/11m/s, 909/11m)
42.(0aAAc 1999) To dbpoiocua duo akepaiwv apiBuwv gival 26, evw av dIaIPECOUUE TOV HEYOAU-
TEPO PE TOV PIKPOTEPO, Bpiokoupe TTNAIKO 4 kai uttdAoiTmo 1. Na BpeBouv ol apiBuoi.
(ATT: 21 ka1 5)
43.(0aAAc 2000) To TpITTAGCIO €VOG aplBPoU, augnuévo Katd 18, IcouTal JE TO TETPAYWVO TOU
apiBuou. Na Bpebei o apiBuds. (ATT: 6, -3)
44.Na BpeBoUv ol BeTIKOi aképalol TTou IKavoTrololv TNV e€iowon x%y2+100x3=200.
(Yodeign: mpétel 1o x3 va diaipei 1o 200) (A1 x=1 ka1 y=10)
45.(©aAAc 2000) O1 duo diaoTdoelg opBoywviou TTapaAlAnAoypduuou gival o1 BETIKOI aképalol X
Kal y. Av auénooupe TN pia diaotacn Katd 1 kai Tnv GAAn didotaon KaTté 2, TTPOKUTITEl VEO
opBoywvio dITTAGCIoU eupadou Tou apxikou opBoywviou. Na BpeBouv ol dIaoTAoEIS X Kal Y.
(YTrodeign: (x-1)(y-2)=4. Tpeig AUoEIg)
46.(0©aAAc 2000) Ze pia TGN Aukeiou dlopyavwBnke TTPWTABANPA OKAKIOU. Tnv TTPWTN NUEPQ
€ylvav PJOVO KATTOIOI AYWVEG OTOUG OTTOIoUG oI &0 avTitTraAol ATav éva ayopl Kal £va KOpITol.
2TOUG AYWVEG auToUG TNG TTPWTNG NUEPAG, TTMPAV HEPOG TA ¥4 TOU apIBPOU TWV ayopIwy TNG
TAENG KAl TA 2/3 TWV KOPITOIWV TNS TAENG. Av n TAEN €ixe ouvoAikd 34 Traidid, va BpPEiTe:
a) Téoa ayépia Kal TTOoQ KopiTola £xel n Tagn.
B) méoa Taudid dev TTAPAV PHEPOG TNV TTPWTN NPEPA OTOUG OYWVEG.
47.(®aAng 2000)
a) Na TTapayovtoTroin®ei n mapdoTtaon x*+4y4.
B) Av o1 apiBuoi x Kal y gival BeTIkoi aképailol Kal y=2, va dei€eTe OTI 0 ApIBUOC x*+4y* gival

37.(EukAeidng 1999) Eav q, B, y pnToi B€TIKOi apIBUOI, yia TOUG OTTOIOUG IOXUEI % +-=+ % = afy, va

oUVOETOG. (YT1éde1En: TpocBagaipoUpe 4x2y?)
48.(0aAng 2001) Av yia TOUG TTPAYUATIKOUG apIBUOUG X, Y Kal Z IoXUEl Xyz=1, va UTTOAOYIOETE TV
, ) B 1 1 1 o
TIuA TNG TTapacTaong K = i xL-I-l + P ﬁ + s ﬁ (ATT: K=2)

49.(©aAng 2001) Na AuBsi n e€iowan 3(1+a2+a*)x=(1+a+a?)’x+a’+a*+a3-a?-a-1, BewpwVTag TO
O WG TTOPAPETPO.
a2+a+1)

2(a-1)

(YédeiEn: Av a=1 gival TautdTnTa, v a#1, yovadikry Auon x =

50. Aivetal n ouvaptnon f(x)=x?-6x+8, x<IR.
a) Na Bpeite Tn oxéon (A ox€oeig) PeTagl Twv X1 Kal X2, woTe f(x1)=f(x2).



B) va Bpeite duo diagopeTIKOUG apiBuoug a Kai B, yia Toug otroioug f(a)=f(B).
51.END.



