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ΜΕΛΕΣΗ ΚΑΙ ΓΡΑΦΙΚΗ ΠΑΡΑΣΑΗ ΤΝΑΡΣΗΗ 

1. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
x

xxf
1

)(  , κε x0. 

i. Να βξείηε ηελ παξάγωγό ηεο θαη λα κειεηήζεηε ηελ 

ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλνηνλία θαη ηα αθξό-

ηαηα. 

ii. Να βξείηε ηελ δεύηεξε παξάγωγν θαη λα κειεηή-

ζεηε ηελ θπξηόηεηα ηεο ζπλάξηεζεο θαη εάλ έρεη 

ζεκείν θακπήο. 

iii. Να βξείηε ηηο αζύκπηωηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηα-

ζεο. 

iv. Με βάζε ηα πξνεγνύκελα εξωηήκαηα, λα ζρεδηά-

ζεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζή ηεο. 

2. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
x

x
xf
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i. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

ii. Να ππνινγίζεηε ηελ παξάγωγό ηεο, λα κειεηήζεηε 

ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλνηνλία θαη ηα 

αθξόηαηα θαη λα βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο. 

iii. Να δείμεηε όηη ε δεύηεξε παξάγωγνο είλαη 
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xx
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θαη λα κειεηήζεηε 

ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα 

ζεκεία θακπήο. 

iv. Να εμεηάζεηε εάλ έρεη αζύκπηωηεο θαη λα ζρεδηά-

ζεηε ηελ γξαθηθή ηεο παξάζηαζε. 

3. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
1

1
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x
xf , x1. 

i. Να βξείηε ηελ παξάγωγό ηεο θαη λα κειεηήζεηε ηελ 

ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλνηνλία θαη ηα 

αθξόηαηα. 

ii. Να δείμεηε όηη ε δεύηεξε παξάγωγνο είλαη 
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xf

 

θαη λα κειεηήζεηε ηελ 

ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία 

θακπήο. 

iii. Να βξείηε ηηο αζύκπηωηεο. 

iv. Με βάζε ηα πξνεγνύκελα εξωηήκαηα θαη όηη άιιν 

ρξεηάδεηαη, λα ζρεδηάζεηε ηελ γξαθηθή ηεο παξά-

ζηαζε. 

4. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 1ln)( 1   xexf x , x>0. 

i. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλν-

ηνλία θαη λα απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 
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e
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έρεη κνλαδηθή ξίδα ζην R+. 

ii. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ 

θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

iii. Να βξείηε ηηο αζύκπηωηεο. 

iv. Με βάζε ηα πξνεγνύκελα εξωηήκαηα θαη όηη άιιν 

ρξεηάδεηαη, λα ζρεδηάζεηε ηελ γξαθηθή ηεο παξά-

ζηαζε. 

5. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
1

2
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x

xexf , xR. 

i. Να ππνινγίζεηε ηελ παξάγωγό ηεο θαη λα 

εμεηάζεηε ηελ ζπλάξηεζε f ωο πξνο ηελ κνλνηνλία 

θαη ηα αθξόηαηα. 

ii. Να ππνινγίζεηε ηε δεύηεξε παξάγωγν θαη λα 

εμεηάζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θνηιόηεηα 

θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

iii. Να βξείηε ηηο αζύκπηωηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηα-

ζεο ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα δείμεηε όηη ε ζπλάξ-

ηεζε είλαη πεξηηηή, 

iv. Με ηελ βνήζεηα ηωλ πξνεγνύκελωλ εξωηεκάηωλ 

λα θάλεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηε-

ζεο. 

6. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
1

1
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x

x
xf , x1. 

i. Να ππνινγίζεηε ηελ παξάγωγό ηεο, λα κειεηήζεηε 

ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλνηνλία. 

ii. Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο. 

iii. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θπξηό-

ηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

iv. Να εμεηάζεηε εάλ έρεη αζύκπηωηεο θαη λα ζρεδηά-

ζεηε ηελ γξαθηθή ηεο παξάζηαζε. 

7. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
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i. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλν-

ηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

ii. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θπξηό-

ηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

iii. Να βξείηε ηηο αζύκπηωηεο θαη λα ζρεδηάζεηε ηελ 

γξαθηθή ηεο παξάζηαζε. 

iv. Να βξείηε ην πιήζνο ηωλ ξηδώλ ηεο εμίζωζεο 

f(x)=α, γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ αR. 

8. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2

4
)(

x
xxf  , x0. 

i. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλνην

λία θαη ηα ηνπηθά αθξόηαηα.                    Μνλάδεο 8 

ii. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θπξηό-

ηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο.         Μνλάδεο 4 

iii. Να βξείηε ηηο αζύκπηωηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηα-

ζεο ηεο ζπλάξηεζεο   f .                    Μνλάδεο 6 

iv. Με βάζε ηηο απαληήζεηο ζαο ζηα παξαπάλω εξω-

ηήκαηα, λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο f. 

Η γξαθηθή παξάζηαζε λα ζρεδηαζηεί κε ζηπιό κε 

κειάλη πνπ δελ ζβήλεη.                      Μνλάδεο 7 
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9. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f(x)=lnx, x>0 θαη g(x)=
x

x

1
, 

x1. 

i. Να πξνζδηνξίζεηε ηε ζπλάξηεζε fog.    Μνλάδεο 5 

ii. Αλ h(x)=(fog)(x)= 








 x

x

1
ln , x(0,1), λα απo-

δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε h αληηζηξέθεηαη θαη λα 

βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο.         Μνλάδεο 6 

iii. Αλ θ(x)=h-1(x)=
x

x

e

e

1
, xR, λα κειεηήζεηε ηε 

ζπλάξηεζε θ ωο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα αθξόηαηα, 

ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο.     Μνλάδεο 7 

iv. Να βξείηε ηηο νξηδόληηεο αζύκπηωηεο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα ηε ζρεδηάζε-

ηε. (Η γξαθηθή παξάζηαζε λα ζρεδηαζηεί κε ζηπιό )

                  Μνλάδεο 7 

10. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x

x
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1
)( ,  κε 

x(2κ+1)π, κΖ. 

i. Να απνδείμεηε όηη είλαη πεξηνδηθή κε πεξίνδν 

Σ=2π.            Μνλάδεο 5 

ii. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ κνλνην

λία θαη ηα ηνπηθά αθξόηαηα ζε δηάζηεκα κηαο πε-

ξηόδνπ.                             Μνλάδεο 6 

iii. Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ θπξηό-

ηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο ζε δηάζηεκα κηαο πε-

ξηόδνπ.                          Μνλάδεο 6 

iv. Να βξείηε ηηο θαηαθόξπθεο  αζύκπηωηεο ηεο γξαθη- 

θήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f ζε δηάζηεκα 

κηαο πεξηόδνπ θαη  λα ζρεδηάζεηε  ηε  γξαθηθή πα-

ξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f. 

Η γξαθηθή παξάζηαζε λα ζρεδηαζηεί κε ζηπιό κε 

κειάλη πνπ δελ ζβήλεη.                      Μνλάδεο 8 

11. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
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i. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο ζην 

δηάζηεκα θαη λα βξείηε ηα θξίζηκα ζεκεία ηεο.

            Μνλάδεο 5 

ii. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε ωο πξνο ηε κνλν-

ηνλία θαη ηα αθξόηαηα, θαη λα βξείηε ην ζύλνιν 

ηηκώλ ηεο.          Μνλάδεο 6 

iii. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε ωο πξνο ηελ 

θνηιόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο θαη λα θαηά-

ζθεπάζεηε κηα πξόρεηξε γξαθηθή παξάζηαζε.             

       Μνλάδεο 6 

iv. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε 
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xexfe .  

       Μνλάδεο 8 

12. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο xxf ln)(  , x>0 θαη 
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1

1
)( , x1. 

i. Να πξνζδηνξίζεηε ηε ζπλάξηεζε (fog)(x) θαη λα 

δείμεηε όηη είλαη πεξηηηή.         Μνλάδεο 5 

ii. Εάλ 
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1

1
ln))(()( , x(-1,1), 

λα απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε h αληηζηξέθεηαη θαη 

λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο.        Μνλάδεο 6 

iii. Αλ 
1

1
)()(

2

2
1




 

x

x

e

e
xhx , xR, λα κειεηή-

ζεηε ηε ζπλάξηεζε θ(x)  ωο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα 

αθξόηαηα, ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

       Μνλάδεο 7 

iv. Να βξείηε ηηο νξηδόληηεο αζύκπηωηεο ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο θ(x) θαη λα ηε ζρε-

δηάζεηε. (Η γξαθηθή παξάζηαζε λα ζρεδηαζηεί κε 

ζηπιό.)           Μνλάδεο 7 

13. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
21
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 , xR. 

i. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f(x) ωο πξνο ηε κνλν-

ηνλία θαη ηα αθξόηαηα θαη λα βξείηε ην ζύλνιν 

ηηκώλ ηεο.                 Μνλάδεο 7 

ii. Να εμεηάζεηε εάλ ε ζπλάξηεζε f(x) αληηζηξέθεηαη 

θαη αλ λαη, λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο.         

       Μνλάδεο 4 

iii. Αλ 
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  , x(0,2), λα 

κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε θ(x) ωο πξνο ηε κνλν-

ηνλία, ηα αθξόηαηα, ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία 

θακπήο.            Μνλάδεο 8 

iv. Να βξείηε ηηο θαηαθόξπθεο αζύκπηωηεο ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο θ(x) θαη 

λα ηε ζρεδηάζεηε. (Η γξαθηθή παξάζηαζε λα 

ζρεδηαζηεί κε ζηπιό.)         Μνλάδεο 6 

14. Δγγεδε 


