
Παρατηρήςεισ – Σχόλια – Επεκτάςεισ 
 
Μάκθμα Μακθματικά Κατεφκυνςθσ Β’ Λυκείου 
Κεφάλαιο  2. Η ευκεία ςτο επίπεδο 
Άςκθςθ Γενικζσ 3, ςελ. 77 (ςχολικό βιβλίο) 
 
Άςκηςη 
Αν οι τρεισ ευκείεσ ακx + βκy = 1, με κ = 1, 2, 3, διζρχονται από το ίδιο ςθμείο, να αποδείξετε 
ότι τα ςθμεία (ακ,βκ), κ = 1, 2, 3, είναι ςυγγραμικά.  
 
Παρατηρήςεισ  
Παρακζτω μία λφςθ αρκετά διαφορετικι και πολφ πιο γριγορθ από αυτιν ςτο βιβλίο λφςεων. 
Πιςτεφω πωσ και οι δφο λφςεισ βρίςκονται εκτόσ κάποιασ ςυνθκιςμζνθσ μεκοδολογίασ και 
ίςωσ αναπόφευκτα, κακώσ και θ άςκθςθ είναι ιδιαίτερθ. 
Η λφςθ που παρακζτω είναι παρόμοια με τθ λφςθ τθσ άςκθςθσ Β’ομ.3 τθσ ςελ. 88 (πολικι 
ευκεία κφκλου). 
 
Λύςη 
Αν Μ(x0,y0) το ςθμείο από το οποίο διζρχονται οι τρεισ ευκείεσ*, τότε ζχουμε 

0 0 1 1 1 1 0 1 0 1 1 0 0Μ(x ,y ) ε : α x β y 1 α x β y 1 (α ,β ) ε: xx yy 1  

0 0 2 2 2 2 0 2 0 2 2 0 0Μ(x ,y ) ε : α x β y 1 α x β y 1 (α ,β ) ε: xx yy 1  

0 0 3 3 3 3 0 3 0 3 3 0 0Μ(x ,y ) ε : α x β y 1 α x β y 1 (α ,β ) ε: xx yy 1  

Έτςι, τα ςθμεία (α1,β1), (α2,β2), (α3,β3) βρίςκονται ςτθν ίδια ευκεία, τθν ε: xx0 + yy0 = 1, άρα 
είναι ςυγγραμικά. 
 
(*) όπωσ και ςτθ λφςθ του βιβλίου λφςεων, είναι απαραίτθτο να δείξουμε ότι το ςθμείο 
Μ(x0,y0) δεν μπορεί να είναι το (0,0). Εφκολα προκφπτει με απαγωγι ςε άτοπο: 

Αν το Μ είναι το (0,0), τότε 1Μ(0,0) ε : 0x 0y 1 0 1 , άτοπο. 

Αυτό εξαςφαλίηει ότι θ εξίςωςθ τθσ ε: xx0 + yy0 = 1 είναι πάντα ευκεία, κακώσ τα x0, y0 δεν 
είναι ταυτόχρονα μθδζν. 
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