
Παρατηρήςεισ – Σχόλια – Επεκτάςεισ 
 
Μάκθμα Μακθματικά Κατεφκυνςθσ Β’ Λυκείου 
Κεφάλαιο  3. Κωνικζσ τομζσ 
Παράγραφοσ 3.3. Η Ζλλειψθ 
Άςκθςθ Β’ Ομάδασ 3, ςελ. 112 (ςχολικό βιβλίο) 
 
Άςκηςη 

Αν Μ(x,y) είναι ζνα ςθμείο τθσ ζλλειψθσ 
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, να αποδείξετε ότι 

(ΜΕ’) = α + εx          και          (ΜΕ) = α – εx. 
 
Λφςη του βιβλίου 
Αν κζςουμε r (ME)  και r (ME ) , τότε, ςφμφωνα με τον οριςμό τθσ ζλλειψθσ, κα ιςχφει  

r r 2α  (1) 

Όμωσ, είναι   2 2r (x γ) y    και   2 2r (x γ) y  

Επομζνωσ, ζχουμε   2 2r r 4γx  

ι, ιςοδφναμα,   (r r)(r r) 4γx . 

Οπότε, λόγω τθσ (1), κα ιςχφει   
γ

r r 2 x 2εx
α

. (2) 

Λφνουμε το ςφςτθμα των (1) και (2) και ζχουμε   r α εx    και   r α εx  
 
Παρατηρήςεισ  
Κάκε χρόνο δυςκολευόμουν να λφςω τθν άςκθςθ αυτι, κατζφευγα ςτο βιβλίο λφςεων, 
μάκαινα τθ λφςθ και τελικά τθν επόμενθ χρονιά ιταν ςαν να τθν ζβλεπα για πρϊτθ φορά. 
Κάποια ςτιγμι ςκζφτθκα ότι πρζπει να ψάξω μία λφςθ πιο μεκοδικι από αυτιν που δίνει το 
βιβλίο λφςεων. Κι αυτό γιατί, όταν αναρωτικθκα τι κα απαντιςω ςτον μακθτι που κα με 
ρωτιςει «γιατί να είχα ςκεφτεί κάτι τζτοιο;», δε βρικα απάντθςθ. 
 
Λφςη 

Το Μ(x,y) είναι ςθμείο τθσ ζλλειψθσ, άρα ιςχφει 
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 από όπου προκφπτει ότι 
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 (1), ενϊ οι ςυντεταγμζνεσ των ςθμείων Ε, Ε’ είναι γνωςτζσ. Ζτςι ζχουμε: 
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και όμοια προκφπτει και θ δεφτερθ ιςότθτα. 
 

(*) ιςχφει α εx α εx  διότι α εx 0  διότι διαδοχικά ζχουμε 

( α x α )
ε 0

x α εx εα εx γ
α γ

α εx α γ α εx 0  

 



Παρατηρήςεισ  
Τελικά θ λφςθ είναι απλι και μεκοδικι, και ςε μία ερϊτθςθ ςαν τθν παραπάνω («γιατί να είχα 
ςκεφτεί κάτι τζτοιο;»), μποροφν πια να βρεκοφν διάφοροι λόγοι: 
Η ιδζα είναι: προςπακϊ, ξεκινϊντασ από το πρϊτο μζλοσ, να φτάςω ςτο δεφτερο. 
Ζχοντασ αυτό ωσ δεδομζνο και ξεκινϊντασ από το πρϊτο μζλοσ παρατθρϊ ότι 

 τα ςθμεία Μ, Ε’, Ε ζχουν δεδομζνεσ ςυντεταγμζνεσ, άρα παίρνω τον τφπο τθσ απόςταςθσ. 
Στθ ςυνζχεια 

 εμφανίηονται οι μεταβλθτζσ y, β, γ οι οποίεσ, όμωσ, απουςιάηουν από το δεφτερο μζλοσ, 
άρα, πρζπει να αντικαταςτακοφν από άλλεσ, και 

 θ εμφάνιςθ τθσ τετραγωνικισ ρίηασ και θ απουςία τθσ ςτο δεφτερο μζλοσ τθσ ιςότθτασ με 
αναγκάηει να ςκεφτϊ τθ δθμιουργία ενόσ τζλειου τετραγϊνου που κα «διϊξει» τθ ρίηα. 

Δθλαδι, θ ιδζα να ξεκινιςω από το πρϊτο μζλοσ για να φτάςω ςτο δεφτερο με οδιγθςε ςε 
ςυλλογιςμοφσ και τελικά ςτθ λφςθ. 
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