
Παρατηρήςεισ – Σχόλια – Επεκτάςεισ 
 
Μάκθμα Μακθματικά Κατεφκυνςθσ Β’ Λυκείου 
Κεφάλαιο  3. Κωνικζσ τομζσ 
Παράγραφοσ 3.3. Η Έλλειψθ 
Άςκθςθ Β’ Ομάδασ 4, ςελ. 112 (ςχολικό βιβλίο) 
 
Άςκηςη 
Αν d, d’ είναι οι αποςτάςεισ των ςθμείων Γ(0,γ) και Γ’(0,-γ) από τθν εφαπτομζνθ τθσ ζλλειψθσ 

2 2

2 2

x y
1

α β
 ςε ζνα ςθμείο τθσ Μ1(x1,y1), να αποδείξετε ότι 2 2 2d d' 2α . 

 
Παρατηρήςεισ  
Επειδι το βιβλίο λφςεων χρθςιμοποιεί τισ παραμετρικζσ εξιςϊςεισ τθσ ζλλειψθσ, είχα κάποιεσ 
αντιδράςεισ από μακθτζσ για το ότι θ άςκθςθ που τουσ ηιτθςα είναι εκτόσ φλθσ. Πράγματι, θ 
λφςθ είναι εκτόσ φλθσ, αλλά όχι θ άςκθςθ, κακϊσ λφνεται εξίςου καλά και χωρίσ τισ 
παραμετρικζσ εξιςϊςεισ. 
 
Λύςη 
Η εφαπτομζνθ ε ςτο ςθμείο Μ1 ζχει εξίςωςθ: 
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(*) το Μ1 βρίςκεται ςτθν ζλλειψθ, άρα 
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Επζλεξα να λφςω ωσ προσ το 2 2
1β x  ϊςτε να το αντικαταςτιςω. Όμοια κα μποροφςα να πράξω 

για το 2 2
1α y . Σίγουρα ζπρεπε να κάνω ζνα από τα δφο, κακϊσ το αποτζλεςμά μου ικελα να 

είναι ανεξάρτθτο των x1, y1. Για τον ίδιο λόγο, κάνοντασ κάτι τζτοιο κα ζπρεπε να περιμζνω τθν 
απλοποίθςθ όλων των ποςοτιτων που μετζχουν οι x1, y1 (και του β ςτθ ςυνζχεια). Προτίμθςα 
το πρϊτο διότι εμφανίηεται μία φορά (λιγότερεσ πράξεισ). 
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