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ΘΕΜΑ Α
Α. Να υπολογισθούν οι παράγωγοι των παρακάτω συναρτήσεων:

α. 
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Β. Να αποδείξετε ότι η 
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 είναι δύο φορές παραγωγίσιμη στο 0.
Γ. Θεωρούμε τις συναρτήσεις 
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 με 
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Δ. Δίνεται η δύο φορές παραγωγίσιμη στο 
[image: image17.wmf]¡

 συνάρτηση 
[image: image18.wmf]f

, με 
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. Να δείξετε  ότι 
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Ε. Έστω η 
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[image: image27.wmf]f()

¡

.
ΘΕΜΑ Β
Α. Έστω η 
[image: image28.wmf]f,

 με 
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α. Να βρεθεί η 
[image: image31.wmf]f'(x).


β. Να αποδείξετε ότι η 
[image: image32.wmf]f'

 είναι συνεχής στο 
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Β. Για τη παραγωγίσιμη συνάρτηση 
[image: image34.wmf]f:
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 ισχύει ότι 
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. Να αποδείξετε ότι η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της 
[image: image37.wmf]f,
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 σχηματίζει γωνία 
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 με τον x’x.

Β. Η συνάρτηση 
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 είναι συνεχής στο 
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α. Να αποδείξετε ότι i. 
[image: image43.wmf]f(0)0
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β. Να υπολογισθεί το όριο 
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Γ. Για τη συνάρτηση 
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 ισχύει ότι 
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[image: image49.wmf]x

x1

limxf

x

®+¥

é+ù

æö

×

ç÷

êú

èø

ëû

.
Δ. Αν η συνάρτηση 
[image: image50.wmf]f,

 είναι παραγωγίσιμη στο 
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ΘΕΜΑ Γ
Α. Έστω η συνάρτηση
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 για κάθε 
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 είναι παραγωγίσιμη στο 1, να αποδείξετε ότι:
α. 
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γ. Αν επιπλέον η 
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 είναι παραγωγίσιμη στο 
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Β. Για τη συνάρτηση 
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 ισχύουν ότι 
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.    α. Να αποδείξετε ότι: i. 
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                                                                                              ii. Η g είναι παραγωγίσιμη στο 
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β. Να υπολογίσετε το όριο 
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γ. Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της 
[image: image70.wmf]f,

 στο 
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Γ. Η συνάρτηση 
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 είναι παραγωγίσιμη στο 
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α. Να αποδείξετε ότι: i. 
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β.  Να υπολογίσετε το όριο 
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ΘΕΜΑ Δ
Α. Δίνεται η 
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α. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της 
[image: image81.wmf]f,

 στο σημείο της με τετμημένη -2.

β. Για ποιες τιμές των α και β, η ευθεία που βρήκατε διέρχεται από την αρχή των αξόνων και είναι παράλληλη με την ευθεία 
[image: image82.wmf]2x1
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Β. Έστω η συνάρτηση 
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α. Να υπολογίσετε τα 
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β. Να αποδείξετε ότι υπάρχει μοναδικό  σημείο 
[image: image88.wmf]00

A(x,f(x))

 στο οποίο η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της 
[image: image89.wmf]f,

 είναι παράλληλη στον x’x.

Γ. Δίνεται η παραγωγίσιμη συνάρτηση 
[image: image90.wmf]f:
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 η οποία ικανοποιεί τη σχέση 
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, για κάθε 
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α. Να αποδείξετε ότι: i. 
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β. Αν η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της f στο σημείο 
[image: image96.wmf]A(1,f(1))

, σχηματίζει οξεία γωνία με τον  x’x, να βρείτε την εξίσωση της ευθείας αυτής.

Δ. Δίνεται η συνάρτηση 
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α. Να δείξετε ότι η 
[image: image99.wmf]f,

 αντιστρέφεται και να βρείτε το πεδίο ορισμού της 
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β. Αν η 
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 είναι παραγωγίσιμη, να βρείτε την εφαπτομένη της 
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[image: image103.wmf]0

x3

=

.
ΒΑΘΜΟΣ








_1449653390.unknown

_1449654286.unknown

_1449654467.unknown

_1449654561.unknown

_1449656539.unknown

_1449656790.unknown

_1449656851.unknown

_1449656881.unknown

_1449656621.unknown

_1449654695.unknown

_1449654780.unknown

_1449654581.unknown

_1449654505.unknown

_1449654523.unknown

_1449654488.unknown

_1449654369.unknown

_1449654413.unknown

_1449654436.unknown

_1449654389.unknown

_1449654328.unknown

_1449654350.unknown

_1449654306.unknown

_1449654051.unknown

_1449654206.unknown

_1449654246.unknown

_1449654266.unknown

_1449654224.unknown

_1449654098.unknown

_1449654119.unknown

_1449654073.unknown

_1449653688.unknown

_1449653897.unknown

_1449653986.unknown

_1449654007.unknown

_1449653969.unknown

_1449653942.unknown

_1449653776.unknown

_1449653850.unknown

_1449653868.unknown

_1449653820.unknown

_1449653797.unknown

_1449653728.unknown

_1449653757.unknown

_1449653707.unknown

_1449653600.unknown

_1449653637.unknown

_1449653668.unknown

_1449653619.unknown

_1449653533.unknown

_1449653580.unknown

_1449653445.unknown

_1449653458.unknown

_1449651655.unknown

_1449653110.unknown

_1449653184.unknown

_1449653304.unknown

_1449653319.unknown

_1449653204.unknown

_1449653295.unknown

_1449653148.unknown

_1449653166.unknown

_1449653127.unknown

_1449651744.unknown

_1449652904.unknown

_1449652933.unknown

_1449651784.unknown

_1449651803.unknown

_1449651764.unknown

_1449651698.unknown

_1449651722.unknown

_1449651677.unknown

_1449651393.unknown

_1449651505.unknown

_1449651546.unknown

_1449651589.unknown

_1449651527.unknown

_1449651452.unknown

_1449651482.unknown

_1449651427.unknown

_1449651298.unknown

_1449651339.unknown

_1449651362.unknown

_1449651320.unknown

_1320700192.unknown

_1449651255.unknown

_1449651278.unknown

_1449650873.unknown

_1320700258.unknown

_1320692870.unknown

_1320695690.unknown

_1320692136.unknown

_1320692586.unknown

_1320690508.unknown

