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ΘΕΜΑ Α

Α1. Να αποδείξετε ότι κάθε σημείο της διχοτόμου μίας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της γωνίας και αντιστρόφως.

Α2. Να ελέγξετε αν είναι σωστή ή λανθασμένη καθεμιά από τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στο φύλλο των απαντήσεών σας τη λέξη Σωστή ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση:
1. Δύο τρίγωνα είναι ίσα αν έχουν δύο πλευρές τους ίσες μία προς μία και μία γωνία τους ίση.
2. Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο ένα οποιοδήποτε ύψος του, είναι και διάμεσος και διχοτόμος.
3. Απέναντι από άνισες πλευρές ενός τριγώνου βρίσκονται ομοίως άνισες γωνίες.
4. Η διακεντρική ευθεία σε έναν κύκλο είναι διχοτόμος της γωνίας των εφαπτομένων.
5. Αν δύο κύκλοι (Κ, R) και (Λ,ρ) εφάπτονται εσωτερικά, τότε η διάκεντρος τους ΚΛ < R – ρ.
Μονάδες: 15 + 10 = 25

ΘΕΜΑ Β

Β1. Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και Ι το σημείο τομής των διχοτόμων των γωνιών Β και Γ.

Να αποδείξετε ότι:

α. Το τρίγωνο ΒΙΓ είναι ισοσκελές. 

β. Οι γωνίες ΑIΓ= BAI 
γ. Η ευθεία ΑΙ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.
Β2.  Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με την Α = 90◦ και θεωρούμε την διχοτόμο της γωνίας Γ. Να αποδείξετε ότι:
α. ΒΓ > ΓΔ

β. ΒΔ > ΑΔ.
Μονάδες: (4 + 5 + 4) + (5 + 7) = 25
ΘΕΜΑ Γ

Γ1. Από εξωτερικό σημείο Ρ ενός κύκλου (Ο,ρ) φέρνουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΡΑ και ΡΒ. Αν Μ είναι ένα τυχαίο εξωτερικό σημείο του ευθυγράμμου τμήματος ΟΡ,
να αποδείξετε ότι:

α. Τα τρίγωνα ΡΑΜ και PMB είναι ίσα. 

β. Οι γωνίες 𝛭𝛢𝛰 και 𝛭𝛣𝛰 είναι ίσες. 
Γ2.  Σε τρίγωνο ΑΒΓ με περίμετρο ίση με 23 μ.μ οι ΑΒ = 2x+2, BΓ = 3x και ΑΓ = x + 3. Να βρείτε την μεγαλύτερη γωνία του τριγώνου.
Μονάδες: (5 + 7) + 13 = 25
ΘΕΜΑ Δ
Δ1. Δίνονται δύο ομόκεντροι κύκλοι με κέντρο Ο και ακτίνες ρ και R (ρ<R). Οι χορδές ΔΓ και ΖΕ του κύκλου (Ο,R) εφάπτονται του κύκλου (Ο, ρ) στα σημεία Α και Β αντίστοιχα.

α. Να αποδείξετε ότι ΔΓ=ΖΕ.
β. Αν οι ΔΓ και ΖΕ προεκτεινόμενες τέμνονται στο σημείο Κ, να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΚΕΓ είναι ισοσκελές. 
Δ2. Στο διπλανό τριγωνικό οικόπεδο ΑΒΓ βρίσκονται

τα σπίτια τριών γειτόνων στα σημεία Α, Β και Γ αντίστοιχα.

Εσωτερικά του οικοπέδου βρίσκεται ένα έλατο Δ. Αν η 

απόστασή του ελάτου από τα σπίτια Α, Β και Γ είναι 15m, 20m
και 30m αντίστοιχα να δικαιολογήσετε γιατί η διαδρομή
 από το σπίτι Α στο Β και από το σπίτι Β στο Γ 
είναι μικρότερη από 150m.
Μονάδες; (6 + 7) + 12 = 25
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