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ΘΕΜΑ Α 

Α1. Δίνονται οι ςυναρτιςεισ  
2

( ) ln
1

x
f x

x



 και ( ) 2ln ln(1 )g x x x   . Να ελζγξετε αν f g . Αν 

f g , να βρείτε το ευρφτερο υποδιάςτθμα του  ςτο οποίο f g . 

Α2. Δίνονται οι ςυναρτιςεισ ( ) 3f x x   και ( ) ln( 2)g x x  . Να ορίςετε τισ f g  και g g . 

A3. Δίνεται θ ςυνάρτθςθ 
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  θ οποία είναι γνθςίωσ μονότονθ.  

α. Να βρείτε το είδοσ τθσ μονοτονίασ. 

β. Να λφςετε τθν ανίςωςθ 2( 3 ) (2 4 ) 0f x x f x    . 

γ. Να ελζγξετε αν θ ςυνάρτθςθ f  είναι άρτια ι περιττι. 

δ. Να αποδείξετε ότι θ ςυνάρτθςθ f  είναι 1 – 1 κα να ορίςετε τθν αντίςτροφθ τθσ. 

ε. Να υπολογίςετε τθν τιμι  1 2020( )f f e  . 

Μονάδες: 3 + 6 + (6 + 4 + 4 + 2) = 25  

ΘΕΜΑ B 
B1. Να υπολογίςετε (αν υπάρχουν τα όρια:  
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B2. Να υπολογίςετε τα όρια:  
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B3. α. Να βρεκεί το 
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β.  Αν ιςχφει 3 2( ) ,  xf x x x x   , να βρείτε το 
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Μονάδες: 3 + 15 + 7 = 25 

 

ΒΑΘΜΟ΢ 
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ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. Να βρείτε (αν υπάρχουν) τα παρακάτω όρια: 

 α. 
2

2 3
lim

2x

x

x




 β. 

3

4
lim

3x

x

x




     γ. 

21

3 5
lim

2x

x

x x



 
 δ. 

1
lim ( )
x

f x


 αν 

3

,  1
1

( )
2

, 1
1

x
x

x
f x

x
x

x

 
  

  
 

  

 

Γ2. Να βρείτε (αν υπάρχουν) τα παρακάτω όρια: 
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Γ3. α. Για τισ διάφορεσ τιμζσ του   να βρείτε το 
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β. Για τισ διάφορεσ τιμζσ του   , να υπολογίςετε το όριο 
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Μονάδες: 6 + 9 + 10 = 25 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Να ελζγξετε αν θ ςυνάρτθςθ 
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 είναι ςυνεχισ. 

Δ2. Να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ ( )x x x x    ζχει τουλάχιςτον δφο ρίηεσ ςτο ( , )  . 

Δ3. Ζςτω θ ςυνεχισ ςυνάρτθςθ  :f    για τθν οποία (1) 2f   και ( ) 0f x   για κάκε x . Να 

βρείτε το πεδίο οριςμοφ τθσ ςυνάρτθςθσ 
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g x
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Δ4. Δίνεται θ ςυνάρτθςθ ( ) ln 1xf x e x   . 

α. Να βρείτε το ςφνολο τιμών τθσ ςυνάρτθςθσ f . 

β. Να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ 0

0(ln 1) 1
x

e x    ζχει ακριβώσ μία κετικι ρίηα. 

Μονάδες: 6 + 6 + 6 + (5 + 2 ) = 25 


